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PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

(Suatu Design Research terhadap Peserta Didik Tingkat SMP) 

Oleh: Anas Khoirudin 

NIM. 10600048 

 

ABSTRAK 

 

Penelitian ini bertujuan untuk menghasilkan bahan ajar matematika 

berbasis tahap berpikir van Hiele untuk meningkatkan pemahaman konsep materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran yang layak 

dipakai dalam proses pembelajaran dan mengetahui dampak bahan ajar terhadap 

pemahaman konsep peserta didik setelah mempelajari materi hubungan sudut 

pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Penelitian ini merupakan suatu design research dengan model 

Greivemeijer dan Cobb yang terdiri dari tiga tahap yaitu tahap preparing for the 

experiment, tahap the design experiment, dan tahap the retrospective analysis. 

Tahap preparing for the experiment merupakan tahap pertama yaitu penetapan 

tujuan teoritis, analisis awal, pengembangan produk, dan penyusunan 

konjektur/dugaan. Tahap berikutnya adalah the design experiment yaitu 

pembelajaran dengan bahan ajar dan pemberian pretest,  posttest, serta angket 

respon. Tahap retrospective analysis merupakan tahap terakhir yaitu analisis 

dampak proses dan hasil, revisi bahan ajar, penyusunan jalur lintasan belajar 

(learning trajectory), dan penyusunan local instrumen theory. 

Bahan ajar yang telah dikembangkan memuat aktivitas-aktivitas 

pembelajaran pada tahap visualisasi, analisis, dan deduksi informal sesuai tahap 

berpikir van Hiele pada tingkat SMP/MTs yang dituangkan dalam lembar 

kegiatan disertai latihan pemahaman konsep. Hasil penelitian ini yakni telah 

berhasil dikembangkan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

yang layak dipakai dalam proses pembelajaran dengan kualitas sangat baik 

berdasarkan penilaian validator/penilai ahli dan guru dengan persentase keidealan 

86,08%, mendapatkan respon positif dari peserta didik dengan persentase 

keidealan 75,59%, dan berhasil meningkatkan pemahaman konsep peserta didik 

berdasarkan nilai rata-rata pretest (30,85) dan posttest (64,56). Dampak 

pemahaman konsep peserta didik setelah pembelajaran dengan bahan ajar 

tergolong ketegori pemahaman konsep tinggi, baik pada proses maupun hasil 

pembelajaran.  

 

 

kata kunci: Bahan ajar, tahap berpikir van Hiele, pemahaman konsep, design 

research. 
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BAB I 

PENDAHULUAN 

 

A. Latar Belakang 

Pendidikan merupakan usaha sadar mengembangkan manusia menuju 

kedewasaan, baik kedewasaan intelektual, sosial, maupun kedewasaan moral 

(Sanjaya, 2010: 178). Oleh karena itu, proses pendidikan bukan hanya 

mengembangkan intelektual saja, tetapi mencakup seluruh potensi yang dimiliki 

peserta didik. Dengan demikian, pendidikan pada dasarnya merupakan 

pengalaman belajar untuk dapat mengembangkan seluruh potensi yang dimiliki 

peserta didik, melalui interaksi antara peserta didik, guru, dan lingkungan. 

Pembelajaran adalah sebuah interaksi yang bernilai normatif. 

Pembelajaran adalah suatu proses yang dilakukan dengan sadar dan bertujuan. 

Tujuan adalah sebagai pedoman dan arah proses pembelajaran. Proses 

pembelajaran akan berhasil bila hasilnya mampu membawa perubahan dalam 

pengetahuan atau pemahaman, keterampilan, dan nilai-sikap dalam diri peserta 

didik (Sagala, 2010: 12). 

Proses pembelajaran memiliki empat komponen yaitu tujuan, bahan ajar, 

metode, dan alat serta penilaian. Keempat komponen tersebut tidaklah berdiri 

sendiri, tetapi saling berhubungan dengan saling mempengaruhi satu sama lain 

(interelasi). Pada dasarnya proses pembelajaran merupakan proses 

mengkoordinasikan sejumlah tujuan, bahan ajar, metode, dan alat serta penilaian 

sehingga satu sama lain saling berhubungan dan saling berpengaruh sehingga 
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menumbuhkan kegiatan belajar pada diri peserta didik seoptimal mungkin menuju 

terjadinya perubahan tingkah laku sesuai dengan tujuan yang diharapkan (Rusyan, 

1992: 28-29).  

Berdasarkan Bab IV Peraturan Pemerintah No. 19 Tahun 2005, proses 

pembelajaran pada satuan pendidikan diselenggarakan secara interaktif, inspiratif, 

menyenangkan, menantang, memotivasi peserta didik untuk berpartisipasi aktif, 

serta memberi ruang yang cukup bagi prakarsa, kreativitas, dan kemandirian 

sesuai dengan bakat, minat, dan perkembangan fisik serta psikologi peserta didik. 

Hal ini menunjukkan pengalaman belajar harus berorientasi pada aktivitas peserta 

didik. Pengajaran berdasarkan pengalaman dalam kegiatan pembelajaran 

memerlukan kegiatan yang melibatkan kegiatan fisik atau mental peserta didik 

untuk berinteraksi dalam kegiatan belajar mengajar (Hamalik, 2004: 212).  

Matematika merupakan ilmu dasar yang memiliki peranan penting dalam 

proses kehidupan manusia. Dalam kehidupan sehari-hari kita tidak akan terlepas 

dari matematika, baik dari hal yang kecil sampai pada perkembangan teknologi. 

Matematika sebagai ilmu universal mendasari perkembangan teknologi modern, 

mempunyai peran penting dalam berbagai disiplin dan memajukan daya pikir 

manusia (Ibrahim & Suparni, 2008: 36).  Matematika digunakan di seluruh dunia 

sebagai alat penting di beberapa bidang, termasuk ilmu alam, teknik, kedokteran, 

medis, dan ilmu sosial. 

Pembelajaran matematika merupakan usaha membantu peserta didik 

dalam mengkonstruksi pengetahuannya melalui proses. Pembelajaran matematika 

bukan hanya memahami konsep-konsep matematika semata, melainkan juga 
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mendidik peserta didik berpikir konstruktif, sehingga penanaman peserta didik 

terhadap hakikat matematika menjadi utuh, baik sebagai proses maupun produk. 

Berdasarkan Peraturan Menteri Pendidikan Nasional No. 22 Tahun 2006 

disebutkan bahwa pembelajaran matematika sekolah bertujuan agar peserta didik 

memiliki kemampuan: 

1. Memahami konsep matematika, menjelaskan keterkaitan antarkonsep dan 

mengaplikasikan konsep atau algoritma secara luwes, akurat, efisien, dan 

tepat dalam pemecahan masalah. 

2. Menggunakan penalaran pada pola dan sifat, melakukan manipulasi 

matematika dalam membuat generalisasi, menyusun bukti, atau menjelaskan 

gagasan dan pernyataan matematika. 

3. Memecahkan masalah yang meliputi kemampuan memahami masalah, 

merancang model matematika, menyelesaikan model, dan menafsirkan solusi 

yang diperoleh. 

4. Mengomunikasikan gagasan dengan simbol, tabel, diagram, atau media lain 

untuk memperjelas keadaan atau masalah. 

5. Memiliki sikap menghargai kegunaan matematika dalam kehidupan, yaitu 

rasa ingin tahu, perhatian, dan minat dalam mempelajari matematika, serta 

sikap ulet dan percaya diri dalam pemecahan masalah (Wardhani, 2008:8). 

Sesuai dengan tujuan pembelajaran di atas, pemahaman konsep merupakan 

salah satu kecakapan atau kemahiran yang diharapkan dapat tercapai dalam 

pembelajaran matematika. Hal tersebut diperkuat oleh National Council of 

Teacher of Mathematics atau NCTM bahwa pemahaman matematika merupakan 
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aspek yang sangat penting dalam prinsip pembelajaran matematika.  Pemahaman 

matematika lebih bermakna jika dibangun oleh peserta didik sendiri (Kesumawati, 

2008: 34).  

Namun, faktanya, prestasi matematika peserta didik Indonesia masih 

rendah. Hal ini berdasarkan hasil penelitian Trends in International Mathematics 

and Science Study (TIMSS) tahun 1999, 2003, 2007 dan 2011 serta penelitian dari 

Programme for International Student Assessment (PISA) tahun 2000, 2003, 2006, 

dan 2012. Hasil TIMSS dan PISA yang rendah salah satu faktor penyebabnya 

adalah peserta didik Indonesia kurang terlatih dalam menyelesaikan soal-soal 

dengan karakteristik seperti pada TIMSS dan PISA (Wardhani, 2011: 1). 

Karakteristik soal pada TIMSS mengukur tingkat kemampuan peserta didik dari 

sekedar mengetahui fakta, prosedur atau konsep, lalu menerapkan prosedur atau 

konsep hingga menggunakannya untuk memecahkan masalah. Fakta tersebut 

menunjukkan bahwa tujuan pembelajaran matematika di sekolah belum 

sepenuhnya tercapai, salah satunya tujuan yang eksplisit tertuang di dalamnya 

yaitu kemampuan pemahaman konsep matematika. 

Rendahnya kemampuan pemahaman konsep salah satunya dipengaruhi 

oleh proses pembelajaran yang dilakukan. Seperti uraian di atas, pembelajaran 

memiliki empat komponen salah satunya adalah bahan ajar. Bahan ajar 

merupakan seperangkat materi yang disusun secara sistematis sehingga tercipta 

lingkungan yang memungkinkan siswa untuk belajar (Depdiknas, 2008: 7). 

Berdasarkan hasil observasi pembelajaran dan wawancara dengan guru 

matematika kelas VIII di SMP N 13 Yogyakarta, bahan ajar yang digunakan oleh 
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(3) Sudut-sudut keliling yang saling berhadapan 

Amati gambar 6.14. Perhatikan bahwa  

merupakan sudut pusat lingkaran, sedangkan 

 dan  adalah sudut-sudut keliling 

yang sama besar. Oleh karena  dan 

merupakan sudut-sudut keliling yang menghadap 

busur yang sama dengan sudut pusat  maka 

berlaku: 

  

  

 

guru dan peserta didik berupa buku teks. Buku teks berperan sebagai bahan ajar 

tunggal untuk peserta didik dan untuk guru. Guru juga menggunakan beberapa 

buku teks lain untuk referensi dalam mengajar matematika kelas VIII. Berikut ini 

merupakan contoh kutipan bahan ajar (buku teks) yang digunakan di SMP Negeri 

13 Yogyakarta pada materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

 

 

 

 

 

 

 

 

Gambar 1.1  Cuplikan Bahan Ajar untuk Peserta Didik 

 

Berdasarkan cuplikan bahan ajar di atas, terdapat kesalahan konsep yaitu 

sudut keliling yang saling berhadapan belum tentu besarnya sama, tetapi jumlah 

besar dua sudut keliling yang saling berhadapan adalah 180
0
. Dalam buku teks 

tersebut, penyajian materi geometri khususnya lingkaran belum sepenuhnya 

memperhatikan tahap berpikir peserta didik pada tingkat Sekolah Menengah 

Pertama (SMP)/Madrasah Tsanawiyah (MTs) terlihat dari kurangnya kesempatan 

peserta didik untuk melakukan aktivitas pembelajaran untuk memahami konsep 

materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran.  

Gambar 6.14 

Sudut keliling yang berhadapan 
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Kegiatan 6.2 

1. Siapkan karton, jangka, dan spidol. 

2. Buatlah lingkaran dengan jari-jari sembarang dan berpusat di 

titik O. 

3. Potonglah lingkaran tersebut menjadi beberapa juring yang 

sama besar. Misalkan, lingkaran tersebut dibagi menjadi 8 

juring yang sama besar seperti pada gambar 6.8. 

4. Amati bagian-bagian dari potongan lingkaran tersebut, mulai 

dari sudut pusat, luas juring, sampai dengan panjang busurnya. 

5. Kemudian buatlah perbandingan sebagai berikut: 

 

 

6. Buatlah lagi satu lingkaran, kali ini dengan jari-jari sembarang. Bagilah lingkaran tersebut 

menjadi 16 juring yang sama besar. Kemudian ulangi langkah ke-4 dan ke-5. 

 

Apa yang dapat kamu simpulkan dari ketiga perbandingan tersebut? 

 

Jika kamu melakukan kegiatan dengan benar, kamu akan memperoleh nilai perbandingan 

antara sudut pusat dengan sudut satu putaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, 

serta luas juring dengan luas lingkaran adalah sama. Jadi, dapat dituliskan: 

 

𝑠𝑢𝑑𝑢𝑡 𝑝𝑢𝑠𝑎𝑡

𝑠𝑢𝑑𝑢𝑡 𝑠𝑎𝑡𝑢 𝑝𝑢𝑡𝑎𝑟𝑎𝑛
=

450

3600
= ⋯ 

𝑝𝑎𝑛𝑗𝑎𝑛𝑔 𝑏𝑢𝑠𝑢𝑟 𝐴𝐵

𝑘𝑒𝑙𝑖𝑙𝑖𝑛𝑔 𝑙𝑖𝑛𝑔𝑘𝑎𝑟𝑎𝑛
= ⋯ 

𝑙𝑢𝑎𝑠 𝑗𝑢𝑟𝑖𝑛𝑔 𝐴𝑂𝐵

𝑙𝑢𝑎𝑠 𝑙𝑖𝑛𝑔𝑘𝑎𝑟𝑎𝑛
= ⋯ 

sudut pusat

sudut satu putaran
=

panjang busur

keliling lngkaran
=

luas juring

luas lingkaran
 

Berikut adalah contoh kegiatan pembelajaran yang berbasis aktivitas 

peserta didik pada materi hubungan besar sudut pusat, panjang busur, dan luas 

juring lingkaran yang terdapat dalam bahan ajar (buku teks) yang digunakan di 

SMP Negeri 13 Yogyakarta.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Gambar 1.2  Cuplikan Bahan Ajar untuk Peserta Didik 

 

Cuplikan kegiatan pembelajaran yang berbasis aktivitas peserta didik pada 

gambar 1.2 di atas merupakan satu-satunya aktivitas pembelajaran yang terdapat 

di buku teks yang digunakan untuk menemukan konsep hubungan besar sudut 

Gambar 6.8. Sudut pusat 
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pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. Untuk membuktikan hubungan 

besar sudut pusat dan sudut keliling lingkaran, buku teks tersebut tidak 

memberikan kesempatan berupa aktivitas pembelajaran melainkan peserta didik 

disajikan suatu langkah penemuan hubungan besar sudut pusat dan sudut keliling 

lingkaran yang menuntut peserta didik untuk membaca dan memahaminya dengan 

seksama. Cuplikan kegiatan pembelajaran di atas langsung menginformasikan 

hasil dari suatu konsep hubungan besar sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran sebelum peserta didik melakukan aktivitas pembelajaran, sehingga 

bahan ajar tersebut belum efektif untuk meningkatkan kemampuan pemahaman 

konsep. Selain itu, peneliti juga mendapatkan informasi bahwa hasil UAS 

matematika kelas VIII masih sangat rendah, hanya sebagian kecil peserta didik 

yang nilainya berada di atas kriteria ketuntasan minimal (KKM), sebagian besar 

peserta didik nilainya masih kurang dari KKM yaitu 75.  

Kemampuan pemahaman konsep dapat ditingkatkan salah satunya dengan 

pengembangan bahan ajar.  Bahan ajar yang dikembangkan tersebut harus bahan 

ajar yang bisa mengkonstruksi pengetahuan dalam diri peserta didik. Bahan ajar 

yang dibuat seharusnya tidak langsung memaparkan suatu konsep secara 

langsung, tetapi melalui serangkaian aktivitas pembelajaran yang bisa 

mengkonstruksi pengetahuan dalam diri peserta didik, seperti menemukan 

kembali konsep atau bentuk umum. Salah satu pembelajaran yang menekankan 

serangkaian aktivitas pembelajaran adalah pembelajaran berbasis tahap berpikir 

van Hiele.  
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Dalam pembelajaran geometri,  kemampuan peserta didik dapat dicapai 

dengan tahapan berpikir. Tahap tersebut menjelaskan tentang bagaimana berpikir 

dan jenis ide-ide geometri yang dipakai. Untuk mengembangkan bahan ajar yang 

baik pada materi geometri dapat berbasis tahap berpikir pada teori berpikir van 

Hiele. Hal ini sesuai dengan pendapat Bobango (1993: 157) bahwa pembelajaran 

yang menekankan pada tahap belajar van Hiele dapat membantu perencanaan 

pembelajaran dan memberikan hasil yang memuaskan.  

Menurut teori van Hiele, seseorang akan melalui lima tahap perkembangan 

berpikir dalam belajar geometri yaitu visualisasi, analisis, deduksi informal, 

deduksi, dan ketepatan (rigor) (Walle, 2006: 151). Tahap berpikir van Hiele yang 

dilalui peserta didik dalam pembelajaran geometri berbeda-beda mulai dari 

pendidikan tingkat dasar, tingkat menengah, dan tingkat tinggi. Tahap 

pembelajaran geometri untuk peserta didik SMP/MTs meliputi tahap 0 

(visualisasi), tahap 1 (analisa), dan tahap 2 (deduksi informal).  

Tahap berpikir van Hiele ini dapat memberi kesempatan peserta didik 

untuk memahami konsep materi geometri dari tingkat yang peling rendah 

kemudian berlanjut dan akhirnya pada tingkatan yang tertinggi. Penyajian meteri 

seperti ini diharapkan dapat meningkatkan pemahaman peserta didik terhadap 

konsep materi geometri secara keseluruhan. Hal ini diperkuat dengan penelitian 

Pratiwi (2013) bahwa pemahaman konsep peserta didik pada materi lingkaran bisa 

meningkat dengan pembelajaran berbasis tahap berpikir van Hiele. 

Dalam pembelajaran berbasis berpikir van Hiele, peserta didik tingkat 

SMP/MTs akan melalui tiga tahap pertama yaitu tahap visualisasi, tahap analisis, 
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dan tahap deduksi informal (Walle, 1990: 270). Pada tahap visualisasi, peserta 

didik akan melakukan aktivitas pembelajaran berupa pengamatan bangun-bangun 

geometri, memilih, menggunting,  menggambar, dan mengukur. Pada tahap 

selanjutnya yaitu tahap analisis, peserta didik berusaha mendeskripsikan sifat-sifat 

bangun dan pada tahap deduksi informal, peserta didik menyimpulkan sifat-sifat 

bangun secara umum. Pembelajaran berbasis tahap berpikir van Hiele ini 

memberikan banyak kesempatan kepada peserta didik untuk melakukan aktivitas 

pembelajaran pada materi geometri dengan tujuan meningkatkan pemahaman 

konsep peserta didik. Hal ini sejalan dengan pendapat Markaban (2006: 3) bahwa 

tingkat pemahaman matematika seorang peserta didik lebih dipengaruhi oleh 

pengalaman peserta didik itu sendiri. 

Geometri (lingkaran) menjadi salah satu pokok bahasan yang harus 

dipelajari peserta didik di kelas VIII semester genap. Standar kompetensinya 

adalah menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya. Salah satu 

kompetensi dasarnya adalah menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring dalam pemecahan masalah. Dari hasil wawancara dengan guru 

kelas VIII SMP Negeri 13 Yogyakarta, peserta didik masih lemah dalam 

pemahaman geometri, terutama dalam pemahaman sudut pusat dan sudut keliling 

lingkaran. Bila dikaitkan dengan kurikulum tingkat satuan pendidikan (KTSP) 

porsi geometri hanya dipelajari di kelas VIII dan kelas X. Dari permasalahan 

tersebut peneliti menganggap perlu adanya pengembangan bahan ajar yang pada 

materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran karena 
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materi tersebut sangat penting dan merupakan prasyarat untuk mempelajari materi 

selanjutnya yaitu garis singgung persekutuan lingkaran. 

Berdasarkan permasalahan di atas, maka peneliti termotivasi untuk 

melakukan penelitian yang berfokus pada tema “Pengembangan Bahan Ajar 

Matematika Berbasis Tahap Berpikir van Hiele untuk Meningkatkan 

Pemahaman Konsep Materi Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas 

Juring Lingkaran”. Bahan ajar tersebut diharapkan dapat membantu peserta 

didik memahami dan menguasai konsep materi hubungan sudut pusat, panjang 

busur, dan luas juring lingkaran serta dapat digunakan oleh guru sebagai salah 

satu referensi bahan ajar dalam pembelajaran matematika. 

 

B. Identifikasi Masalah 

Berdasarkan uraian latar belakang masalah di atas, maka dapat 

diidentifikasi  masalah-masalah sebagai berikut. 

1. Pembelajaran matematika masih dianggap sulit oleh sebagian besar peserta 

didik. 

2. Pembelajaran matematika yang selama ini dilakukan hanyalah penonjolan 

tingkat hafalan dari serangkaian topik atau pokok bahasan, tetapi tidak diikuti 

dengan pemahaman yang mendalam. 

3. Bahan ajar yang digunakan masih banyak ditemukan kesalahan seperti 

kesalahan konsep yang dapat membingungkan peserta didik. 
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4. Bahan ajar yang digunakan kurang memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk melakukan aktivitas dalam pembelajaran matematika khususnya 

materi lingkaran. 

5. Peserta didik kesulitan memahami materi sudut keliling dan sudut pusat 

lingkaran karena penyajian materi kurang memperhatikan tahap berpikir 

peserta didik pada tingkat SMP/MTs. 

6. Bahan ajar yang digunakan belum dapat memudahkan peserta didik dalam 

memahami konsep materi. Hal ini terlihat dari nilai murni UAS matematika  

yang masih di bawah KKM (75,00) yaitu rata-rata 39,04. 

 

C. Batasan Masalah 

Masalah pada penelitian ini difokuskan pada pengembangan bahan ajar 

matematika berbasis tahap berpikir van Hiele untuk meningkatkan pemahaman 

konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Masalah dalam penelitian ini dibatasi sebagai berikut: 

1. Objek penelitian ini dibatasi pada peserta didik kelas VIII  semester genap 

tahun ajaran 2013/2014 Sekolah Menengah Pertama (SMP)/Madrasah 

Tsanawiyah (MTs). 

2. Penelitian ini terbatas pada materi lingkaran pada standar kompetansi (SK) 4. 

menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya, kompetensi dasar (KD) 

4.3. menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

dalam pemecahan masalah. 
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3. Bahan ajar yang dikembangkan menggunakan pendekatan pembelajaran 

berbasis tahap berpikir van Hiele. 

4. Bahan ajar yang dikembangkan bertujuan untuk meningkatkan pemahaman 

konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran.  

5. Software yang digunakan dalam pembuatan bahan ajar adalah Microsoft 

Word 2010 dan Macromedia Flash 8. 

6. Validasi/penilaian bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

dilakukan oleh dua dosen pendidikan matematika dan satu guru matematika 

SMP/MTs kelas VIII untuk selanjutnya dilakukan uji keterpakaian terhadap 

peserta didik.  

 

D. Rumusan Masalah  

Berdasarkan latar belakang, identifikasi, dan pembatasan masalah maka 

rumusan masalah yang akan dikaji adalah: 

1. Bagaimana bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele yang 

layak untuk meningkatkan pemahaman konsep peserta didik pada materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran ? 

2. Bagaimana dampak bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

terhadap pemahaman konsep peserta didik dalam mempelajari materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran ? 
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E. Kriteria Ketercapaian 

Kriteria kelayakan bahan ajar mengacu pada kriteria kelayakan bahan ajar 

menurut Akker (1999) dengan sedikit perubahan. Kriteria kelayakan bahan ajar 

dalam penelitian ini adalah: 

1. Validitas, yaitu penilaian kelayakan dari guru dan ahli. Bahan ajar ini 

dikatakan valid apabila dari lembar penilaian bahan ajar didapat kategori 

penilaian baik atau sangat baik. 

2. Efektivitas, yaitu keterlaksanaan pembelajaran dan hasil pembelajaran dengan 

bahan ajar. Bahan ajar dikatakan efektif jika keterlaksanaan pembelajaran 

dengan bahan ajar dan keterlaksanaan pembelajaran dengan bahan ajar oleh 

peserta didik mencapai kategori tinggi atau sangat tinggi. Selain itu, bahan 

ajar juga dikatakan efektif jika terjadi peningkatan nilai rata-rata dari pretest 

ke posttest. 

3. Praktibilitas, yaitu kepraktisan dalam penggunaan bahan ajar. Penilaian 

kepraktisan berdasarkan respon peserta didik. Bahan ajar dikatakan praktis 

apabila mendapatkan respon positif atau sangat positif dari peserta didik 

dilihat berdasarkan angket respon. 

Dampak bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele terhadap 

pemahaman konsep peserta didik dapat dilihat dari hasil pekerjaan peserta didik 

pada tiap kegiatan belajar (dampak proses) dan hasil pekerjaan peserta didik 

dalam mengerjakan soal pretest dan posttest (dampak hasil). 
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F. Tujuan Penelitian 

Penelitian ini merupakan penelitian design research yang bertujuan untuk: 

1. Menghasilkan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele untuk 

meningkatkan pemahaman konsep peserta didik pada materi hubungan sudut 

pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran yang layak dipakai dalam 

pembelajaran. 

2. Mengetahui dampak bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

terhadap pemahaman konsep peserta didik dalam mempelajari materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

 

G. Manfaat Penelitian 

Manfaat yang diharapkan dari penelitian ini antara lain sebagai berikut. 

1. Manfaat Teoritis 

Adapun manfaat teoritis dari penelitian ini adalah bahan ajar matematika 

berbasis tahap berpikir van Hiele ini dapat digunakan sebagai sumber belajar bagi 

peserta didik kelas VIII SMP/MTs semester genap pada materi hubungan sudut 

pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

2. Manfaat Praktis   

a. Manfaat bagi peserta didik 

1) Diharapkan  pemahaman konsep  pada materi hubungan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas juring lingkaran semakin meningkat. 

2) Melatih peserta didik untuk melakukan aktivitas belajar sesuai tahap 

berpikir. 
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3) Memberikan wawasan pada peserta didik bahwa untuk menyelesaikan 

suatu tugas akan lebih berhasil jika dilakukan secara bertahap. 

b. Manfaat bagi guru 

1) Meningkatkan  kreativitas guru  dalam  pengembangan  media 

pembelajaran. 

2) Meningkatkan  pengetahuan  guru  dalam melaksanakan pembelajaran 

matematika sesuai dengan tahap berpikir peserta didik dan karakteristik 

materi. 

c. Manfaat bagi sekolah 

1) Sebagai  bahan  pertimbangan  dalam pengembangan  dan  

penyempurnaan  program  pengajaran  matematika  di sekolah. 

2) Memberikan  sumbangan  yang  baik  bagi  sekolah  dalam  rangka 

perbaikan  proses  pembelajaran  sehingga  mutu  pendidikan  dapat 

meningkat. 

 

H. Spesifikasi Produk yang Diharapkan 

Produk yang diharapkan setelah melakukan penelitian ini adalah sebagai 

berikut. 

1. Hasilnya merupakan bahan ajar berbentuk buku yang terdiri dari dua bahan 

ajar yaitu bahan ajar untuk peserta didik sebagai bahan belajar dan bagi guru 

sebagai bahan mengajar. 

2. Bahan ajar yang digunakan menggunakan pendekatan pembelajaran berbasis 

tahap berpikir van Hiele. 
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3. Bahan ajar bagi guru terdiri dari: 

a. Bagian awal berisi sampul, halaman judul, halaman penulis, kata 

pengantar, daftar isi, daftar simbol, dan pendahuluan. 

b. Bagian inti berisi rangkaian kegiatan belajar yang berupa lembar 

kegiatan, contoh soal, latihan, refleksi, umpan balik dan tindak lanjut, 

serta latihan uji kompetensi yang disertai petunjuk bagi guru.  

c. Bagian akhir berisi rangkuman materi, kunci jawaban dan pedoman 

penilaian, glosarium (istilah penting), serta daftar pustaka. 

d. Lampiran berupa lembar jawaban dan Rencana Pelaksanaan 

Pembelajaran (RPP). 

4. Bahan ajar bagi peserta didik terdiri dari: 

a. Bagian awal berisi sampul, halaman judul, halaman penulis, kata 

pengantar, daftar isi, dan daftar simbol. 

b. Bagian inti berisi rangkaian kegiatan belajar yang berupa lembar 

kegiatan, contoh soal, latihan, refleksi, dan latihan uji kompetensi.  

c. Bagian akhir berisi rangkuman materi, glosarium (istilah penting), dan 

daftar pustaka. 

 

I. Definisi Operasional 

Istilah-istilah yang perlu dijelaskan dalam pengembangan bahan ajar  

adalah sebagai berikut. 

1. Pengembangan adalah suatu proses, cara, atau perbuatan mengembangkan. 

Penelitian pengembangan ini merupakan suatu jenis penelitian yang tidak 
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dimaksudkan untuk menguji teori, tetapi untuk menghasilkan atau 

mengembangkan produk, dalam penelitian ini produk yang dikembangkan 

adalah bahan ajar.  

2. Pengembangan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

merupakan pembuatan bahan ajar dengan mengembangkan bentuk penyajian 

sesuai tahap berpikir van Hiele, sehingga ada pembaharuan terhadap bahan 

ajar yang telah tersedia sebelumnya. 

3. Design research adalah suatu kajian sistematis tentang merancang, 

mengembangkan dan mengevaluasi intervensi pendidikan (program, strategi, 

bahan ajar, produk, dan sistem) sebagai solusi untuk memecahkan masalah 

yang kompleks dalam praktik pendidikan, yang juga untuk memajukan 

pengetahuan kita tentang karakterisktik dari intervensi-intervensi tersebut 

serta proses perancangan dan pengembangannya (Plomp, 2007: 13). 

4. Pembelajaran matematika berbasis tahap berpikir van Hiele adalah 

pembelajaran matematika pada materi geometri dengan memperhatikan 

tahap-tahap berpikir van Hiele peserta didik pada tingkat SMP/ MTs (tahap 

visualisasi, analisis, dan deduksi informal). 

5. Pemahaman konsep adalah kemampuan seseorang untuk mengerti atau 

memahami suatu ide abstrak yang digunakan untuk menggolongkan objek-

objek tertentu setelah ide abstrak itu diketahui dan diingat. Memahami 

konsep berarti mengetahui tentang ide abstrak mengenai bahasa yang 

melambangkan serangkaian makna dan dapat melihatnya dari berbagai segi. 

Indikator pemahaman konsep dalam penelitian ini yaitu: 
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a. Menyatakan ulang konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, 

dan luas juring lingkaran. 

b. Mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu sesuai dengan 

konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

c. Menyajikan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan 

luas juring lingkaran dalam berbagai bentuk representasi matematis. 

d. Mengembangkan syarat perlu dan syarat cukup konsep materi hubungan 

sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

e. Menggunakan, memanfaatkan, dan memilih prosedur atau operasi 

tertentu. 

f. Mengaplikasikan konsep atau algoritma pemecahan masalah materi 

hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

6. Materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran adalah 

Kompetensi Dasar (KD) 4.3 pada Standar Kompetensi (SK) 4 yaitu 

menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya. Materi ini merupakan 

materi pelajaran matematika yang diajarkan di kelas VIII semester genap. 
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BAB V 

KESIMPULAN DAN SARAN 

 

A. Kesimpulan 

1. Telah berhasil dikembangkan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir 

van Hiele yang layak digunakan dalam pembelajaran matematika. Bahan ajar 

yang telah dihasilkan terdiri dari buku guru dan buku siswa. Bahan ajar ini 

secara umum terdiri dari tiga bagian yaitu bagian awal, bagian inti, dan 

bagian akhir. Bagian awal berisi cover, halaman judul, halaman penulis, kata 

pengantar, daftar isi, daftar simbol, dan pendahuluan atau petunjuk 

penggunaan. Bagian inti berisi peta konsep, review, empat kegiatan belajar 

(soal awal, lembar kegiatan, contoh soal, latihan, dan refleksi), rangkuman 

materi, dan uji kompetensi. Pada buku guru disertai umpan balik dan tindak 

lanjut pada setiap kegiatan belajar yang semuanya disertai petunjuk. 

Sedangkan bagian akhir berisi glosarium (istilah penting) dan daftar pustaka. 

Pada buku guru juga disertai jawaban dan pedoman penskoran. Lembar 

kegiatan pada setiap kegiatan belajar memuat aktivitas-aktivitas sesuai tahap 

berpikir van Hiele untuk menemukan konsep materi beserta soal latihan yang 

berfungsi meningkatkan pemahaman konsep peserta didik. Penelitian ini 

merupakan suatu design research dengan model Greivemeijer dan Cobb yang 

terdiri dari tiga tahap yaitu preparing for the experiment, the design 

experiment, dan the retrospective analysis. Tahap preparing for the 

experiment merupakan tahap pertama yaitu penetapan tujuan teoritis, analisis



162 
 

 
 

 awal, pengembangan produk, dan penyusunan konjektur/dugaan. Tahap 

berikutnya adalah the design experiment yaitu pembelajaran dengan bahan 

ajar dan pemberian pretest,  posttest, serta angket respon. Tahap retrospective 

analysis merupakan tahap terakhir yaitu analisis dampak proses dan hasil, 

revisi bahan ajar, penyusunan jalur lintasan belajar (learning trajectory), dan 

penyusunan local instrumen theory. Penilaian kelayakan bahan ajar ini 

berdasarkan kevalidan, efektivitas, dan praktibilitas. Penilaian dari ahli dan 

guru memperoleh katagori sangat baik dengan persentase keidelalan 86,08%. 

Efektivitas bahan ajar diperoleh dari keterlaksanaan pembelajaran dengan 

bahan ajar yang sangat tinggi dengan persentase keidelalan 85,75% dan tinggi 

untuk keterlaksanaan peserta didik dengan persentase keidelalan 68%. Selain 

itu, diperoleh nilai rata-rata tes meningkat dari 30,85 (pretest) menjadi 64,56 

(posttest). Prektibilitas diperoleh dari respon positif peserta didik dengan 

persentase keidelalan 75,59%. 

2. Dampak pemahaman konsep setelah pembelajaran dengan bahan ajar 

termasuk dalam kategori tinggi dengan persentase 67,21% pada proses 

pembelajaran (latihan soal) dan kategori tinggi dengan persentase 64,56% 

pada hasil pembelajaran dengan bahan ajar (posttest). 

 

B. Saran 

1.  Sebelum peserta didik mempelajari materi hubungan sudut pusat, panjang 

busur, dan luas juring lingkaran dengan bahan ajar matematika berbasis tahap 
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berpikir van Hiele, peserta didik diharapkan menguasai materi unsur dan 

bagian lingkaran serta keliling dan luas lingkaran.  

2. Bahan ajar ini dapat digunakan dalam pembelajaran dengan manajeman 

waktu yang lebih maksimal agar hasil yang dicapai lebih optimal. Selain itu, 

semua peserta didik juga harus mendapatkan bantuan seperlunya (scaffolding) 

dari guru terutama peserta didik yang pemahaman konsepnya masih rendah 

dilihat dari hasil pretest. 

3. Guru harus mempelajari petunjuk bahan ajar sebelum menggunakannya. Guru 

bisa membuat kelompok yang berbeda-beda setiap pertemuan agar peserta 

didik tidak bosan. 

4. Setiap kegiatan belajar pada bahan ajar bisa dipelajari lebih dari satu 

pertemuan sesuai pertimbangan guru agar materi yang dipelajari lebih 

mendalam. 

5. Guru perlu terbiasa menggunakan pembelajaran berbasis tahap berpikir van 

Hiele. Paradigma pemikiran peserta didik tentang pembelajaran matematika 

yang hanya menekankan pada hafalan samata harus duibah menjadi 

pembelajaran matematika berbasis aktivitas peserta didik. Sehingga 

pembelajaran dengan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

ini menjadi lebih menyenangkan dan hasil yang diperoleh lebih optimal. 
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KISI-KISI INSTRUMEN PENILAIAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

 

No 

Komponen 

Penilain 

Aspek Penilaian 

Nomor Butir 

Penilain 

1. Komponen 

Kelayakan Isi 

A. Cakupan materi  1, 2 

B. Akurasi materi 3, 4, 5 

C. Tahap berpikir van hiele 6, 7, 8 

D. Meningkatkan pemahaman konsep 9, 10, 11, 12 

E. Merangsang keingintahuan 13 

2. Komponen 

Kebahasaan 

A. Komunikatif 14 

B. Lugas 15 

C. Koherensi dan keruntutan alur berpikir 16 

D. Kesesuaian dengan kaidah bahasa 

indonesia yang benar 

17 

E. Penggunaan istilah dan simbol 18 

3. Komponen 

Penyajian 

A. Teknik penyajian 19, 20 

B. Penyajian pembelajaran 21 

C. Pendukung penyajian materi 22 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



INSTRUMEN PENILAIAN 

BAHAN AJAR MATEMATIKA BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

 

Nama    : 

Perguruan Tinggi  : 

Jurusan/Spesialisasi  : 

 

Petunjuk Penilaian: 

1. Sebelum menilai butir dalam setiap subkomponen, reviewer diharapkan memahami setiap 

deskripsi butir instrumen dalam subkomponen yang terdapat pada lembar penjabaran terlebih 

dahulu. (terlampir) 

2. Membaca bahan ajar secara cermat dan bertahap untuk mendapatkan gambaran apakah isi 

bahan ajar sesuai dengan pernyataan butir. 

3. Apabila diperlukan, reviewer diperbolehkan membuat catatan seperlunya pada lembar-

lembar halaman bahan ajar yang dibaca untuk membuat kesimpulan, catatan juga berguna 

untuk memberikan saran perbaikan bahan ajar. 

4. Penilaian yang reviewer berikan pada pernyataan yang terdapat dalam instrumen ini akan 

digunakan sebagai validasi dan masukan bagi penyempurnaan bahan ajar. 

5. Silahkan memberikan penilaian dengan memberi tanda check (√) pada salah satu kolom nilai 

SK, K, C, B, atau SB, dengan keterangan: 

SK : Sangat Kurang 

K : Kurang 

C : Cukup 

B : baik  

SB : Sangat baik 

6. Berilah tanda check (√) untuk memberikan kesimpulan terhadap bahan ajar matematika. 

7. Sebelum melakukan penilaian terhadap bahan ajar, isilah terlebih dahulu identitas secara 

lengkap. 

>>>>>>>SELAMAT MENGERJAKAN<<<< 



NO BUTIR 

NILAI 

SB B C K SK 

I. KOMPONEN KELAYAKAN ISI 

A. CAKUPAN MATERI  

1 Materi yang disajikan minimal mencerminkan jabaran 

substansi materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran seperti terkandung dalam standar 

kompetensi (SK) dan kompetensi dasar (KD). 

     

2 Materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan 

konsep sampai interaksi antarkonsep serta aplikasinya 

dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD. 

     

B. AKURASI MATERI 

3 Konsep materi dan teori yang disajikan sesuai untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

     

4 Prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, 

metode penyajian runtut dan benar. 

     

5 Penulisan rumus dan satuan ditulis secara jelas dan 

konsisten. 

     

C. TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

6 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk memilih, mengidentifikasi, menggambar, 

menyusun atau menggunting bangun.(tahap visualisasi) 

     

7 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk menganalisis dan memfokuskan pada sifat-sifat 

bangun (tahap analisis). 

     

8 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun 

(tahap deduksi informal). 

     

D. MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 

9 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan 

ulang konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring lingkaran yang telah dipahami. 

     



NO BUTIR 

NILAI 

SB B C K SK 

10 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk 

mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu. 

     

11 Bahan ajar menyajikan konsep materi dalam berbagai 

bentuk reprsentasi matematis. 

     

12 Bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik 

untuk mengaplikasikan konsep atau algoritma materi dalam 

pemecahan masalah. 

     

E. MERANGSANG KEINGINTAHUAN 

13 Masalah yang terdapat dalam bahan ajar mampu 

menumbuhkan rasa ingin tahu. 

     

II. KOMPONEN KEBAHASAAN 

A. KOMUNIKATIF 

14 Ilustrasi yang digunakan untuk menjelaskan materi relevan 

dengan pesan yang disampaikan.  

     

B. LUGAS 

15 Kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti 

tata kalimat yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah 

bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia.  

     

C. KOHERENSI DAN KERUNTUTAN ALUR PIKIR 

16 Adanya ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar 

subbab dan alinea. 

     

D. KESESUAIAN DENGAN KAIDAH BAHASA INDONESIA YANG BENAR 

17 Tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi 

mengacu pada kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan 

benar dengan berpedoman pada ejaan yang disempurnakan 

(EYD).  

     

E. PENGGUNAAN ISTILAH SIMBOL DAN LAMBANG 

19 Konsisten dalam menggunakan istilah dan symbol yang 

menggambarkan suatu konsep.  

     

III. PENYAJIAN 



NO BUTIR 

NILAI 

SB B C K SK 

A. TEKNIK PENYAJIAN 

19 Materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik      

20 Terdapat keseimbangan antara ilustrasi, tulisan, dan suara 

dengan materi yang disajikan.  

     

B. PENYAJIAN PEMBELAJARAN 

21 Penyajian materi menempatkan siswa sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang 

kedalaman berpikir peserta didik melalui pendekatan yang 

sesuai dengan karakteristik materi. 

     

C. PENDUKUNG PENYAJIAN 

22 Pendukung penyajian bahan ajar disajikan secara lengkap 

(Pengantar, daftar isi, daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

     

 

Kesimpulan secara umum tentang bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele. 

Belum dapat digunakan  

Dapat digunakan dengan revisi  

Dapat digunakan tanpa revisi  

 

Kritik dan saran untuk perbaikan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele: 

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------   

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------   

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  



 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------     

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 

 

Yogyakarta, ...........................2014 

Validator,  -----------------------------  

 

 

 

 

 

 

 

 

( ----------------------------------------- ) 

NIP :------------------------------------ 



PENJABARAN KRITERIA PENILAIAN BAHAN AJAR MATEMATIKA MENJADI  

INDIKATOR PENILAIAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

No Indikator Deskriptor 

I. KOMPONEN KELAYAKAN ISI 

A. CAKUPAN MATERI  

1 Materi yang disajikan minimal 

mencerminkan jabaran 

substansi materi hubungan 

sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran seperti 

terkandung dalam standar 

kompetensi (SK) dan 

kompetensi dasar (KD). 

SB Jika seluruh materi yang disajikan mencerminkan jabaran substansi materi Lingkaran yang 

terkandung dalam standar kompetensi (SK) 4 dan kompetensi dasar (KD) 4.3  

B Jika sebagian besar materi yang disajikan mencerminkan jabaran substansi materi Lingkaran 

yang terkandung dalam standar kompetensi (SK) 4 dan kompetensi dasar (KD) 4.3 

C Jika materi yang disajikan cukup mencerminkan jabaran substansi materi Lingkaran yang 

terkandung dalam standar kompetensi (SK) 4 dan kompetensi dasar (KD) 4.3 

K Jika materi yang disajikan kurang mencerminkan jabaran substansi materi Lingkaran yang 

terkandung dalam standar kompetensi (SK) 4 dan kompetensi dasar (KD) 4.3 

SK Jika materi yang disajikan belum mencerminkan jabaran substansi materi Lingkaran yang 

terkandung dalam standar kompetensi (SK) 4 dan kompetensi dasar (KD) 4.3 

2. Materi yang disajikan 

mencakup mulai dari 

pengenalan konsep sampai 

interaksi antarkonsep serta 

aplikasinya dalam kehidupan, 

dengan memperhatikan amanat 

yang disampaikan dalam SK 

dan KD. 

SB Jika materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan konsep sampai interaksi 

antarkonsep serta aplikasinya dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD.  

B Jika sebagian besar materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan konsep sampai 

interaksi antarkonsep serta aplikasinya dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD.  

C Jika sebagian besar materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan konsep sampai 

interaksi antarkonsep namun kurang memberikan aplikasinya dalam kehidupan, dengan masih 

memperhatikan amanat yang disampaikan dalam SK dan KD.  

K Jika sebagian besar materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan konsep namun 

belum sampai interaksi antarkonsep dan kurang memberikan aplikasinya dalam kehidupan, 



No Indikator Deskriptor 

dengan masih memperhatikan amanat yang disampaikan dalam SK dan KD. 

SK Jika materi yang disajikan belum mencakup mulai dari pengenalan konsep sampai interaksi 

antarkonsep serta aplikasinya dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD. 

B. AKURASI MATERI 

3 Konsep materi dan teori yang 

disajikan sesuai untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang 

busur, dan luas juring 

lingkaran. 

  

SB Jika konsep materi dan teori yang disajikan sesuai untuk materi Lingkaran. 

B Jika terdapat sedikit konsep materi atau teori yang disajikan kurang sesuai untuk materi 

Lingkaran. 

C Jika terdapat sedikit konsep materi atau teori yang disajikan tidak sesuai untuk materi 

Lingkaran. 

K Jika terdapat banyak konsep materi dan teori yang disajikan tidak sesuai untuk materi 

Lingkaran. 

SK Jika semua konsep materi dan teori yang disajikan tidak sesuai untuk materi Lingkaran dan 

tidak berkaitan satu sama lain. 

4 Prosedur kerja yang disajikan 

sesuai dengan yang berlaku, 

metode penyajian runtut dan 

benar. 

 

SB Jika prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, langkah-langkah sangat jelas 

serta metode penyajian runtut dan benar.  

B Jika prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, langkah-langkah jelas serta 

metode penyajian runtut dan benar.  

C Jika prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, langkah-langkah jelas serta 

metode penyajiannya benar. 

K Jika prosedur kerja yang disajikan kurang sesuai dengan yang berlaku.  

SK Jika prosedur kerja yang disajikan tidak sesuai dengan yang berlaku.  

5 Penulisan rumus dan satuan SB Jika rumus dan satuan pada bahan ajar ditulis secara jelas dan konsisten. 



No Indikator Deskriptor 

ditulis secara jelas dan 

konsisten. 

B Jika ada salah satu bagian bahan ajar yang penulisan rumus dan satuannya ada yang kurang 

jelas atau kurang konsisten. 

C Jika ada beberapa bagian bahan ajar yang penulisan rumus dan satuannya ada yang kurang 

jelas dan kurang konsisten. 

K Jika sebagian besar rumus dan satuan ditulis kurang jelas dan tidak konsisten. 

SK Jika semua penulisan rumus dan satuan tidak secara jelas dan konsisten  

C. TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

6 Penyajian materi memberikan 

kesempatan kepada peserta 

didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, 

menyusun atau menggunting 

bangun.(tahap visualisasi) 

 

SB Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, menyusun, dan menggunting bangun. 

B Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, dan menyusun bangun. 

C Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, menyusun , atau menggunting bangun saja. 

K Jika bahan ajar memberikan sedikit kesempatan kepada peserta didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, menyusun, dan menggunting bangun. 

SK Jika bahan ajar tidak memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk memilih, 

mengidentifikasi, menggambar, menyusun, dan menggunting bangun. 

7 Penyajian materi memberikan 

kesempatan kepada peserta 

didik untuk menganalisis dan 

memfokuskan pada sifat-sifat 

bangun (tahap analisis). 

 

SB Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk menganalisis dan 

memfokuskan pada sifat-sifat bangun. 

B Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk menganalisis dan sedikit 

memfokuskan pada sifat-sifat bangun. 

C Jika bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk menganalisis atau 

memfokuskan pada sifat-sifat bangun saja. 

K Jika bahan ajar memberikan sedikit kesempatan kepada peserta didik untuk menganalisis dan 



No Indikator Deskriptor 

memfokuskan pada sifat-sifat bangun. 

SK Jika bahan ajar tidak memberikan kesempatan kepada peserta didik untuk menganalisis dan 

memfokuskan pada sifat-sifat bangun. 

8 Penyajian materi memberikan 

kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat 

kesimpulan dari sifat-sifat 

bangun (tahap deduksi 

informal). 

SB Jika bahan ajar pada setiap kegiatan belajar memberikan kesempatan kepada peserta didik 

untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun. 

B Jika bahan ajar pada sebagian besar kegiatan belajar memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun. 

C Jika bahan ajar beberapa kegiatan belajar belum memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun. 

K Jika bahan ajar sebagian besar kegiatan belajar belum memberikan kesempatan kepada 

peserta didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun. 

SK Jika bahan ajar pada semua kegiatan belajar tidak memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun. 

D. MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 

9 Bahan ajar memfasilitasi 

peserta didik untuk menyatakan 

ulang konsep materi hubungan 

sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran yang telah 

dipahami. 

SB Jika bahan ajar / soal evaluasi memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan ulang konsep 

yang telah dipahami, mampu menyebutkan kembali definisi lingkaran, unsur dan bagian-

bagian lingkaran secara tepat melalui ilustrasi gambar maupun uji kemampuan. 

B Jika bahan ajar/ soal evaluasi  memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan ulang konsep 

yang telah dipahami, mampu menyebutkan kembali definisi lingkaran, unsur dan bagian-

bagian lingkaran secara tepat melalui uji kemampuan dan tidak melalui ilustrasi gambar. 

C Jika bahan ajar/ soal evaluasi memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan ulang konsep 

yang telah dipahami, mampu menyebutkan kembali definisi lingkaran, unsur dan bagian-

bagian lingkaran secara tepat melalui pertanyaan – pertanyaan sederhana. 

K Jika bahan ajar/ soal evaluasi kurang memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan ulang 

konsep yang telah dipahami, menyebutkan kembali definisi lingkaran, unsur dan bagian-

bagian lingkaran tanpa ada pertanyaan pemicu di bahan ajar. 



No Indikator Deskriptor 

SK Jika bahan ajar / soal evaluas tidak memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan ulang 

konsep yang telah dipahami, menyebutkan kembali definisi lingkaran, unsur dan bagian-

bagian lingkaran tanpa ada pertanyaan pemicu di bahan ajar. 

10 Bahan ajar memfasilitasi 

peserta didik untuk 

mengklasifikasi objek-objek 

menurut sifat-sifat tertentu. 

 

SB Jika bahan ajar / soal evaluasi memfasilitasi peserta didik untuk mengklarifikasi objek-objek 

menurut sifat-sifat tertentu secara tepat melalui ilustrasi gambar maupun uji kemampuan. 

B Jika bahan ajar / soal evaluasi memfasilitasi peserta didik untuk mengklarifikasi objek-objek 

menurut sifat-sifat tertentu secara tepat melalui uji kemampuan dan tidak melalui ilustrasi 

gambar. 

C Jika bahan ajar /soal evaluasi memfasilitasi peserta didik untuk mengklarifikasi objek-objek 

menurut sifat-sifat tertentu secara tepat melalui secara tepat melalui pertanyaan – pertanyaan 

sederhana. 

K Jika bahan ajar / soal evaluasi kurang memfasilitasi peserta didik untuk mengklarifikasi 

objek-objek menurut sifat-sifat tertentu secara tepat tanpa ada pertanyaan pemicu di bahan 

ajar. 

SK Jika bahan ajar / soal evaluasi tidak memfasilitasi peserta didik untuk mengklarifikasi objek-

objek menurut sifat-sifat tertentu secara tepat tanpa ada pertanyaan pemicu di bahan ajar. 

11 Bahan ajar menyajikan konsep 

materi dalam berbagai bentuk 

reprsentasi matematis. 

SB Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 terdapat sajian konsep dalam berbagai 

bentuk representasi matematis yang disajikan melalui gambar/bagan dan tulisan yang saling 

bersesuaian. 

B Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 terdapat sajian konsep dalam berbagai 

bentuk representasi matematis yang disajikan melalui tulisan. 

C Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4. terdapat sajian konsep dalam berbagai 

bentuk representasi matematis yang disajikan melalui gambar. 

K Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 terdapat sajian konsep dalam berbagai 

bentuk representasi matematis yang disajikan melalui tulisan namun kurang ada kesesuaian. 

SK Jika didalam bahan ajar / soal evauasi  pada KD 4.3 tidak terdapat sajian konsep dalam 



No Indikator Deskriptor 

berbagai bentuk representasi matematis. 

12 Bahan ajar memberikan 

kesempatan kepada peserta 

didik untuk mengaplikasikan 

konsep atau algoritma materi 

dalam pemecahan masalah. 

SB Jika di dalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 disajikan melalui gambar/bagan dan 

tulisan yang saling bersesuaian sehingga membantu peserta didik dalam menyelesaikan 

masalah. 

B Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 disajikan melalui tulisan sehingga 

membantu peserta didik dalam menyelesaikan masalah. 

C Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 melalui gambar sehingga membantu 

peserta didik dalam menyelesaikan masalah. 

K Jika didalam bahan ajar / soal evaluasi pada KD 4.3 disajikan melalui tulisan namun kurang 

ada kesesuaian sehingga kurang membantu peserta didik dalam menyelesaikan masalah. 

SK Jika didalam bahan ajar / soal evauasi  pada KD 4.3 disajikan melalui gambar/bagan dan 

tulisan yang tidak bersesuaian sehingga membingungkaan peserta didik dalam menyelesaikan 

masalah. 

E. MERANGSANG KEINGINTAHUAN 

13 Masalah yang terdapat dalam 

bahan ajar mampu 

menumbuhkan rasa ingin tahu 

SB Jika permasalahan yang diberikan serta uraian, contoh, dan latihan dapat merangsang peserta 

didik berpikir lebih mendalam.  

B Jika permasalahan yang diberikan dan latihan dapat merangsang peserta didik berpikir lebih 

mendalam.  

C Jika permasalahan yang diberikan saja yang dapat merangsang peserta didik berpikir lebih 

mendalam.  

K Jika permasalahan yang diberikan kurang dapat merangsang peserta didik berpikir lebih 

mendalam.  

SK Jika permasalahan yang diberikan tidak dapat merangsang peserta didik berpikir lebih 

mendalam.  

II. KOMPONEN KEBAHASAAN 



No Indikator Deskriptor 

A. KOMUNIKATIF 

14 Ilustrasi yang digunakan untuk 

menjelaskan materi relevan 

dengan pesan yang 

disampaikan.  

  

 

SB Jika ilustrasi dalam kegiatan-kegiatan pada bahan ajar sangat sesuai dan relevan dengan pesan 

yang akan disampaikan. 

B Jika ilustrasi dalam kegiatan-kegiatan pada bahan ajar sesuai dan relevan dengan pesan yang 

akan disampaikan. 

C Jika ilustrasi dalam kegiatan-kegiatan pada bahan ajar sesuai tetapi kurang relevan dengan 

pesan yang akan disampaikan. 

K Jika ilustrasi dalam kegiatan-kegiatan pada bahan ajar kurang sesuai dan kurang relevan 

dengan pesan yang akan disampaikan. 

SK Jika ilustrasi dalam kegiatan-kegiatan pada bahan ajar tidak sesuai dan tidak relevan dengan 

pesan yang akan disampaikan. 

B. LUGAS 

15 Kalimat yang dipakai dalam 

penyampaian pesan mengikuti 

tata kalimat yang benar, dan 

bahasa yang digunakan adalah 

bahasa baku dan baik  menurut 

kaidah bahasa Indonesia.  

 

SB Jika kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti tata kalimat yang benar, dan 

bahasa yang digunakan adalah bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia. 

B Jika sebagian besar kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti tata kalimat 

yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa 

Indonesia. 

C Jika kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan cukup mengikuti tata kalimat yang 

benar, dan bahasa yang digunakan adalah bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa 

Indonesia. 

K Jika hanya sebagian kecil kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti tata 

kalimat yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah bahasa baku dan baik  menurut kaidah 

bahasa Indonesia. 

SK Jika kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan tidak mengikuti tata kalimat yang benar, 

dan bahasa yang digunakan adalah bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia. 



No Indikator Deskriptor 

C. KOHERENSI DAN KERUNTUTAN ALUR PIKIR 

16 Adanya ketertautan dan 

keutuhan makna antar bab, 

antar subbab dan alinea. 

 

SB Jika seluruh bagian bahan ajar terdapat  ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar 

subbab dan alinea. 

B Jika sebagian besar bagian bahan ajar terdapat  ketertautan dan keutuhan makna antar bab, 

antar subbab dan alinea. 

C Jika bahan ajar  cukup terdapat ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar subbab dan 

alinea. 

K Jika hanya sebagian kecil bagian bahan ajar terdapat  ketertautan dan keutuhan makna antar 

bab, antar subbab dan alinea. 

SK Jika tidak terdapat  ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar subbab dan alinea dalam 

bahan ajar. 

D. KESESUAIAN DENGAN KAIDAH BAHASA INDONESIA YANG BENAR 

17 Tata kalimat yang dipakai 

untuk menyampaikan informasi 

mengacu pada kaidah tata 

Bahasa Indonesia yang baik 

dan benar dengan berpedoman 

pada ejaan yang disempurnakan 

(EYD).  

 

SB Jika semua tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi mengacu pada kaidah 

tata Bahasa Indonesia yang baik dan benar dengan berpedoman pada ejaan yang 

disempurnakan (EYD).  

B Jika sebagian besar tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi mengacu pada 

kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan benar dengan berpedoman pada ejaan yang 

disempurnakan (EYD).  

C Jika sebagian tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi mengacu pada kaidah 

tata Bahasa Indonesia yang baik dan benar dengan berpedoman pada ejaan yang 

disempurnakan (EYD).  

K Jika hanya sebagian kecil tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi mengacu 

pada kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan benar dengan berpedoman pada ejaan yang 

disempurnakan (EYD).  

SK Jika semua tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi tidak mengacu pada 

kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan benar dengan berpedoman pada ejaan yang 



No Indikator Deskriptor 

disempurnakan (EYD).  

E. PENGGUNAAN ISTILAH SIMBOL DAN LAMBANG 

18 Konsisten dalam menggunakan 

istilah dan symbol yang 

menggambarkan suatu konsep. 

SB Jika semua istilah dan simbol yang digunakan untuk menggambarkan suatu konsep konsisten 

untuk menggambarkan suatu konsep. 

B Jika sebagian besar istilah dan simbol yang digunakan untuk menggambarkan suatu konsep 

konsisten untuk menggambarkan suatu konsep. 

C Jika sebagian istilah dan simbol yang digunakan untuk menggambarkan suatu konsep 

konsisten untuk menggambarkan suatu konsep. 

K Jika hanya sebagian kecil istilah dan simbol yang digunakan untuk menggambarkan suatu 

konsep konsisten untuk menggambarkan suatu konsep. 

SK Jika semua istilah dan simbol yang digunakan untuk menggambarkan suatu konsep tidak 

konsisten untuk menggambarkan suatu konsep. 

III. PENYAJIAN 

A. TEKNIK PENYAJIAN 

19 Materi disajikan secara 

sistematik dan tidak bolak-balik 

 

SB Jika semua materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik. 

B Jika sebagian besar materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik. 

C Jika sebagian materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik. 

K Jika sebagian besar materi disajikan secara tidak sistematik dan bolak-balik. 

SK Jika semua materi disajikan secara tidak sistematik dan bolak-balik. 

20 Terdapat keseimbangan antara 

ilustrasi, tulisan, dan suara 

SB Jika semua ilustrasi, tulisan, dan suara dengan materi yang disajikan terdapat keseimbangan. 

B Jika sebagian besar ilustrasi, tulisan, dan suara dengan materi yang disajikan terdapat 

keseimbangan. 



No Indikator Deskriptor 

dengan materi yang disajikan.  

 

C Jika sebagian ilustrasi, tulisan, dan suara dengan materi yang disajikan terdapat 

keseimbangan. 

K Jika hanya sebagian kecil ilustrasi, tulisan, dan suara dengan materi yang disajikan terdapat 

keseimbangan. 

SK Jika semua ilustrasi, tulisan, dan suara dengan materi yang disajikan tidak terdapat 

keseimbangan. 

B. PENYAJIAN PEMBELAJARAN 

21 Penyajian materi menempatkan 

siswa sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat 

interaktif, dialogis, dan 

merangsang kedalaman 

berpikir peserta didik melalui 

pendekatan yang sesuai dengan 

karakteristik materi. 

 

SB Jika semua penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek pembelajaran, 

bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang kedalaman berpikir peserta didik melalui 

pendekatan yang sesuai dengan karakteristik materi. 

B Jika sebagian besar penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang kedalaman berpikir peserta didik 

melalui pendekatan yang sesuai dengan karakteristik materi. 

C Jika sebagian penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek pembelajaran, 

bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang kedalaman berpikir peserta didik melalui 

pendekatan yang sesuai dengan karakteristik materi. 

K Jika hanya sebagian kecil penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang kedalaman berpikir peserta didik 

melalui pendekatan yang sesuai dengan karakteristik materi. 

SK Jika semua penyajian materi tidak menempatkan peserta didik sebagai subjek pembelajaran, 

bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang kedalaman berpikir peserta didik melalui 

pendekatan yang sesuai dengan karakteristik materi. 

C. PENDUKUNG PENYAJIAN 

22 Pendukung penyajian bahan SB Jika pendukung penyajian bahan ajar disajikan sangat lengkap (Pengantar, daftar isi, daftar 

pustaka , dan ringkasan materi). 



No Indikator Deskriptor 

ajar disajikan secara lengkap 

(Pengantar, daftar isi, daftar 

pustaka , dan ringkasan materi). 

 

B Jika pendukung penyajian bahan ajar disajikan cukup lengkap (Pengantar, daftar isi, daftar 

pustaka , dan ringkasan materi). 

C Jika ada pendukung penyajian bahan ajar yang  disajikan kurang lengkap (Pengantar, daftar 

isi, daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

K Jika ada salah satu pendukung penyajian bahan ajar tidak disajikan (Pengantar, daftar isi, 

daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

SK Jika pendukung penyajian bahan ajar tidak disajikan (Pengantar, daftar isi, daftar pustaka , 

dan ringkasan materi). 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.2   

KISI-KISI, SOAL, KUNCI JAWABAN, DAN PEDOMAN 

PENSKORAN PRETEST 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



KISI-KISI SOAL PRETEST 

Sekolah  : SMP/MTs 

Kelas   : VIII (Delapan) 

Mata Pelajaran : Matematika 

Semester  : II (Dua)  

Standar Kompetensi :  4.     Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya  

Kompetensi Dasar :  4.2. Menghitung keliling dan luas lingkaran 

 

Indikator 

Indikator 

Pemahaman 

Konsep 

Indikator Soal 
Bentuk 

Instrumen 
Instrumen Soal 

Nomor 

Butir 

Soal 

S 

k 

o 

r 

Menghitung 

keliling dan luas 

lingkaran 

PK 1 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

 

Peserta didik dapat menentukan 

panjang diameter dan keliling 

lingkaran dari suatu kolam 

berbentuk lingkaran yang 

luasnya maksimal di suatu 

taman berbentuk persegi 

panjang. 

Uraian Suatu taman berbentuk persegi panjang dengan ukuran  

panjang 150 m dan lebar 100 m. Di tengah taman tersebut 

akan dibangun kolam renang berbentuk lingkaran. Tentukan 

panjang diameter kolam renang dan keliling kolam renang 

agar luas daerah kolam renang yang akan dibangun 

maksimal. 

1 0- 20 

Menghitung 

keliling lingkaran 

PK 1 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

 

Peserta didik dapat menghitung 

waktu tempuh seorang pelari 

dengan lintasan berbentuk 

lingkaran, jika pelari berlari 

dengan kecepatan tetap. 

Uraian Seorang pelari maraton mulai berlari mengelilingi suatu 

lintasan berbentuk lingkaran dengan panjang diameter 1000 

m selama lima setengah putaran pada jam 10:00 WIB. Pada 

jam berapa pelari tersebut akan sampai di garis finis jika 

pelari tersebut berlari dengan kecepatan tetap 20 km/ jam. 

2 0-30 



Indikator 

Indikator 

Pemahaman 

Konsep 

Indikator Soal 
Bentuk 

Instrumen 
Instrumen Soal 

Nomor 

Butir 

Soal 

S 

k 

o 

r 

Menghitung 

keliling dan luas 

lingkaran 

PK 1 

PK 2  

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

 

Peserta didik dapat menghitung 

keliling dan luas daerah suatu 

gambar menggunakan rumus 

dasar keliling dan luas 

lingkaraan. 

Uraian Pada gambar di samping, PQRS 

suatu persegi dengan panjang sisi 

14 cm. Hitunglah keliling dan 

luas daerah yang diarsir pada 

gambar di samping. 

3 0-30 

Menghitung luas 

lingkaran 

PK 1 

PK 2  

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

 

Peserta didik dapat menghitung 

luas daerah jelajahan kambing 

jika kambing tersebut diikat di 

pojok luar kandang yang 

berbentuk segitiga sama sisi. 

Uraian Alas kandang kambing berbentuk segitiga sama sisi 

dengan panjang sisinya 2 m. Seekor kambing diikat 

dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m pada 

salah satu tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing 

tersebut! 

4 0-20 

Indikator Pemahaman Konsep antara lain :  

PK1 Menyatakan ulang sebuah konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran.  

PK2 Mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu sesuai dengan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

PK3 Menyajikan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran dalam berbagai bentuk representasi matematis. 

PK4 Mengembangkan syarat perlu dan syarat cukup konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

PK5 Menggunakan, memanfaatkan, dan memilih prosedur atau operasi tertentu. 

PK6 Mengaplikasikan konsep atau algoritma pemecahan masalah materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran.



ALTERNATIF JAWABAN SOAL PRETEST 

 

1. Diketahui : taman berbentuk persegi panjang  dengan ukuran  panjang 150 m dan lebar 100 m,  

akan dibangun kolam renang berbentuk lingkaran di tengah taman. 

Ditanya : panjang diameter dan keliling kolam renaang agar luasnya maksimal. 

 

Jawab :  

Panjang diameter agar luasnya maksimal sama  

dengan lebar lingkaran = 100 m,  

seperti tampak pada gambar di samping 

Jadi, keliling kolam agar luasnya maksimal = md 31410014,3   

 

2. Diketahui : panjang diameter 1000 m, pelari berangkat pada jam 10:00 WIB, 

kecepatan pelari tetap = 20 km/ jam, jarak tempuh lima setengah putaran 

Ditanya : Pada jam berapa pelari tersebut akan sampai di garis finis. 

 

Jawab :  

Jarak tempuh satu putaran = keliling lingkaran dengan diameter 1000 m, maka keliling  

linghkaran = md 3140100014,3   

Jadi jarak tempuh lima setengah putaran = 5,5 × 3140 = 17270m 

Jarak tempuh tempuh lima setengah putaran = 17270 m = 17,27 km 

Waktu tempuh lima setengah putaran = jam
jamkm

8635,0
/20

27,17
  

Waktu tempuh lima setengah putaran = 0, 8635 jam = 51,81 menit 

Jadi, pelari tersebut akan sampai di garis finis = jam 10:00 WIB + 51,81 menit =10: 51,81 WIB 

 

3. Diketahui : panjang sisi persegi PQRS = jari-jari lingkaran =14 cm. 

Ditanya : luas dan keliling daerah yang diarsir. 

Jawab : 

 

a. Sebelum menentukan luas yang dimaksud terlebih dahulu  

kita menentukan luas daerah yang diarsir pada gambar disamping. 

Luasnya = luas persegi PQRS - 
4

1
luas daerah lingkaran 



=   222 4215419614
7

22

4

1
196

4

1
1414 cmr 

















   

Jadi, luas daaerah yang dimaksud = luas persegi PQRS – 2 × luas daerah di atas 

= 196 – (2 × 42)  = 112 m
2 

 

b. Keliling daerah yang diarsir = 2 × ( 
4

1
keliling lingkaran)  

=2 × cmr 4414
7

22
2

4

1
22

4

1
  , 

Jadi, keliling daerah yang diarsir = 44 cm  

 

4. Diketahui : segi tiga sama sisi dengan panjang sisinya 2 m. Seekor kambing diikat dengan 

menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m di salah satu tiang di pojok luar 

kandang. 

Ditanya : luas daerah yang dapat dijelajahi kambing. 

 

Jawab : 

dari gambar di samping, luas daerah yang dapat dijelajahi kambing = 


6

5
luas lingkaran dengan jari-jari 1,5 m  

luas daerah yang dapat dijelajahi kambing  = 222 8875,55,114,3
6

5

6

5
mr   

Jadi, luas daerah jelajahan kambing = 28875,5 m  

 

 



PEDOMAN PENSKORAN PRETEST 

 

Nomor 1 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap  3 

Mampu menggambarkan ilustrasi dari permasalahan dalam soal 7 

Mampu menentukan panjang diameter agar luasnya maksimal 5 

Mampu menentukan keliling kolam agar luasnya maksimal 5 

Skor Total Maksimal 20 

 

Nomor 2 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 5 

Mampu menentukan jarak tempuh satu putaran dengan rumus keliling 

lingkaran 

5 

Mampu menentukan jarak tempuh lima setengah putaran dengan 

memanfaatkan jarak tempuh satu putaran dalam satuan kilometer 

3 

Mampu menentukan waktu tempuh lima setengah putaran dengan membagi 

jarak tempuh dengan kecepatan tetap 

7 

Mampu mengubah waktu tempuh dari satuan jam ke satuan menit 5 

mampu menentukan waktu sampai di garis finis dengan menjumlahkan jam 

berangkat dengan waktu tempuh 

5 

Skor Total Maksimal 30 

 

 

Nomor 3 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 

serta menggambar sketsa penyelesaian 

6 

Mampu menentukan luas persegi PQRS - 
4

1
luas daerah lingkaran 

6 

Mampu menentukan luas daerah yang diarsir dengan memanfaatkan hasil dari 

luas persegi PQRS - 
4

1
luas daerah lingkaran 

7 



Mampu menentukan 
4

1
keliling lingkaran berdasarkan gambar  sketsa 

penyelesaian 

4 

Mampu menentukan keliling daerah yang diarsir dengan memanfaatkan 
4

1

keliling lingkaran berdasarkan gambar  sketsa penyelesaian. 

7 

Skor Total Maksimal 30 

 

 

Nomor 4 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 

sampai menggambar sketsa luas daerah jelajahan kambing 

5 

Mampu menentukan luas lingkaran dengan jari-jari 1,5 m 3 

Mampu menentukan besar sudut pusat dari daerah jelejahan kambing berawal 

dari sudut-sudut yang ada di segi tiga sama sisi  

5 

Mampu menggunakan hubungan sudut pusat daerah jelajahan kanbing dan 

luas lingkaran sampai menentukan luas daerah jelajahan kambing 

7 

Skor Total Maksimal 20 



Petunjuk: 

 Tuliskan identitas berupa nama dan nomor abasen pada lembar jawaban yang telah 

disediakan 

 Soal terdiri dari empat butir soal dengan waktu mengerjakan 80 menit 

 Bacalah terlebih dahulu setiap pertanyaan pada butir soal dan kerjakan soal yang kalian 

anggap mudah terlebih dahulu 

 Kerjakan dengan benar setiap butir soal sesuai kemempuan kalian sendiri 

 Kumpulkan lembar jawaban di depan kelas setelah waktu mengerjakan selesai 

 

Soal Pretest 

 

1. Suatu taman berbentuk persegi panjang dengan ukuran  panjang 150 m dan lebar 100 m. Di 

tengah taman tersebut akan dibangun kolam renang berbentuk lingkaran. Tentukan panjang 

diameter kolam renang dan keliling kolam renang agar luas daerah kolam renang yang akan 

dibangun maksimal 

 

2. Seorang pelari maraton mulai berlari mengelilingi suatu lintasan berbentuk lingkaran dengan 

panjang diameter 1000 m selama lima setengah putaran pada jam 10:00 WIB. Pada jam 

berapa pelari tersebut akan sampai di garis finis jika pelari tersebut berlari dengan kecepatan 

tetap 20 km/ jam. 

 

3. Pada gambar di samping, PQRS suatu persegi dengan 

panjang sisi 14 cm. Hitunglah keliling dan luas daerah yang 

diarsir pada gambar di samping. 

 

 

4. Alas kandang kambing berbentuk segi tiga sama sisi dengan panjang sisinya 2 m. Seekor 

kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m pada salah satu tiang di 

pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut!



KISI-KISI SOAL PRETEST 

MATEMATIKA 

 

Sekolah  : SMP N 13 Yogyakarta  Semester : II (Dua) 

Kelas   : VIII (Delapan)   Tahun Ajaran : 2013 / 2014 

Standar Kompetensi :   

4.    Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya. 

Kompetensi Dasar :  

 4.2. Menghitung keliling dan luas lingkaran. 

No. Indikator Soal 

Aspek Kognitif 

Nomor Soal 
C1 C2 C3 C4 

1 Peserta didik dapat menentukan panjang 

diameter dan keliling lingkaran dari suatu 

kolam berbentuk lingkaran yang luasnya 

maksimal di suatu taman berbentuk persegi 

panjang. 

√ √ √  
1 

2 Peserta didik dapat menghitung waktu 

tempuh seorang pelari dengan lintasan 

berbentuk lingkaran, jika pelari berlari 

dengan kecepatan tetap. 

 √  √ 
2 

3 Peserta didik dapat menghitung keliling dan 

luas daerah suatu gambar menggunakan 

rumus dasar keliling dan luas lingkaraan. 

 √ √ √ 
3 

4 Peserta didik dapat menghitung luas daerah 

jelajahan kambing jika kambing tersebut 

diikat di pojok luar kandang yang berbentuk 

segitiga sama sisi. 

 √ √ √ 
4 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.3   

KISI-KISI, SOAL, KUNCI JAWABAN, DAN PEDOMAN 

PENSKORAN POSTTEST 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



KISI-KISI SOAL POSTTEST 

Sekolah  : SMP/MTs 

Kelas   : VIII ( Delapan ) 

Mata Pelajaran : Matematika 

Semester  : II ( Dua ) 

Standar Kompetensi :  4.     Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya  

Kompetensi Dasar :  4.3. Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan masalah. 

Indikator 

Indikator 

Pemahaman 

Konsep 

Indikator Soal 
Bentuk 

Instrumen 
Instrumen Soal 

Nomor 

Butir 

Soal 

S 

k 

o 

r 

Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut 

keliling jika 

menghadap busur yang 

sama. 

PK 1 

PK 2 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

Peserta didik dapat 

menentukan besar sudut 

keliling dan sudut pusat 

yang menghadap busur 

yang sama dari sebuah 

gambar jika diketahui 

besar sudut lain. 

Uraian Pada gambar lingkaran dengan 

pusat O di samping, besar 
023OSR .  

Hitunglah besar: 

a. SRO ,           b. ROS ,     

c. RUS , dan         d. RTS . 

1 0- 15 

Menentukan besar 

sudut keliling jika 

menghadap diameter 

dan busur yang sama. 

PK 1 

PK 2 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

Peserta didik dapat 

menentukan besar sudut 

keliling yang menghadap 

diameter dan busur yang 

sama serta sudut keliling 

yang saling berhadapan 

dari sebuah gambar jika 

diketahui besar sudut lain. 

Uraian Perhatikan gambar lingkaran 

dengan pusat O di samping, garis 

lurus AC adalah diameter 

lingkaran. Jika besar 
065OBC  dan besar 
055ODC , hitunglah besar: 

a. DAB ,       

b. ABC , dan  

c. BCD . 

2 0-35 



Indikator 

Indikator 

Pemahaman 

Konsep 

Indikator Soal 
Bentuk 

Instrumen 
Instrumen Soal 

Nomor 

Butir 

Soal 

S 

k 

o 

r 

Menentukan panjang 

busur, luas juring dan 

luas tembereng. 

PK 1 

PK 2 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

Peserta didik dapat 

menentukan panjang 

busur, luas juring, dan 

luas tembereng lingkaran 

dari suatu lingkaran 

dengan pusat O dan jari-

jari 7 cm. 

Uraian Pada gambar lingkaran dengan 

pusat O dan jari-jari 7 cm di 

samping, 

hitunglah keliling dan luas 

daerah yang diarsir . 

 

3 0-30 

Menggunakan 

hubungan sudut pusat, 

panjang busur, luas 

juring dalam 

pemecahan masalah. 

PK 1 

PK 2 

PK 3 

PK 4 

PK 5 

PK 6 

Peserta didik dapat 

menyelesaikan 

permasalahan yang 

berhubungan dengan 

sudut pusat, panjang 

busur, dan luas juring 

lingkaran. 

Uraian Alas kandang kambing berbentuk segi empat beraturan 

dengan panjang sisinya 2 m. Seekor kambing diikat 

dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m pada 

salah satu tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing 

tersebut! 

4 0-20 

Indikator Pemahaman Konsep antara lain :  

PK1 Menyatakan ulang sebuah konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran.   

PK2 Mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu sesuai dengan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

PK3 Menyajikan konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran dalam berbagai bentuk representasi matematis. 

PK4 Mengembangkan syarat perlu dan syarat cukup konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

PK5 Menggunakan, memanfaatkan, dan memilih prosedur atau operasi tertentu. 

PK6 Mengaplikasikan konsep atau algoritma pemecahan masalah materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran.



ALTERNATIF JAWABAN SOAL POSTTEST 

 

1. Diketahui : besar 023OSR , ROS sudut pusat, RUS dan RTS sudut keliling. 

Ditanya : besar SRO , ROS , RUS , dan RTS . 

 

Jawab :  

a. Segitiga OSR merupakan segitiga sama kaki, 
 

maka besar SRO  = besar OSR  = 23
0
.
  

b. Pada segitiga OSR,  

besar ROS = 180
0
 – (besar SRO  + besar OSR ) = 180

0 
– (23

0
 + 23

0
) = 134

0
. 

c. ROS merupakan sudut pusat dan RUS  merupakan sudut keliling, maka besar RUS = 

2

1
× besar ROS = .67134

2

1 00   

d. Besar RTS  = besar RUS = 067 (menghadap busur yang sama). 

 

2. Diketahui : garis lurus AC adalah diameter lingkaran dan  

besar 065OBC  dan besar 055ODC   

Ditanya : besar DAB , ABC , dan BCD . 

 

Jawab :  

a. Segitiga OBC merupakan segitiga sama kaki, maka besar  OCB = besar

070OBC , maka besar   0000 506565180 COB  

Segitiga ODC merupakan segitiga sama kaki, maka besar  OCD = besar

065ODC , maka besar   0000 705555180 DOC  

DOB merupakan sudut pusat dan DAB  merupakan sudut keliling 

menghadap busur yang sama (busur BD), maka besar DAB = 
2

1
× besar 

DOB =   .607050
2

1 00
  

b. ABC  adalah sudut keliling menghadap diameter (garis lurus 

AC),maka besar 090ABC . 

c. BCD  adalah sudut keliling yang berhadapan dengan sudut keliling DAB . 

Jadi, besar  0180BCD besar 000 12060180 DAB  



3. Diketahui : jari-jari = 7 cm, POS , QOP , ROQ , dan SOR  sudut pusat dengan 

besar sudut  = 90
0
. 

Ditanya : luas dan keliling daerah yang diarsir. 

 

Jawab : 

a. Luas daaerah yang diarsir = luas juring OSR + luas tembereng OSP 

luas juring OSR = 
4

1
luas lingkaran = 222 5,387

7

22

4

1

4

1
cmr   

luas tembereng OSP = luas juring OSP – luas segitiga OSP  

= 
4

1
luas lingkaran - luas segitiga OSP = 

222 145,245,3877
2

1
7

7

22

4

1

2

1

4

1
cmatr 



































 . 

Jadi, luas daaerah yang diarsir = 222 5,52145,38 cmcmcm  . 

 

b. Keliling daerah yang diarsir = panjang busur RS +  panjang busur SP + panjang tali busur 

SP + panjang OR + panjang OS. 

panjang busur RS =  panjang busur SP = 
4

1
keliling lingkaran = 

cmr 117
7

22
2

4

1
2

4

1
  , 

panjang tali busur SP = cm2777 22  , 

panjang OR = panjang OS = jari-jari lingkaran = 7 cm. 

Jadi, keliling daerah yang diarsir = 11 + 11 + 27 + 7 + 7 = (39 + 27 ) cm 

 

4. Diketahui : segi empat beraturan dengan panjang sisinya 2 m. Seekor kambing diikat 

dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m di salah satu tiang di pojok 

luar kandang. 

Ditanya : luas daerah yang dapat dijelajahi kambing. 

 

Jawab :  

dari gambar di samping, luas daerah yang dapat dijelajahi kambing = 

luas juring lingkaran dengan jari-jari 1,5 m dan besar sudut pusatnya 

= 270
0
. 

luas daerah yang dapat dijelajahi kambing = 222

0

0

29875,55,114,3
4

3

360

270
mr   

Jadi, luas daerah jelajahan kambing = 229875,5 m  



PEDOMAN PENSKORAN POSTTEST 

 

Nomor 1 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 3 

Mampu menggunakan hubungan sudut- sudut dalanm segitiga OSR sampai 

menentukan besar OSR  

4 

Mampu menggunakan hubungan sudut- sudut dalam segitiga OSR sampai 

menentukan besar ROS  

4 

Mampu menggunakan hubungan sudut pusat ROS  dan sudut keliling

RUS  sampai menentukan besar RUS  

5 

mampu menentukan hubungan ROS  dan RTS  sampai menentukan besar 

RTS  

4 

Skor Total Maksimal 20 

 

Nomor 2 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 5 

Mampu menggunakan hubungan sudut- sudut dalam segitiga OBC dan ODC 

sampai menentukan besar DOB  

7 

Mampu menggunakan hubungan sudut pusat DOB  dan sudut keliling  

DAB  sampai menentukan besar sudut DAB  

5 

Mampu menggunakan hubungan sudut keliling  ABC  yang menghadap 

diameter sampai menentukan besar sudut ABC  

6 

Mampu menggunakan hubungan BCD  dan DAB sampai menentukan 

besar sudut BCD  

7 

Skor Total Maksimal 30 

 

Nomor 3 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 4 

Mampu menentukan luas lingkaran sampai menentukan luas juring OSR 3 

Mampu menentukan luas juring OSP dan luas segitiga OSP sampai 

menentukan luas tembereng OSP 

5 



Mampu menggunakan hubungan luas daerah yang diarsir, luas juring OSR, 

dan luas tembereng OSP sampai menentukan luas daerah yang diarsir 

4 

Mampu menentukan keliling lingkaran sampai menentukan panjang busur RS 

dan SP. 

4 

Mampu menentukan panjang talibusur SP. 4 

Mampu menggunakan hubungan jari-jari, panjang OR, dan panjang OS 

sampai menentukan panjang OR dan panjang OS. 

2 

Mampu menggunakan hubungan keliling daerah yang diarsir, panjang busur 

RS dan SP, panjang talibusur SP serta panjang OR dan OS sampai 

menentukan keliling daerah yang diarsir. 

4 

Skor Total Maksimal 30 

 

Nomor 4 

Kriteria Jawaban Skor Maksimal 

Mampu menulis diketahui dan ditanya dengan lengkap beserta penjelasan 

sampai menggambar sketsa luas daerah jelajahan kambing 

5 

Mampu menentukan luas lingkaran dengan jari jari 1,5 m 3 

Mampu menentukan besar sudut pusat dari daerah jelejahan kambing berawal 

dari sudut-sudut yang ada di segiemen beraturan  

5 

Mampu menggunakan hubungan sudut pusat daerah jelajahan kanbing dan 

luas lingkaran sampai menentukan luas daerah jelajahan kambing 

7 

Skor Total Maksimal 20 



Petunjuk: 

 Tuliskan identitas berupa nama dan nomor abasen pada lembar jawaban yang telah 

disediakan 

 Soal terdiri dari empat butir soal dengan waktu mengerjakan 80 menit 

 Bacalah terlebih dahulu setiap pertanyaan pada butir soal dan kerjakan soal yang kalian 

anggap mudah terlebih dahulu 

 Kerjakan dengan benar setiap butir soal sesuai kemempuan kalian sendiri 

 Kumpulkan lembar jawaban di depan kelas setelah waktu mengerjakan selesai 

 

Soal Posttest 

1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, besar 

023OSR .  

Hitunglah besar: 

a. SRO ,   b. ROS ,     

c. RUS , dan   d. RTS . 

 

2. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping, garis lurus 

AC adalah diameter lingkaran. Jika besar 065OBC  dan besar 

055ODC , hitunglah besar: 

a. DAB ,       

b. ABC , dan  

c. BCD . 

 

3. Pada gambar lingkaran dengan pusat O dan jari-jari 7 cm di 

samping.  

Hitunglah keliling dan luas daerah yang diarsir pada 

gambar di samping. 

 

4. Alas kandang kambing berbentuk segi empat beraturan dengan panjang sisinya 2 m. 

Seekor kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,5 m pada salah satu 

tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut!



KISI-KISI SOAL POSTEST 

MATEMATIKA 

 

Sekolah  : SMP N 13 Yogyakarta  Semester : II (Dua) 

Kelas   : VIII (Delapan)   Tahun Ajaran : 2013 / 2014 

Standar Kompetensi :   

4.    Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya. 

Kompetensi Dasar :  

 4.3. Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan 

masalah. 

No. Indikator Soal 
Aspek Kognitif 

Nomor Soal 
C1 C2 C3 C4 

1 Peserta didik dapat menentukan besar 

sudut keliling dan sudut pusat yang 

menghadap busur yang sama. 

√ √ √  
1 

2 Peserta didik dapat menentukan besar 

sudut keliling yang menghadap 

diameter dan busur yang sama serta 

sudut keliling yang saling 

berhadapan. 

 √  √ 
2 

3 Peserta didik dapat menentukan 

panjang busur, luas juring, dan luas 

tembereng lingkaran. 

 √ √ √ 
3 

4 Peserta didik dapat menyelesaikan 

permasalahan yang berhubungan 

dengan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring lingkaran. 

 √ √ √ 
4 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.4   

LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN 

PEMBELAJARAN DENGAN BAHAN AJAR 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



PEDOMAN PENGISIAN LEMBAR OBSERVASI 

KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN  

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Petunjuk pengisian: 

 Pengisian lembar observasi keterlaksanaan pembelajaran ini berdasarkan pada 

pelaksanaan pembelajaran yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap 

pernyataan berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

1. Aktivitas Guru 

Y = ya  (1) 

T = tidak (0) 

Contoh: untuk poin 1 yaitu guru membagikan bahan ajar kepada peserta didik ming-

masing satu, apabila guru melakukanya maka observer harus memberi tanda check (√) 

pada kolom Y, apabila tidak melakukanya maka observer memberi tanda check (√)  

pada kolom T. 

2. Aktivitas Peserta Didik 

Diberi skor (4) jika 25 ≤  I ≤ 34  peserta didik 

Diberi skor (3) jika 17 ≤  I ≤ 24  peserta didik 

Diberi skor (2) jika 9 ≤  I ≤ 16  peserta didik 

Diberi skor (1) jika 0 ≤  I ≤ 8  peserta didik 

Contoh: jika ada 4 peserta didik yang mengerjakan soal dengan baik maka observer 

harus memberi tanda check (√)  pada kolom 1, karena 4 peserta didik berada dalam 

interval (0 ≤  I ≤ 8 ) dengan skor 1. Begitu seterusnya. Jadi harus benar-benar 

mengamati aktivitas peserta didik. 

Keterangan skor: 

No Jumlah Presentase Kategori 

1. 80,00%  ≤  µ  ≤ 100% Sangat Tinggi 

2. 60,00%  ≤  µ  ≤ 79,99% Tinggi 

3. 40,00%  ≤  µ  ≤ 59,99% Sedang 

4. 20,00%  ≤  µ  ≤ 39,99% Rendah 

5. 0%  ≤  µ  ≤ 19,99% Sangat Rendah 

Keterangan: µ = presentase tiap aspek 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Pertama. 

Hari/tanggal  : Kamis, 27 Februari 2014 

Waktu   : Pukul 10:10 - 11:30  WIB  

Materi   : Sudut pusat dan sudut keliling lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 

 

Guru membagikan bahan ajar kepada peserta didik 

masing-masing satu. 

       

Peserta didik mendapatkan bahan ajar yang di 

bagikan guru masing-masing satu. 

 

2 Guru meminta peserta didik untuk membaca sekilas 

bahan ajar pada bagian review materi sebelumnya serta 

membacakan materi pelajaran hari ini. 

       

Peserta didik membaca sekilas bahan ajar pada bagian 

review materi sebelumnya serta membaca bagian awal 

bahan ajar. 

 

3 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 1. 

       

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 1. 

 

Kegiatan Inti 

4 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 1. 

       

Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 1. 

 

5 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 1 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 1 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau pesertta didik lain. 

 

6 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 1. 

       

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 1. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 1 dengan membahasnya di depan kelas. 

       

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 1 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 1 pada masing-masing peserta didik. 

       

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 1 dan 

mengerjakan latihan 1 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 

 

9 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 1 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 1. 

 

10 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 1 di depan kelas. 

       

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

1 di depan kelas. 

Kegiatan Penutup 

11 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

       

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

12 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 

       

Jumlah        

Jumlah Skor = jumlah × poin        

Presentase (Jumlah 

skor/12) 

× 100% 

(Jumlah skor/44)  

× 100% 

 

Yogyakarta, 27 Februari 2014 

Observer, 

 

 

(........................................................) 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Kedua. 

Hari/tanggal  : Sabtu, 01 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 08:35 - 10:10  WIB 

Materi   : Sudut pusat dan sudut keliling lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 2. 

       

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 2. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok dengan 4 

orang seperti kelompok pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 2. 

       

Peserta didik berkelompok dengan 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 2. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 2 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 2 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau pesertta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 2. 

       

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 2. 

 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 2 dengan membahasnya di depan kelas. 

       

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 2 

bersama teman sebangkunya dan membagikan lembar 

jawaban latihan 2. 

       

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 2 dan 

mengerjakan latihan 2 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 2 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 2. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 2 di depan kelas. 

       

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

2 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

       

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 

       

Jumlah        

Jumlah Skor = jumlah × poin        

Presentase (Jumlah 

skor/10) 

× 100% 

(Jumlah skor/36)  

× 100% 

 

 

Yogyakarta, 01 Maret 2014 

Observer, 

 

 

 

 

(........................................................) 

 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Ketiga. 

Hari/tanggal  : Senin, 03 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 10:50 - 12:45  WIB 

Materi   : Panjang busur, luas juring, dan luas tembereng lingkaran.. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 3. 

       

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 3. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang 

seperti kelompok pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 3. 

       

Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 3. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 3 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 3 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau pesertta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 3. 

       

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 3. 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 3 dengan membahasnya di depan kelas. 

       

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 3 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 3. 

       

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 3 dan 

mengerjakan latihan 3 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 3 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 3. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 3 di depan kelas. 

       

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

3 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

       

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 

       

Jumlah        

Jumlah Skor = jumlah × poin        

Presentase (Jumlah 

skor/10) 

× 100% 

(Jumlah skor/36)  

× 100% 

 

 

Yogyakarta, 03 Maret 2014 

Observer, 

 

 

 

 

(........................................................) 

 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Keempat. 

Hari/tanggal  : Kamis, 06 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 10:10 - 11:30  WIB 

Materi   : Sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 4. 

       

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 4. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang 

seperti kelompok pada pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 4. 

       

Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 4. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 4 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 4 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau pesertta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 4. 

       

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 4. 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 4 dengan membahasnya di depan kelas. 

       

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 4 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 4. 

       

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 4 dan 

mengerjakan latihan 4 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 4 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

       

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 4. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 4 di depan kelas. 

       

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

4 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

       

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 

       

Jumlah        

Jumlah Skor = jumlah × poin        

Presentase (Jumlah 

skor/10) 

× 100% 

(Jumlah skor/36)  

× 100% 

 

 

Yogyakarta, 06 Maret 2014 

Observer, 

 

 

 

 

(........................................................) 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.5   

LEMBAR OBSERVASI DAMPAK BAHAN AJAR BERBASIS 

TAHAP BERPIKIR VAN HIELE TERHADAP PEMAHAMAN 

KONSEP PESERTA DIDIK BERBASIS HYPOTHETICAL 

LEARNING TRAJECTORY 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI  

DAMPAK BAHAN AJAR MATEMATIKA  

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

TERHADAP PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK  

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory (HLT) 

 

Petunjuk pengisian: 

 Mengamati aktivitas peserta didik yang telah ditentukan sejak awal pembelajaran. 

 Pengisian lembar observasi ini berdasarkan pada jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan saat proses pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

berbasis van Hiele  yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap pernyataan 

berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

 Tuliskan semua keterangan berkaitan dengan dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan. 

 Tuliskan jawaban lain di luar dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan lembar 

kegiatan dan soal latihan secara lengkap dan jelas. 

 Lembar observasi ini juga dilengkapi dengan alternatif jawaban lembar kegiatan dan soal 

latihan untuk membantu observer dalam mengamati jawaban peserta didik. 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

Lembar Kegiatan 1 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Relisasi Keterangan 

1 Peserta didik memotong contoh gambar lingkaran 

dengan rapi dan benar. 

  

Jawaban lain: 

 

2 Peserta didik memilih dan mengelompokkan 

potongan gambar lingkaran sesuai letak sudutnya di 

dalam lingkaran dan pada lingkaran seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 1 

  



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Relisasi Keterangan 

 Jawaban lain: 

 

 

3 Peserta didik memilih dan mengelompokkan 

potongan gambar lingkaran sesuai letak sudutnya di 

luar lingkaran seperti pada alternatif jawaban 

lembar kegiatan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

4 Peserta didik menggambar masing-masing satu 

gambar dari contoh gambar dengan letak sudut di 

dalam lingkaran dan pada lingkaran 

  

Jawaban lain: 

 

 

5 Peserta didik menuliskan ciri-ciri dari gambar 

lingkaran yang sudah dibuat seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

6 Peserta didik menyimpulkan pengertian sudut pusat 

dan sudut keliling seperti pada alternatif jawaban 

lembar kegiatan 1. 

  

Jawaban lain: 

 

 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

 

 



Latihan 1 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Relisasi Keterangan 

1 Peserta didik menuliskan pengertian sudut pusat 

dan sudut keliling seperti pada alternatif jawaban 

latihan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

2 Peserta didik menggambar suatu lingkaran dengan 

sebuah sudut pusat dan dua buah sudut keliling dan 

menyebutkan unsur dan bagiannya seperti pada 

alternatif jawaban latihan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

3 Peserta didik menggambar suatu lingkaran dengan 

sebuah sudut pusat dan dua buah sudut keliling 

yang menghadap busur yang sama seperti pada 

alternatif jawaban latihan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

 

4 Peserta didik menggambar suatu lingkaran dengan  

dua buah sudut keliling yang menghadap diameter 

lingkaran seperti pada alternatif jawaban latihan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

5 Peserta didik menggambar suatu lingkaran dengan 

dua buah sudut keliling yang saling berhadapan 

seperti pada alternatif jawaban latihan 1 

  

Jawaban lain: 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI  

DAMPAK BAHAN AJAR MATEMATIKA  

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

TERHADAP PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK  

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory (HLT) 

 

Petunjuk pengisian: 

 Mengamati aktivitas peserta didik yang telah ditentukan sejak awal pembelajaran. 

 Pengisian lembar observasi ini berdasarkan pada jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan saat proses pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

berbasis van Hiele  yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap pernyataan 

berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

 Tuliskan semua keterangan berkaitan dengan dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan. 

 Tuliskan jawaban lain di luar dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan lembar 

kegiatan dan soal latihan secara lengkap dan jelas. 

 Lembar observasi ini juga dilengkapi dengan alternatif jawaban lembar kegiatan dan soal 

latihan untuk membantu observer dalam mengamati jawaban peserta didik. 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

 

Lembar Kegiatan 2 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik memotong contoh gambar lingkaran 

dengan rapi dan benar. 

  

Jawaban lain: 

2 Peserta didik memilih dan mengelompokkan 

potongan gambar lingkaran berdasarkan sudut 

pusat dan sudut kelilingnya seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2 

  



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

 Jawaban lain: 

 

3 Peserta didik mengukur besar sudut pusat dan 

sudut keliling masing-masing kelompok gambar 

sempai menemukan jawaban seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2 

  

Jawaban lain: 

 

4 Peserta didik membandingkan besar sudut pusat 

dan sudut keliling masing-masing kelompok 

gambar sampai menemukan perbandingan 

menemukan jawaban seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2 

  

Jawaban lain: 

 

5 Peserta didik menjumlahkan dua sudut keliling 

yang saling berhadapan ssampai ditemukan 

jawaban besar sudutnya 180 
0 

seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2 

  

Jawaban lain: 

 

6 Peserta didik menyimpulkan perbandingan sudut 

pusat dan sudut keliling yang menghadap busur 

yang sama, menghadap diameter, dan saling 

berhadapan seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 2 

  

Jawaban lain: 

 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

 



Latihan 2 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik dapat menentukan hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling jika menghadap busur 

yang sama sampai menentukan besar sudut keliling 

seperti pada alternatif jawaban latihan 2 

  

 Jawaban lain: 

 

 

 

2 Peserta didik dapat menentukan hubungan sudut-

sudut dalaam segituga OSR dan menggunakan 

hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika 

menghadap busur yang sama sampai menentukan 

besar sudut keliling seperti pada alternatif jawaban 

latihan 2 

  

 Jawaban lain: 

 

 

 

3 Peserta didik dapat menentukan hubungan sudut-

sudut keliling yang saling berhadapaan sampai 

menentukan besar sudut keliling seperti pada 

alternatif jawaban latihan 2 

  

Jawaban lain: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI  

DAMPAK BAHAN AJAR MATEMATIKA  

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

TERHADAP PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK  

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory (HLT) 

 

Petunjuk pengisian: 

 Mengamati aktivitas peserta didik yang telah ditentukan sejak awal pembelajaran. 

 Pengisian lembar observasi ini berdasarkan pada jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan saat proses pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

berbasis van Hiele  yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap pernyataan 

berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

 Tuliskan semua keterangan berkaitan dengan dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan. 

 Tuliskan jawaban lain di luar dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan lembar 

kegiatan dan soal latihan secara lengkap dan jelas. 

 Lembar observasi ini juga dilengkapi dengan alternatif jawaban lembar kegiatan dan soal 

latihan untuk membantu observer dalam mengamati jawaban peserta didik. 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

Lembar Kegiatan 3 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik menggambar lingkaran dengan panjang 

diameter 14 cm dengan rapi dan benar. 

  

Jawaban lain: 

 

2 Peserta didik menemukan besar sudut satu putaran, luas, dan 

keliling lingkaran seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

3 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi dua bagian 

sama besar seperti pada alternatif jawaban lembar kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

4 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang terbentuk 

dari setengah lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

setengah lingkaran  seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 3  

  

Jawaban lain: 

 

5 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan seperti pada 

alternatif jawaban nomor lima lembar kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

6 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi empat 

bagian sama besar seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

7 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang terbentuk 

dari seperempat lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperempat lingkaran  seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 3  

  

Jawaban lain: 

 

8 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan seperti pada 

alternatif jawaban nomor delapan lembar kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

9 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi delapan 

bagian sama besar seperti pada alternatif jawaban lembar 

kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

 

10 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang terbentuk 

dari seperdelapan lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperdelapan lingkaran  seperti pada alternatif jawaban 

lembar kegiatan 3  

  



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

 Jawaban lain: 

 

11 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan seperti pada 

alternatif jawaban nomor sebelas lembar kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

12 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan secara 

umum seperti pada alternatif jawaban nomor duabelas 

lembar kegiatan 3 

  

Jawaban lain: 

 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

Latihan 3 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik dapat menentukan keliling dan luas 

daerah yang diarsir seperti pada alternatif jawaban 

nomor satu latihan 3 

  

Jawaban lain: 

 

2 Peserta didik dapat menentukan keliling dan luas 

daerah yang diarsir seperti pada alternatif jawaban 

nomor dua latihan 3 

  

Jawaban lain: 

 

3 Peserta didik dapat menentukan hubungan sudut-

sudut keliling yang saling berhadapaan sampai 

menentukan besar sudut keliling seperti pada 

alternatif jawaban latihan 3 

  

Jawaban lain: 

 

 



LEMBAR OBSERVASI  

DAMPAK BAHAN AJAR MATEMATIKA  

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

TERHADAP PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK  

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory (HLT) 

 

Petunjuk pengisian: 

 Mengamati aktivitas peserta didik yang telah ditentukan sejak awal pembelajaran. 

 Pengisian lembar observasi ini berdasarkan pada jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan saat proses pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

berbasis van Hiele  yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap pernyataan 

berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

 Tuliskan semua keterangan berkaitan dengan dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan. 

 Tuliskan jawaban lain di luar dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan lembar 

kegiatan dan soal latihan secara lengkap dan jelas. 

 Lembar observasi ini juga dilengkapi dengan alternatif jawaban lembar kegiatan dan soal 

latihan untuk membantu observer dalam mengamati jawaban peserta didik. 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

Lembar Kegiatan 4 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik menggambar lingkaran dengan jari-jari 7 

cm dengan rapi dan benar. 

  

Jawaban lain: 

 

2 Peserta didik menemukan luas dan keliling lingkaran 

seperti pada alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

 



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

3 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi dua 

bagian sama besar seperti pada alternatif jawaban 

lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

4 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang 

terbentuk dari setengah lingkaran, luas juring, dan 

panjang busur setengah lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 4  

  

Jawaban lain: 

5 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi 

empat bagian sama besar seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

6 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang 

terbentuk dari seperempat lingkaran, luas juring, dan 

panjang busur seperempat lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

7 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan 

seperti pada alternatif jawaban nomor enam lembar 

kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

 

8 Peserta didik membagi gambar lingkaran menjadi 

delapan bagian sama besar seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

 

9 Peserta didik menemukan besar sudut pusat yang 

terbentuk dari seperdelapan lingkaran, luas juring, dan 

panjang busur seperdelapan lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 4  

  

Jawaban lain: 

 

10 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan 

seperti pada alternatif jawaban nomor sembilan lembar 

kegiatan 4 

  



No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

 Jawaban lain: 

 

11 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan 

seperti pada alternatif jawaban nomor sepuluh lembar 

kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

 

12 Peserta didik menemukan jawaban perbandingan 

secara umum seperti pada alternatif jawaban nomor 

sebelas lembar kegiatan 4 

  

Jawaban lain: 

 

 

Kelompok:   .............................  

Anggota:  

1.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

2.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

3.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

4.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

5.  ----------------------------------------------  (aktif/ tidak aktif*) 

Ket: (*coret yang tidak perlu) 

Latihan 4 

No. Soal Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Keterangan 

1 Peserta didik dapat menentukan keliling dan luas 

daerah yang diarsir seperti pada alternatif jawaban 

nomor satu latihan 4 

  

Jawaban lain: 

 

2 Peserta didik dapat menentukan keliling dan luas 

daerah yang diarsir seperti pada alternatif jawaban 

nomor dua latihan 4 

  

Jawaban lain: 

 

3 Peserta didik dapat menentukan luas daerah jelajahan 

kambing seperti pada alternatif jawaban nomor tiga 

latihan 4 

  

Jawaban lain: 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.6   

LEMBAR VALIDASI SOAL PRETEST DAN POSTTEST 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



LEMBAR VALIDASI 

SOAL PRETEST 

 

Nama Validator  : 

Perguruan Tinggi  : 

Jurusan/Spesialisasi  : 

 

Petunjuk : 

1. Sebagai pedoman untuk mengisi kolom-kolom validitas isi, tata bahasa, dan 

kesimpulan, perlu dipertimbangkan hal-hal berikut: 

a. Validitas Isi 

 Kesesuaian dengan variabel yang akan diukur (indikator kompetensi peserta 

didik berdasarkan Standar Isi) 

 Perumusan jelas 

b. Format Tata Bahasa 

 Kesesuaian dengan kaidah tata bahasa 

 Struktur kalimat mudah dipahami 

 Tidak mengandung arti ganda 

 

2. Barkan tanda check (√)  dalam kolom penilaian yang sesuai menurut penilaian anda. 

Validitas Isi : 

VT  : Validitas Tinggi 

VS  : Validitas Sedang 

VR  : Validitas Rendah 

 

Kesimpulan : 

BD  : Belum dapat digunakan 

DR  : Bapat digunakan dengan revisi 

TR  : Dapat digunakan tanpa revisi 

 

 

 

Tata Bahasa   : 

TDP  : Tidak Dapat Dipahami 

KDP  : Kurang Dapat Dipahami 

DP  : Dapat Dipahami 

SDP  : Sangat Dapat Dipahami 

 



Yoygakarta, .... ......................... 2014 

Validator  

 

 

 NIP.                                                                   

No 

Butir 

Validitas Isi Format dan Tata Bahasa Kesimpulan 

VT VS VR TDP KDP DP SDP DB DR TR 

1           

2           

3           

4           

 

3. Jika ada yang perlu diperbaiki mohon menuliskan pada kolom saran di bawah ini atau 

langsung pada naskah. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

SARAN  : 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 -----------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 

 

 



LEMBAR VALIDASI 

SOAL POSTTEST 

 

Nama Validator  : 

Perguruan Tinggi  : 

Jurusan/Spesialisasi  : 

 

Petunjuk : 

1. Sebagai pedoman untuk mengisi kolom-kolom validitas isi, tata bahasa, dan 

kesimpulan, perlu dipertimbangkan hal-hal berikut: 

c. Validitas Isi 

 Kesesuaian dengan variabel yang akan diukur (indikator kompetensi peserta 

didik berdasarkan Standar Isi) 

 Perumusan jelas 

d. Format Tata Bahasa 

 Kesesuaian dengan kaidah tata bahasa 

 Struktur kalimat mudah dipahami 

 Tidak mengandung arti ganda 

 

2. Barkan tanda check (√)  dalam kolom penilaian yang sesuai menurut penilaian anda. 

Validitas Isi : 

VT  : Validitas Tinggi 

VS  : Validitas Sedang 

VR  : Validitas Rendah 

 

Kesimpulan : 

BD  : Belum dapat digunakan 

DR  : Bapat digunakan dengan revisi 

TR  : Dapat digunakan tanpa revisi 

 

 

 

Tata Bahasa   : 

TDP  : Tidak Dapat Dipahami 

KDP  : Kurang Dapat Dipahami 

DP  : Dapat Dipahami 

SDP  : Sangat Dapat Dipahami 

 



Yoygakarta, .... ......................... 2014 

Validator  

 

 

 NIP.                                                                   

No 

Butir 

Validasi Isi Format dan Tata Bahasa Kesimpulan 

VT VS VR TDP KDP DP SDP DB DR TR 

1           

2           

3           

4           

 

3. Jika ada yang perlu diperbaiki mohon menuliskan pada kolom saran di bawah ini atau 

langsung pada naskah. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

SARAN  : 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 -----------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 1.7   

ANGKET RESPON PESERTA DIDIK 

 



KISI-KISI PERTANYAAN ANGKET RESPON SISWA 

 

No Indikator Variabel 
No. Butir Banyak 

Butir Positif Negatif 

1. Perhatian 

(Atention) 

Senang belajar 1 4 2 

Tidak terjadi salah pemahaman 

materi 

15 10 2 

Meningkatkan retensi 9 19 2 

Mudah memahami materi 

pelajaran 

3 14 2 

2. Keterkaitan 

(Relevance) 

Tidak membosankan 6 18 2 

Berbeda dengan bahan ajar yang 

biasa digunakan 

17 13 2 

3. Keyakinan 

(Konfidence) 

Termotivasi untuk belajar 5 2 2 

Meningkatkan penalaran 

individu 

8 11 2 

4. Kepuasan 

(Satisfaction) 

Berani mengeluarkan pendapat 12 16 2 

Sharing (diskusi) dengan teman 7 20 2 

Jumlah 10 10 20 

 

 

 

 

 



ANGKET RESPON SISWA  

TERHADAP BAHAN AJAR MATEMATIKA 

 

Nama      : ------------------------------------  

Nomor Absen :  -----------------------------------  

A. Petunjuk : 

1. Berikan tanda check (√) pada kolom yang sesuai dengan pilihan Anda! 

2. Angket ini bertujuan untuk mengetahui bagaimana respon Anda terhadap bahan ajar 

matematika yang selama ini digunakan dalam pembelajaran. 

3. Isilah angket ini sampai selesai dan berilah komentar sesuai dengan permintaaan pada 

akhir angket ini. 

4. Kerjakan secara individu jangan terpengaruh dengan jawaban teman. 

5. Angket ini memiliki empat pilihan jawaban dengan keterangan sebagai berikut: 

Jawaban Makna 

SS pernyataan sangat setuju jika pernyataan benar-benar sesuai dengan 

yang dirasakan 

S pernyataan setuju jika pernyataan sesuai dengan yang dirasakan 

TS pernyataan tidak setuju jika pernyataan tidak sesuai dengan yang 

dirasakan 

STS pernyataan sangat tidak setuju jika pernyataan benar-benar tidak sesuai 

dengan yang dirasakan 

 

6. Berdoalah sebelum mengisi angket. 

 

>>>>>Selamat mengerjakan<<<<< 

 



B. Pernyataan Angket 

No Penyataan 
Jawaban 

SS S TS STS 

1. Bahan ajar matematika membuat saya memiliki kemauan 

tinggi untuk mengikuti pembelajaran. 

    

2. Bahan ajar matematika menurunkan semangat belajar 

saya. 

    

3. Bahan ajar matematika membuat saya lebih mudah 

memahami materi. 

    

4. Bahan ajar matematika yang digunakan membuat saya 

menjadi bosan belajar. 

    

5. Bahan ajar matematika membuat saya termotivasi untuk 

berprestasi. 

    

6. Bahan ajar matematika sangat menarik dan tidak 

membosankan. 

    

7. Saya senang dengan pembelajaran menggunakan bahan 

ajar matematika karena dapat sharing (diskusi) dengan 

teman. 

    

8. Bahan ajar matematika membuat saya berpikir lebih 

mendalam pada saat pembelajaran. 

    

9. Dengan bahan ajar matematika, konsep-konsep pelajaran 

dapat saya ingat lebih lama. 

    

10. Bahan ajar matematika menimbulkan kesalahpahaman 

materi pada diri saya. 

    

11. Bahan ajar matematika menurunkan kreativitas saya.     

12. Dengan bahan ajar matematika, saya merasa lebih berani 

mengeluarkan pendapat. 

    

13. Bahan ajar matematika seperti ini sama dengan bahan 

ajar matematika yang biasa saya gunakan. 

    

14. Pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

membuat saya malas untuk menyimak materi yang 

sedang dipelajari. 

 

    



No Penyataan 
Jawaban 

SS S TS STS 

15. Bahan ajar matematika membuat saya tertantang untuk 

memahami materi pelajaran. 

    

16. Saya merasa tertekan dan tegang selama pembelajaran 

menggunakan bahan ajar matematika. 

    

17. Metode/cara yang digunakan dalam bahan ajar 

matematika memudahkan saya untuk memahami materi. 

    

18. Saya merasa kecewa dengan pembelajaran menggunakan 

bahan ajar matematika. 

    

19. Dengan bahan ajar matematika ini, saya merasa kesulitan 

mengingat konsep-konsep materi pelajaran. 

    

20. Di dalam bahan ajar matematika banyak kegiatan diskusi 

yang membuat saya takut untuk mengungkapkan 

pendapat saya. 

    

 

 Kritik dan Saran: 

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 

 

 

#####^^TERIMAKASIH^^##### 



 
 

LAMPIRAN II 

DATA PENELITIAN  

 

Lampiran 2.1  Data Hasil Penilaian Bahan Ajar dari Validator/Penilai    

Lampiran 2.2  Data Hasil Validasi Soal Pretest dan Posttest oleh Validator   

Lampiran 2.3  Contoh Jawaban Lembar Kegiatan dan Latihan Soal   

Lampiran 2.4  Rangkuman Hasil Observasi Keterlaksanaan Pembelajaran dengan 

Bahan Ajar    

Lampiran 2.5  Rangkuman Hasil Observasi Dampak Bahan Ajar Berbasis Tahap 

Berpikir van Hiele Terhadap Pemahaman Konsep Peserta Didik 

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory     

Lampiran 2.6  Contoh Isian Angket Respon Peserta Didik    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.1 

DATA HASIL PENILAIAN BAHAN AJAR DARI 

VALIDATOR/PENILAI 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



INSTRUMEN PENILAIAN 

BAHAN AJAR MATEMATIKA BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

Nama    : Danuri, M. Pd. 

Perguruan Tinggi  : UIN Sunan Kalijaga Yogyakarta 

Jurusan/Spesialisasi  : Pendidikan Matematika 

 

Petunjuk Penilaian: 

1. Sebelum menilai butir dalam setiap subkomponen, reviewer diharapkan memahami setiap 

deskripsi butir instrumen dalam subkomponen yang terdapat pada lembar penjabaran 

terlebih dahulu. (terlampir) 

2. Membaca bahan ajar secara cermat dan bertahap untuk mendapatkan gambaran apakah isi 

bahan ajar sesuai dengan pernyataan butir. 

3. Apabila diperlukan, reviewer diperbolehkan membuat catatan seperlunya pada lembar-

lembar halaman bahan ajar yang dibaca untuk membuat kesimpulan, catatan juga berguna 

untuk memberikan saran perbaikan bahan ajar. 

4. Penilaian yang reviewer berikan pada pernyataan yang terdapat dalam instrumen ini akan 

digunakan sebagai validasi dan masukan bagi penyempurnaan bahan ajar. 

5. Silahkan memberikan penilaian dengan memberi tanda check (√) pada salah satu kolom 

nilai SK, K, C, B, atau SB, dengan keterangan: 

SK : Sangat Kurang 

K : Kurang 

C : Cukup 

B : Baik  

SB : Sangat baik 

6. Berilah tanda check (√) untuk memberikan kesimpulan terhadap bahan ajar matematika. 

7. Sebelum melakukan penilaian terhadap bahan ajar, isilah terlebih dahulu identitas secara 

lengkap. 

>>>>>>>SELAMAT MENGERJAKAN<<<< 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

I. KOMPONEN KELAYAKAN ISI 

A. CAKUPAN MATERI  

1 Materi yang disajikan minimal mencerminkan jabaran 

substansi materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran seperti terkandung dalam standar 

kompetensi (SK) dan kompetensi dasar (KD). 

√     

2 Materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan 

konsep sampai interaksi antarkonsep serta aplikasinya 

dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD. 

 √    

B. AKURASI MATERI 

3 Konsep materi dan teori yang disajikan sesuai untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

√     

4 Prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, 

metode penyajian runtut dan benar. 

 √    

5 Penulisan rumus dan satuan ditulis secara jelas dan 

konsisten. 

 √    

C. TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

6 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk memilih, mengidentifikasi, menggambar, 

menyusun atau menggunting bangun.(tahap visualisasi) 

 √    

7 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk menganalisis dan memfokuskan pada sifat-sifat 

bangun (tahap analisis). 

√     

8 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun 

(tahap deduksi informal). 

 √    

D. MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

9 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan 

ulang konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring lingkaran yang telah dipahami. 

√     

10 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk 

mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu. 

 √    

11 Bahan ajar menyajikan konsep materi dalam berbagai 

bentuk reprsentasi matematis. 

√     

12 Bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik 

untuk mengaplikasikan konsep atau algoritma materi dalam 

pemecahan masalah. 

 √    

E. MERANGSANG KEINGINTAHUAN 

13 Masalah yang terdapat dalam bahan ajar mampu 

menumbuhkan rasa ingin tahu. 

 √    

II. KOMPONEN KEBAHASAAN 

A. KOMUNIKATIF 

14 Ilustrasi yang digunakan untuk menjelaskan materi relevan 

dengan pesan yang disampaikan.  

 √    

B. LUGAS 

15 Kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti 

tata kalimat yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah 

bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia.  

 √    

C. KOHERENSI DAN KERUNTUTAN ALUR PIKIR 

16 Adanya ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar 

subbab dan alinea. 

 √    

D. KESESUAIAN DENGAN KAIDAH BAHASA INDONESIA YANG BENAR 

17 Tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi 

mengacu pada kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan 

benar dengan berpedoman pada ejaan yang disempurnakan 

(EYD).  

 √    



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

E. PENGGUNAAN ISTILAH SIMBOL DAN LAMBANG 

18 Konsisten dalam menggunakan istilah dan symbol yang 

menggambarkan suatu konsep.  

 √    

III. PENYAJIAN 

A. TEKNIK PENYAJIAN 

19 Materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik.  √    

20 Terdapat keseimbangan antara ilustrasi, tulisan, dan suara 

dengan materi yang disajikan.  

√     

B. PENYAJIAN PEMBELAJARAN 

21 Penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang 

kedalaman berpikir peserta didik melalui pendekatan yang 

sesuai dengan karakteristik materi. 

√     

C. PENDUKUNG PENYAJIAN 

22 Pendukung penyajian bahan ajar disajikan secara lengkap 

(pengantar, daftar isi, daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

√     

 

Kritik dan saran untuk perbaikan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele: 

1. Kritik : Tulisan dan gambar pada sampul pecah / kurang jelas 

Saran : sampul diperbaiki agar terlihat jelas, menarik, dan tidak pecah tulisan dan 

gambarnya. 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 21 Februari 2014 

Validator, 

 

 

Danuri, M. Pd. 



INSTRUMEN PENILAIAN 

BAHAN AJAR MATEMATIKA BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

Nama    : Syariful Fahmi, M. Pd. 

Perguruan Tinggi  : UAD Yogyakarta 

Jurusan/Spesialisasi  : Pendidikan Matematika 

 

Petunjuk Penilaian: 

1. Sebelum menilai butir dalam setiap subkomponen, reviewer diharapkan memahami setiap 

deskripsi butir instrumen dalam subkomponen yang terdapat pada lembar penjabaran 

terlebih dahulu. (terlampir) 

2. Membaca bahan ajar secara cermat dan bertahap untuk mendapatkan gambaran apakah isi 

bahan ajar sesuai dengan pernyataan butir. 

3. Apabila diperlukan, reviewer diperbolehkan membuat catatan seperlunya pada lembar-

lembar halaman bahan ajar yang dibaca untuk membuat kesimpulan, catatan juga berguna 

untuk memberikan saran perbaikan bahan ajar. 

4. Penilaian yang reviewer berikan pada pernyataan yang terdapat dalam instrumen ini akan 

digunakan sebagai validasi dan masukan bagi penyempurnaan bahan ajar. 

5. Silahkan memberikan penilaian dengan memberi tanda check (√) pada salah satu kolom 

nilai SK, K, C, B, atau SB, dengan keterangan: 

SK : Sangat Kurang 

K : Kurang 

C : Cukup 

B : baik  

SB : Sangat baik 

6. Berilah tanda check (√) untuk memberikan kesimpulan terhadap bahan ajar matematika. 

7. Sebelum melakukan penilaian terhadap bahan ajar, isilah terlebih dahulu identitas secara 

lengkap. 

>>>>>>>SELAMAT MENGERJAKAN<<<< 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

IV. KOMPONEN KELAYAKAN ISI 

F. CAKUPAN MATERI  

1 Materi yang disajikan minimal mencerminkan jabaran 

substansi materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran seperti terkandung dalam standar 

kompetensi (SK) dan kompetensi dasar (KD). 

√     

2 Materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan 

konsep sampai interaksi antarkonsep serta aplikasinya 

dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD. 

 √    

G. AKURASI MATERI 

3 Konsep materi dan teori yang disajikan sesuai untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

√     

4 Prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, 

metode penyajian runtut dan benar. 

 √    

5 Penulisan rumus dan satuan ditulis secara jelas dan 

konsisten. 

 √    

H. TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

6 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk memilih, mengidentifikasi, menggambar, 

menyusun atau menggunting bangun.(tahap visualisasi) 

 √    

7 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk menganalisis dan memfokuskan pada sifat-sifat 

bangun (tahap analisis). 

√     

8 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun 

(tahap deduksi informal). 

 √    

I. MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

9 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan 

ulang konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring lingkaran yang telah dipahami. 

√     

10 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk 

mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu. 

 √    

11 Bahan ajar menyajikan konsep materi dalam berbagai 

bentuk reprsentasi matematis. 

 √    

12 Bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik 

untuk mengaplikasikan konsep atau algoritma materi dalam 

pemecahan masalah. 

 √    

J. MERANGSANG KEINGINTAHUAN 

13 Masalah yang terdapat dalam bahan ajar mampu 

menumbuhkan rasa ingin tahu. 

 √    

V. KOMPONEN KEBAHASAAN 

F. KOMUNIKATIF 

14 Ilustrasi yang digunakan untuk menjelaskan materi relevan 

dengan pesan yang disampaikan.  

 √    

G. LUGAS 

15 Kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti 

tata kalimat yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah 

bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia.  

 √    

H. KOHERENSI DAN KERUNTUTAN ALUR PIKIR 

16 Adanya ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar 

subbab dan alinea. 

 √    

I. KESESUAIAN DENGAN KAIDAH BAHASA INDONESIA YANG BENAR 

17 Tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi 

mengacu pada kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan 

benar dengan berpedoman pada ejaan yang disempurnakan 

(EYD).  

 √    



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

J. PENGGUNAAN ISTILAH SIMBOL DAN LAMBANG 

18 Konsisten dalam menggunakan istilah dan symbol yang 

menggambarkan suatu konsep.  

 √    

VI. PENYAJIAN 

D. TEKNIK PENYAJIAN 

19 Materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik.  √    

20 Terdapat keseimbangan antara ilustrasi, tulisan, dan suara 

dengan materi yang disajikan.  

  √   

E. PENYAJIAN PEMBELAJARAN 

21 Penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang 

kedalaman berpikir peserta didik melalui pendekatan yang 

sesuai dengan karakteristik materi. 

√     

F. PENDUKUNG PENYAJIAN 

22 Pendukung penyajian bahan ajar disajikan secara lengkap 

(Pengantar, daftar isi, daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

  √   

 

Kesimpulan secara umum tentang bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele. 

Belum dapat digunakan  

Dapat digunakan dengan revisi √ 

Dapat digunakan tanpa revisi  

 

Kritik dan saran untuk perbaikan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele: 

1. Kritik : tulisan dan gambar pada sampul pecah / kurang jelas. 

Saran : sampul diperbaiki agar terlihat jelas, menarik, dan tidak pecah tulisan dan 

gambarnya (ressolusinya dinaikkan). 



2. Kritik : sampul tidak perlu ditulis pembimbing. 

Saran : ditambah halaman sampul setelah sampul utama, ditambah juga halaman 

penulis setelah halaman sampul yang berisi identitas bahan ajar, penulis, dan 

pembimbing. 

3. Kritik : sampul kurang identitas perguruan tinggi. 

Saran : setelah nama pengarang pada sampul di bawahnya dicantumkan jurusan dan 

perguruan tinggi disertai logo perguruan tinggi. 

4. Kritik : tulisan pada halaman dienter ke bawah lagi. 

Saran : tulisan pada halaman diberi jarak yang cukup agar terpisah dengan meteri. 

5. Kritik : huruf kapital pada judul kata pengantar, daftar isi, dan seterusnya diganti. 

Saran : huruh dipilih yang standar yang sesuia dengan bahan ajar. 

6. Kritik : tanda panah pada peta konsep kurang jelas. 

Saran : tanda panah pada peta konsep desertakan keterangan agar lebih jelas maksud 

dan tujuanya. 

7. Kritik : ada jarak yang berlebihan pada pergantian nomor. 

Saran : jarak dibuat sama kalau perlu tidak usah ada sepasi tiap pergantian nomor. 

8. Saran : tulisan yang belum tepat diperbaiki lagi 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 22 Februari 2014 

Validator, 

 

 

Syariful Fahmi, M. Pd. 



INSTRUMEN PENILAIAN 

BAHAN AJAR MATEMATIKA BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

Nama    : Widi Nugroho, S. Pd. 

Perguruan Tinggi  : SMP N 13 Yogyakarta 

Jurusan/Spesialisasi  : Matematika 

 

Petunjuk Penilaian: 

1. Sebelum menilai butir dalam setiap subkomponen, reviewer diharapkan memahami setiap 

deskripsi butir instrumen dalam subkomponen yang terdapat pada lembar penjabaran 

terlebih dahulu. (terlampir) 

2. Membaca bahan ajar secara cermat dan bertahap untuk mendapatkan gambaran apakah isi 

bahan ajar sesuai dengan pernyataan butir. 

3. Apabila diperlukan, reviewer diperbolehkan membuat catatan seperlunya pada lembar-

lembar halaman bahan ajar yang dibaca untuk membuat kesimpulan, catatan juga berguna 

untuk memberikan saran perbaikan bahan ajar. 

4. Penilaian yang reviewer berikan pada pernyataan yang terdapat dalam instrumen ini akan 

digunakan sebagai validasi dan masukan bagi penyempurnaan bahan ajar. 

5. Silahkan memberikan penilaian dengan memberi tanda check (√) pada salah satu kolom 

nilai SK, K, C, B, atau SB, dengan keterangan: 

SK : Sangat Kurang 

K : Kurang 

C : Cukup 

B : baik  

SB : Sangat baik 

6. Berilah tanda check (√) untuk memberikan kesimpulan terhadap bahan ajar matematika. 

7. Sebelum melakukan penilaian terhadap bahan ajar, isilah terlebih dahulu identitas secara 

lengkap. 

>>>>>>>SELAMAT MENGERJAKAN<<<< 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

VII. KOMPONEN KELAYAKAN ISI 

K. CAKUPAN MATERI  

1 Materi yang disajikan minimal mencerminkan jabaran 

substansi materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring lingkaran seperti terkandung dalam standar 

kompetensi (SK) dan kompetensi dasar (KD). 

√     

2 Materi yang disajikan mencakup mulai dari pengenalan 

konsep sampai interaksi antarkonsep serta aplikasinya 

dalam kehidupan, dengan memperhatikan amanat yang 

disampaikan dalam SK dan KD. 

 √    

L. AKURASI MATERI 

3 Konsep materi dan teori yang disajikan sesuai untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

 √    

4 Prosedur kerja yang disajikan sesuai dengan yang berlaku, 

metode penyajian runtut dan benar. 

 √    

5 Penulisan rumus dan satuan ditulis secara jelas dan 

konsisten. 

√     

M. TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

6 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk memilih, mengidentifikasi, menggambar, 

menyusun atau menggunting bangun.(tahap visualisasi) 

√     

7 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk menganalisis dan memfokuskan pada sifat-sifat 

bangun (tahap analisis). 

√     

8 Penyajian materi memberikan kesempatan kepada peserta 

didik untuk membuat kesimpulan dari sifat-sifat bangun 

(tahap deduksi informal). 

 √    

N. MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

9 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk menyatakan 

ulang konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring lingkaran yang telah dipahami. 

√     

10 Bahan ajar memfasilitasi peserta didik untuk 

mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu. 

√     

11 Bahan ajar menyajikan konsep materi dalam berbagai 

bentuk reprsentasi matematis. 

 √    

12 Bahan ajar memberikan kesempatan kepada peserta didik 

untuk mengaplikasikan konsep atau algoritma materi dalam 

pemecahan masalah. 

 √    

O. MERANGSANG KEINGINTAHUAN 

13 Masalah yang terdapat dalam bahan ajar mampu 

menumbuhkan rasa ingin tahu. 

 √    

VIII. KOMPONEN KEBAHASAAN 

K. KOMUNIKATIF 

14 Ilustrasi yang digunakan untuk menjelaskan materi relevan 

dengan pesan yang disampaikan.  

 √    

L. LUGAS 

15 Kalimat yang dipakai dalam penyampaian pesan mengikuti 

tata kalimat yang benar, dan bahasa yang digunakan adalah 

bahasa baku dan baik  menurut kaidah bahasa Indonesia.  

√     

M. KOHERENSI DAN KERUNTUTAN ALUR PIKIR 

16 Adanya ketertautan dan keutuhan makna antar bab, antar 

subbab dan alinea. 

 √    

N. KESESUAIAN DENGAN KAIDAH BAHASA INDONESIA YANG BENAR 

17 Tata kalimat yang dipakai untuk menyampaikan informasi 

mengacu pada kaidah tata Bahasa Indonesia yang baik dan 

benar dengan berpedoman pada ejaan yang disempurnakan 

(EYD).  

 √    



NO BUTIR 
NILAI 

SB B C K SK 

O. PENGGUNAAN ISTILAH SIMBOL DAN LAMBANG 

18 Konsisten dalam menggunakan istilah dan symbol yang 

menggambarkan suatu konsep.  

 √    

IX. PENYAJIAN 

G. TEKNIK PENYAJIAN 

19 Materi disajikan secara sistematik dan tidak bolak-balik. √     

20 Terdapat keseimbangan antara ilustrasi, tulisan, dan suara 

dengan materi yang disajikan.  

 √    

H. PENYAJIAN PEMBELAJARAN 

21 Penyajian materi menempatkan peserta didik sebagai subjek 

pembelajaran, bersifat interaktif, dialogis, dan merangsang 

kedalaman berpikir peserta didik melalui pendekatan yang 

sesuai dengan karakteristik materi. 

√     

I. PENDUKUNG PENYAJIAN 

22 Pendukung penyajian bahan ajar disajikan secara lengkap 

(Pengantar, daftar isi, daftar pustaka , dan ringkasan materi). 

 √    

 

Kesimpulan secara umum tentang bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele. 

Belum dapat digunakan √ 

Dapat digunakan dengan revisi  

Dapat digunakan tanpa revisi  

 

Kritik dan saran untuk perbaikan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele: 

1. Kritik : tulisan dan gambar pada sampul pecah / kurang jelas. 

Saran : sampul diperbaiki agar terlihat jelas, menarik, dan tidak pecah tulisan dan 

gambarnya. 



2. Kritik : gambar yang tidak diperlukan diperbaiki. 

Saran : garis yang tidak terpakai dalam perhitungan dibuat putus-putus saja. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 22 Februari 2014 

Validator, 

 

 

Widi Nugroho, S. Pd. 

NIP. 19610214 198203 1 009 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.2   

DATA HASIL VALIDASI SOAL PRETEST  

DAN POSTTEST OLEH VALIDATOR 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



LEMBAR VALIDASI 

SOAL PRETEST 

 

Nama Validator  : Widi Nugroho, S. Pd. 

Perguruan Tinggi  : SMP N 13 Yogyakarta 

Jurusan/Spesialisasi  : Matematika 

 

Petunjuk : 

1. Sebagai pedoman untuk mengisi kolom-kolom validitas isi, tata bahasa, dan 

kesimpulan, perlu dipertimbangkan hal-hal berikut: 

a. Validitas Isi 

 Kesesuaian dengan variabel yang akan diukur (indikator kompetensi peserta 

didik berdasarkan Standar Isi) 

 Perumusan jelas 

b. Format Tata Bahasa 

 Kesesuaian dengan kaidah tata bahasa 

 Struktur kalimat mudah dipahami 

 Tidak mengandung arti ganda 

 

2. Barkan tanda check (√)  dalam kolom penilaian yang sesuai menurut penilaian anda. 

Validitas Isi : 

VT  : Validitas Tinggi 

VS  : Validitas Sedang 

VR  : Validitas Rendah 

 

Kesimpulan : 

BD  : Belum dapat digunakan 

DR  : Bapat digunakan dengan revisi 

TR  : Dapat digunakan tanpa revisi 

 

 

 

Tata Bahasa   : 

TDP  : Tidak Dapat Dipahami 

KDP  : Kurang Dapat Dipahami 

DP  : Dapat Dipahami 

SDP  : Sangat Dapat Dipahami 

 



No 

Butir 

Validasi Isi Format dan Tata Bahasa Kesimpulan 

VT VS VR TDP KDP DP SDP DB DR TR 

1 √     √    √ 

2 √      √   √ 

3 √     √   √  

4 √    √     √ 

 

3. Jika ada yang perlu diperbaiki mohon menuliskan pada kolom saran di bawah ini atau 

langsung pada naskah. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

SARAN  : 

1. Indikator tiap soal dibuat lebih spesifik sesuai dengan instrumen soal untuk 

memudahkan dalam membuat instrumen soal yang sama jika instrumen 

dipakai orang lain. 

2. Untuk gambar yang tidak didutuhkan seperti garis bantu dibuat putus-putus. 

3. Tulisan yang belum sesuai diperbaiki lagi 

Yogyakarta, 22 Februari 2014 

Validator, 

 

 

Widi Nugroho, S. Pd. 

NIP. 19610214 198203 1 009 

 



LEMBAR VALIDASI 

SOAL POSTTEST 

 

Nama Validator  : Widi Nugroho, S. Pd. 

Perguruan Tinggi  : SMP N 13 Yogyakarta 

Jurusan/Spesialisasi  : Matematika 

 

Petunjuk : 

1. Sebagai pedoman untuk mengisi kolom-kolom validitas isi, tata bahasa, dan 

kesimpulan, perlu dipertimbangkan hal-hal berikut: 

c. Validasi Isi 

 Kesesuaian dengan variabel yang akan diukur (indikator kompetensi peserta 

didik berdasarkan Standar Isi) 

 Perumusan jelas 

d. Format Tata Bahasa 

 Kesesuaian dengan kaidah tata bahasa 

 Struktur kalimat mudah dipahami 

 Tidak mengandung arti ganda 

 

2. Barkan tanda check (√)  dalam kolom penilaian yang sesuai menurut penilaian anda. 

Validitas Isi : 

VT  : Validitas Tinggi 

VS  : Validitas Sedang 

VR  : Validitas Rendah 

 

Kesimpulan : 

BD  : Belum dapat digunakan 

DR  : Bapat digunakan dengan revisi 

TR  : Dapat digunakan tanpa revisi 

 

 

 

Tata Bahasa   : 

TDP  : Tidak Dapat Dipahami 

KDP  : Kurang Dapat Dipahami 

DP  : Dapat Dipahami 

SDP  : Sangat Dapat Dipahami 

 



No 

Butir 

Validasi Isi Format dan Tata Bahasa Kesimpulan 

VT VS VR TDP KDP DP SDP DB DR TR 

1 √      √   √ 

2 √     √   √  

3 √     √   √  

4 √     √   √  

 

3. Jika ada yang perlu diperbaiki mohon menuliskan pada kolom saran di bawah ini atau 

langsung pada naskah. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

SARAN  : 

1. Soal nomor dua gambarnya dibuat tidak ada garis yang berpotongan. 

2. Soal nomor dua kalau bisa dipisah untuk mencari besar sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama dan yang saling berhadapan. 

3. Penulisan soal yang belum tepat diperbaiki lagi. 

 

Yogyakarta, 01 Maret 2014 

Validator, 

 

 

Widi Nugroho, S. Pd. 

NIP. 19610214 198203 1 009 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.3   

CONTOH JAWABAN LEMBAR KEGIATAN  

DAN LATIHAN SOAL 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.4   

RANGKUMAN HASIL OBSERVASI KETERLAKSANAAN 

PEMBELAJARAN DENGAN BAHAN AJAR 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



PEDOMAN PENGISIAN LEMBAR OBSERVASI 

KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN  

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Petunjuk pengisian: 

 Pengisian lembar observasi keterlaksanaan pembelajaran ini berdasarkan pada 

pelaksanaan pembelajaran yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap 

pernyataan berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

1. Aktivitas Guru 

Y = ya  (1) 

T = tidak (0) 

Contoh: untuk poin 1 yaitu guru membagikan bahan ajar kepada peserta didik ming-

masing satu, apabila guru melakukanya maka observer harus memberi tanda check (√) 

pada kolom Y, apabila tidak melakukanya maka observer memberi tanda check (√)  

pada kolom T. 

2. Aktivitas Peserta Didik 

Diberi skor (4) jika 25 ≤  I ≤ 34  peserta didik 

Diberi skor (3) jika 17 ≤  I ≤ 24  peserta didik 

Diberi skor (2) jika 9 ≤  I ≤ 16  peserta didik 

Diberi skor (1) jika 0 ≤  I ≤ 8  peserta didik 

Contoh: jika ada 4 peserta didik yang mengerjakan soal dengan baik maka observer 

harus memberi tanda check (√)  pada kolom 1, karena 4 peserta didik berada dalam 

interval (0 ≤ I ≤ 8 ) dengan skor 1. Begitu seterusnya. Jadi harus benar-benar 

mengamati aktivitas peserta didik. 

Keterangan skor: 

No Jumlah Presentase Kategori 

1. 80,00%  ≤  µ  ≤ 100% Sangat Tinggi 

2. 60,00%  ≤  µ  ≤ 79,99% Tinggi 

3. 40,00%  ≤  µ  ≤ 59,99% Sedang 

4. 20,00%  ≤  µ  ≤ 39,99% Rendah 

5. 0%  ≤  µ  ≤ 19,99% Sangat Rendah 

Keterangan: µ = presentase tiap aspek 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Pertama. 

Hari/tanggal  : Kamis, 27 Februari 2014 

Waktu   : Pukul 10:10 - 11:30  WIB  

Materi   : Sudut pusat dan sudut keliling lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 

 

Guru membagikan bahan ajar kepada peserta didik 

masing-masing satu. 

√     √  Peserta didik mendapatkan bahan ajar yang di 

bagikan guru masing-masing satu. 

 

2 Guru meminta peserta didik untuk membaca sekilas 

bahan ajar pada bagian review materi sebelumnya serta 

membacakan materi pelajaran hari ini. 
√    √   Peserta didik membaca sekilas bahan ajar pada bagian 

review materi sebelumnya serta membaca bagian awal 

bahan ajar. 

3 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 1. √   √    
Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 1. 

 

Kegiatan Inti 

4 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 1. 

√     √  Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 1. 

 

5 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 1 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

√     √  Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 1 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain. 

 

6 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 1. √   √    

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 1. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 1 dengan membahasnya di depan kelas.  

 
√     

Peserta didik 

diminta 

mencermati 

sendiri 

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 1 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 1 pada masing-masing peserta didik. 

√     √ 

 

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 1 dan 

mengerjakan latihan 1 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 

 

9 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 1 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

√    √  

 

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 1. 

 

10 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 1 di depan kelas. 
√     √ 

 

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

1 di depan kelas. 

Kegiatan Penutup 

11 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 
 √    

 Waktunya 

habis 

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

12 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 
√     

  

Jumlah  10 2 0 2 2 5  

Jumlah Skor = jumlah × poin  10 0 0 4 6  20  

Presentase 83% 68%  

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 27 Februari 2014 

Observer, 

 

TTD 

 

(Anas Khoirudin dan Nafiatul Qoriah) 

 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Kedua. 

Hari/tanggal  : Sabtu, 01 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 08:35 - 10:10  WIB 

Materi   : Sudut pusat dan sudut keliling lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 2. √    √ 

  

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 2. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok dengan 4 

orang seperti kelompok pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 2. 
√     √ 

 

Peserta didik berkelompok dengan 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 2. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 2 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

√     √ 

 

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 2 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 2. √    √  

 

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 2. 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 2 dengan membahasnya di depan kelas. 

 √     

Peserta didik 

diminta 

mencermati 

sendiri 

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 2 

bersama teman sebangkunya dan membagikan lembar 

jawaban latihan 2. 
√    √  

 

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 2 dan 

mengerjakan latihan 2 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 2 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

√     √ 

 

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 2. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 2 di depan kelas. 

√     √ 

 

Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

2 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

√  √   

  

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 
√     

  

Jumlah 9 1 1 0 3 4  

Jumlah Skor = jumlah × poin 9 0 2 0 9 16  

Presentase 90% 69%  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 01 Maret 2014 

Observer, 

 

TTD 

 

(Anas Khoirudin, Siti Inganatul KH,dan Nafiatul Qoriah) 

 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Ketiga. 

Hari/tanggal  : Senin, 03 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 10:50 - 12:45  WIB 

Materi   : Panjang busur, luas juring, dan luas tembereng lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 3. √    √  

 

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 3. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang 

seperti kelompok pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 3. 
√     √ 

 

Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 3. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 3 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

√     √ 

 

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 3 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 3. √   √   

 

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 3. 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 3 dengan membahasnya di depan kelas. 

 √     

Peserta didik 

diminta 

mencermati 

sendiri 

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 3 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 3. 
√     √ 

 

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 3 dan 

mengerjakan latihan 3 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 3 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

√   √   

 

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 3. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 3 di depan kelas. 

√     √ 

Dilanjutkan di 

rumah 
Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

3 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

√  √    

Dilanjutkan 

di rumah 

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 
√      

 

Jumlah 9 2 1 2 1 4  

Jumlah Skor = jumlah × poin 9 0 1 4 3 16  

Presentase 90% 66%  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 03 Maret 2014 

Observer, 

 

TTD 

 

 

(Anas Khoirudin, Atik Lutfi UN, Aris TH, 

Nurkhasanudin, dan Siti Makmuroh) 

 



LEMBAR OBSERVASI KETERLAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Dengan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpilir van Hiele 

 

Pertemuan  : Keempat. 

Hari/tanggal  : Kamis, 06 Maret 2014 

Waktu   : Pukul 10:10 - 11:30  WIB 

Materi   : Sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

Kegiatan Pendahuluan 

1 Guru meminta peserta didik untuk mengingat materi 

sebelumnya dengan mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 4. √     √ 

 

Peserta didik mengerjakan soal di awal kegiatan 

belajar 4. 

 

Kegiatan Inti 

2 Guru meminta peserta didik berkelompok 4 orang 

seperti kelompok pada pertemuan sebelumnya untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 4. 
√     √ 

 

Peserta didik berkelompok 4 orang untuk 

mengerjakan lembar kegiatan 4. 

 

3 Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 4 dan 

memberikan bantuan seperlunya (scaffolding) kepada 

peserta didik yang kesulitan. 

√     √ 

 

Peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 4 dengan 

tekun dan menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain. 

 

4 Guru meminta peserta didik membaca dan mencermati 

contoh soal 4. √    √  

 

Peserta didik membaca dan mencermati contoh soal 4. 

5 Guru membimbing peserta didik untuk memahami 

contoh soal 4 dengan membahasnya di depan kelas. 

 √     

Peserta didik 

diminta 

mencermati 

sendiri 

Peserta didik memperhatikan penjelasan guru dan 

mencatat penyelesaian yang dituliskan guru. 

 

6 Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 4 

bersama teman satu kelompok dan membagikan lembar 

jawaban latihan 4. 
√     √ 

 

Peserta didik menerima lember jawaban latihan 4 dan 

mengerjakan latihan 4 dengan teman satu kelompok 

dengan tekun. 



No Aspek yeng diamati 
Realisasi 

Ket 
Y T 1 2 3 4 

7 Guru berkeliling melihat peserta didik mengerjakan 

latihan 4 dan sesekali memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding) kepada peserta didik yang kesulitan. 

√   √   

 

Peserta didik menanyakan permasalahan yang belum 

dipahami kepada guru atau peserta didik lain dalam 

mengerjakan latihan 4. 

 

8 Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar 

jawaban latihan 4 di depan kelas. 

√     √ 

Dilanjutkan 

di rumah 
Peserta didik mengumpulkan lembar jawaban latihan 

4 di depan kelas. 

 

Kegiatan Penutup 

9 Guru meminta peserta didik menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 √     

Waktunya 

sudah habis 

Peserta didik menuliskan menuliskan rangkuman 

materi dari rangkaian pembelajaran yang telah 

dilakukan hari ini pada kolom refleksi. 

 

10 Guru meminta peserta didik membaca dan mempelajari 

lagi bahan ajar di rumah. 
√      

 

Jumlah 8 3  1 1 5  

Jumlah Skor = jumlah × poin 8 0  2 3 20  

Presentase 80% 69%  

 

 Yogyakarta, 06 Maret 2014 

observer, 

 

TTD 

 

(Anas Khoirudin, Maghfiroh, dan Aris Tri Handayani) 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.5   

RANGKUMAN HASIL OBSERVASI DAMPAK BAHAN AJAR 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE TERHADAP 

PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK BERBASIS 

HYPOTHETICAL LEARNING TRAJECTORY 

 

 

 

 

 

 

 



LEMBAR OBSERVASI DAMPAK BAHAN AJAR MATEMATIKA  

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

TERHADAP PEMAHAMAN KONSEP PESERTA DIDIK  

Berbasis Hypothetical Learning Trajectory (HLT) 

 

 

Petunjuk pengisian: 

 Mengamati aktivitas peserta didik yang telah ditentukan sejak awal pembelajaran. 

 Pengisian lembar observasi ini berdasarkan pada jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan saat proses pembelajaran menggunakan bahan ajar matematika 

berbasis van Hiele  yang saudara/i amati. 

 Barikan tanda check (√)  pada salah satu pilihan realisasi yang tersedia untuk setiap pernyataan 

berikut sesuai dengan pengamatan saudara/i saat pembelajaran. 

 Tuliskan semua keterangan berkaitan dengan dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan 

lembar kegiatan dan soal latihan. 

 Tuliskan jawaban lain di luar dugaan jawaban peserta didik dalam mengerjakan lembar 

kegiatan dan soal latihan secara lengkap dan jelas. 

 Lembar observasi ini juga dilengkapi dengan alternatif jawaban lembar kegiatan dan soal 

latihan untuk membantu observer dalam mengamati jawaban peserta didik. 

 

Lembar Kegiatan 1 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik memotong contoh gambar 

lingkaran dengan rapi dan benar. 

Potongan gambar sudah benar, tetapi 

kebanyakan kurang begitu rapi. 

2 Peserta didik memilih dan mengelompokkan 

potongan gambar lingkaran sesuai letak 

sudutnya di dalam lingkaran dan pada 

lingkaran seperti pada alternatif jawaban 

lembar kegiatan 1 

Peserta didik sudah menjawab sesuia 

dengan alternatif jawaban lembar kegiatan 

1. 

3 Peserta didik memilih dan mengelompokkan 

potongan gambar lingkaran sesuai letak 

sudutnya di luar lingkaran seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 1 

Peserta didik sudah menjawab sesuia 

dengan alternatif jawaban lembar kegiatan 

1. 

4 Peserta didik menggambar masing-masing satu 

gambar dari contoh gambar dengan letak sudut 

di dalam lingkaran dan pada lingkaran 

Peserta didik kebanyakan menggambar 

gambar 1 dan gambar 2 seperti pada 

contoh gambar lingkaran. 

 

5 Peserta didik menuliskan ciri-ciri dari gambar 

lingkaran yang sudah dibuat seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 1 

Peserta didik kebanyakan menyebutkan 

ciri-ciri terkait unsur dan bagian lingkaran. 

Jawaban peserta didik kebanyakan:  

sudut di pusat : sudutnya di pusat, ada 

juring, ada jari-jari. 

sudut pada lingkaran : sudutnya di garis 

lingkaran, ada tembereng dan juring, 

ada tali busur. 



No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

6 Peserta didik menyimpulkan pengertian sudut 

pusat dan sudut keliling seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 1. 

Kesimpulan kebanyakan baru mengarah ke 

pengertian ditinjau dari letak sudutnya 

saja. Jawaban peserta didik kebanyakan: 

sudut pusat = sudut yang letak titik 

sudutnya di tengah lingkaran. 

sudut keliling = sudut yang letak titik 

sudutnya pada garis lingkaran. 

 

Latihan 1 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik menuliskan pengertian sudut 

pusat dan sudut keliling seperti pada 

alternatif jawaban latihan 1 

Jawaban sudah sesuai, tetapi peserta didik 

kebanyakan melihat pengertian pada 

rangkuman materi. 

2 Peserta didik menggambar suatu lingkaran 

dengan sebuah sudut pusat dan dua buah 

sudut keliling dan menyebutkan unsur dan 

bagiannya seperti pada alternatif jawaban 

latihan 1 

Peserta didik kebanyakan sudah menggambar 

sebuah sudut pusat dan dua buah sudut 

kelilingnya dan menyebutkan unsur dan 

bagianya, tetapi gambarnya belum rapi dan ada 

yang belum lengkap menyebutkan unsur dan 

bagiannya. 

3 Peserta didik menggambar suatu lingkaran 

dengan sebuah sudut pusat dan dua buah 

sudut keliling yang menghadap busur yang 

sama  

Peserta didik kebanyakan sudah menggambar 

sebuah sudut pusat dan dua buah sudut keliling, 

tetapi kebanyakan belum menghadap busur 

yang sama, hanya sedikit yang sudah tepat. 

4 Peserta didik menggambar suatu lingkaran 

dengan  dua buah sudut keliling yang 

menghadap diameter lingkaran seperti 

pada alternatif jawaban latihan 1 

Peserta didik kebanyakan sudah menggambar 

diameter, tetapi menggambar sudut keliling 

menghadap diameternya masih banyak yang 

salah, hanya sedikit yang sudah tepat. 

5 Peserta didik menggambar suatu lingkaran 

dengan dua buah sudut keliling yang 

saling berhadapan seperti pada alternatif 

jawaban latihan 1 

Jawaban peserta didik bervariasi, ada yang 

belum menjawab, ada juga yang menggambar 

dua sudut keliling, tetapi belum saling 

berhadapan, hanya sebagian kecil yang sudah 

menjawab tepat. 

 

Lembar Kegiatan 2 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik memotong contoh gambar 

lingkaran dengan rapi dan benar. 

Potongan gambar sudah benar, tetapi 

kebanyakan kurang begitu rapi. 

2 Peserta didik memilih dan 

mengelompokkan potongan gambar 

lingkaran berdasarkan sudut pusat dan 

sudut kelilingnya seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2. 

Peserta didik sudah menjawab sesuia dengan 

alternatif jawaban lembar kegiatan 2. 

3 Peserta didik mengukur besar sudut pusat 

dan sudut keliling masing-masing 

kelompok gambar sempai menemukan 

jawaban seperti pada alternatif jawaban. 

 

Peserta didik sudah mendapatkan ukuran besar 

sudut, tetapi kebanyakan masih kurang sedikit 

teliti sehingga ada sedikit selisih dengan 

alternatif jawaban lembar kegiatan 2. 

4 Peserta didik membandingkan besar sudut 

pusat dan sudut keliling masing-masing 

kelompok gambar sampai menemukan  

Peserta didik kebanyakan sudah 

membandingkan besar sudut pusat dan sudut 

keliling, kebanyakan belum mengarah karena  



No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

 perbandingan menemukan jawaban seperti 

pada alternatif jawaban. 

pengukuran yang kurang teliti, tetapi ada yang 

sudah tepat dengan sedikit penyesuaian agar 

mendapat perbandingan sudut pusat dan sudut 

keliling = 2 : 1. 

5 Peserta didik menjumlahkan dua sudut 

keliling yang saling berhadapan ssampai 

ditemukan jawaban besar sudutnya 180
0 

seperti pada alternatif jawaban. 

Peserta didik kebanyakan mendapatkan jumlah 

dua sudut keliling yang saling berhadapan = 

180
0
, tetapi ada juga yang masih belum tepat 

karena pengukuran sudutnya kurang teliti. 

6 Peserta didik menyimpulkan perbandingan 

sudut pusat dan sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama, menghadap 

diameter, dan saling berhadapan seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 2. 

Kesimpulan kebanyakan sudah tepat, tetapi 

yang masih sering salah adalah kesimpulan 

sudut-sudut keliling dan sudut pusat yang 

menghadap busur yang sama serta dua sudut 

keliling yang saling berhadapan. Masih ada 

juga yang terbalik menentukan hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling. 

 

Latihan 2 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik dapat menentukan 

hubungan sudut pusat dan sudut 

keliling jika menghadap busur 

yang sama sampai menentukan 

besar sudut keliling seperti pada 

alternatif jawaban latihan 2 

Peserta didik  kebanyakan sudah bisa menentukan besar 

sudut pusatnya, tetapi masih ada juga yang belum disertai 

hubungan sudut pusat dan sudut keliling, ada yang salah 

menyebutkan konsep hubungan sudut pusat dan sudut 

keliling 

2 Peserta didik dapat menentukan 

hubungan sudut-sudut dalam  

segituga OSR dan menggunakan 

hubungan sudut pusat dan sudut 

keliling jika menghadap busur 

yang sama sampai menentukan 

besar sudut keliling . 

Peserta didik  kebanyakan sudah bisa menentukan besar 

sudut pusat dan sudut  

kelilingnya, tetapi kebanyakan tidak disertai konsep 

hubungan sudut pusat dan sudut keliling, ada juga yang 

salah menyebutkan konsep hubungan sudut pusat dan 

sudut keliling 

3 Peserta didik dapat menentukan 

hubungan sudut-sudut keliling 

yang saling berhadapaan sampai 

menentukan besar sudut keliling 

seperti pada alternatif jawaban 

latihan 2 

Peserta didik  kebanyakan sudah bisa menentukan besar 

sudut kelilingnya, tetapi kebanyakan tidak disertai konsep 

hubungan dua sudut keliling yang saling berhadapan, ada 

yang salah menyebutkan konsep hubungan dua sudut 

keliling yang saling berhadapan, dan ada juga yang tidak 

menjawab. 

 

Lembar Kegiatan 3 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik menggambar lingkaran 

dengan panjang diameter 14 cm dengan 

rapi dan benar. 

Gambar sudah sesuai, tetapi kebanyakan 

menggambar di belakang lembar jawaban 

karena ruangan menggambar tidak cukup. 

2 Peserta didik menemukan besar sudut satu 

putaran, luas, dan keliling lingkaran seperti 

pada alternatif jawaban lembar. 

Jawaban sudah tepat 

3 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi dua bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 3. 

Gambar sudah sesuai, tetapi kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

 



No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

4 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari setengah 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

setengah lingkaran  seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 3 . 

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

5 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor lima lembar kegiatan 3 

Jawaban sudah tepat 

6 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi empat bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 3 

Gambar kurang tepat karena kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

7 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperempat 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperempat lingkaran  seperti pada 

alternatif lembar jawaban  

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

8 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor delapan lembar kegiatan 3 

Jawaban sudah tepat 

9 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi delapan bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 3 

Gambar kurang tepat karena kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

10 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperdelapan 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperdelapan lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 3  

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

11 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor sebelas lembar kegiatan 3 

Jawaban sudah tepat 

12 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan secara umum seperti pada 

alternatif jawaban nomor duabelas lembar 

kegiatan 3 

 Kebanyakan kesimpulan sudah mengarah, 

tetapi kurang spesifik dan kurang mengarah 

kepada kesimpulan secara umum. 

 

Latihan 3 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik dapat menentukan keliling 

dan luas daerah yang diarsir seperti 

pada alternatif jawaban nomor satu 

latihan 3 

Jawaban kebanyakan sudah sesuai dengan dugaan, 

tetapi alur menjawab dan penjelasan gambar 

masih belum dicantumkan. 

2 Peserta didik dapat menentukan keliling 

dan luas daerah yang diarsir seperti 

pada alternatif jawaban nomor dua 

latihan 3 

Jawaban kebanyakan belum lengkap hanya benar 

luas atau kelilingnya saja serta alur menjawab dan 

penjelasan gambar masih belum sempurna. 

3 Peserta didik dapat menentukan 

hubungan sudut-sudut keliling yang 

saling berhadapaan sampai menentukan 

besar sudut keliling seperti pada 

alternatif jawaban latihan 3 

Jawaban kebanyakan belum sesuai dengan dugaan 

jawaban karena kesulitan memahami gambar 

sehingga banyak yang tidan menjawab. 



 

Lembar Kegiatan 4 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik menggambar lingkaran 

dengan jari-jari 7 cm dengan rapi dan 

benar. 

Gambar sudah sesuai, tetapi kebanyakan 

menggambar di belakang lembar jawaban 

karena ruangan menggambar tidak cukup. 

2 Peserta didik menemukan luas dan keliling 

lingkaran seperti pada alternatif jawaban  

Jawaban sudah tepat 

3 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi dua bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

Gambar sudah sesuai, tetapi kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

4 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari setengah 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

setengah lingkaran  seperti pada alternatif 

jawaban lembar kegiatan 4  

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

5 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi empat bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

Gambar kurang tepat karena kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

6 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperempat 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperempat lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

7 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor enam lembar kegiatan 4 

Jawaban sudah tepat 

8 Peserta didik membagi gambar lingkaran 

menjadi delapan bagian sama besar seperti 

pada alternatif jawaban lembar kegiatan 4 

Gambar kurang tepat karena kebanyakan 

membagi lingkaran tanpa menggunakan busur 

untuk mengukur terlebih dahulu. 

9 Peserta didik menemukan besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperdelapan 

lingkaran, luas juring, dan panjang busur 

seperdelapan lingkaran  seperti pada 

alternatif jawaban lembar kegiatan 4  

Jawaban sudah tepat, tetapi ada sebagian yang 

belum mencantumkan satuan pada besar 

sudut, keliling, dan luas lingkaran. 

10 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor sembilan lembar kegiatan 

4 

Jawaban sudah tepat 

11 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan seperti pada alternatif 

jawaban nomor sepuluh lembar kegiatan 4 

Jawaban sudah tepat 

12 Peserta didik menemukan jawaban 

perbandingan secara umum seperti pada 

alternatif jawaban nomor sebelas lembar 

kegiatan 4 

 Kebanyakan kesimpulan sudah mengarah, 

tetapi kurang spesifik dan kurang mengarah 

kepada kesimpulan secara umum. 

 

 

 

 

 



Latihan 4 

No. Dugaan Jawaban Peserta Didik Realisasi Jawaban 

1 Peserta didik dapat menentukan 

keliling dan luas daerah yang 

diarsir seperti pada alternatif 

jawaban nomor satu latihan 4 

Jawaban sudah banyak sesuai dengan dugaan, tetapi alur 

menjawab dan penjelasan gambar masih belum 

dicantumkan. 

2 Peserta didik dapat menentukan 

keliling dan luas daerah yang 

diarsir seperti pada alternatif 

jawaban nomor dua latihan 4 

Jawaban kebanyakan belum lengkap hanya benar luas 

atau kelilingnya saja serta alur menjawab dan penjelasan 

gambar masih belum sempurna. 

3 Peserta didik dapat menentukan 

luas daerah jelajahan kambing 

seperti pada alternatif jawaban 

nomor tiga latihan 4 

Jawaban sudah banyak sesuai dengan dugaan, tetapi alur 

menjawab dan pembuatan sketsa gambar masih belum 

dicantumkan. 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 2.6   

CONTOH ISIAN ANGKET RESPON PESERTA DIDIK 

 



 



 



 



 



 



 



 
 

LAMPIRAN III 

ANALISIS DAN HASIL 

 

Lampiran 3.1  Perhitungan Hasil Penilaian Kualitas Bahan Ajar    

Lampiran 3.2  Perhitungan Hasil Pretest dan Posttest secara Umum    

Lampiran 3.3  Perhitungan Hasil Lambar Kegiatan, Latihan Soal, dan Latihan Uji 

Kompetensi    

Lampiran 3.4  Perhitungan Hasil Respon Peserta Didik   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 3.1   

PERHITUNGAN HASIL PENILAIAN KUALITAS  

BAHAN AJAR 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



PERHITUNGAN KUALITAS BAHAN AJAR MATEMATIKA 

 BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

BERDASARKAN PENILAIAN VALIDATOR 

 

A. Kriteria Kualitas 

Data penilaian yang berupa data kualitatif diubah menjadi nilai kuantitatif dengan 

menentukan nilai rata-ratanya. Setelah itu diubah menjadi nilai kualitatif yang mencerminkan 

kualitas bahan ajar sesuai dengan kriteria kategori penilaian ideal sebagai berikut. 

 

Tabel Kategori Penilaian Ideal 1 

 

No Rentan Skor (i) Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅              Sangat Baik 

2.                ̅              Baik 

3.                ̅              Cukup 

4.                ̅              Kurang 

5.  ̅            ) Sangat Kurang 

 

Keterangan: 

  ̅  : Skor rata-rata 

    : Rata-rata ideal dapat dicari dengan menggunakan rumus. 

   
 

 
                                          

     : Simpangan baku ideal yang dapat dicari dengan rumus. 

     
 

 
 

 

 
                                         ) 

Skor maksimal ideal  = ∑                               

Skor minimal ideal    = ∑                              

 

Tabel Kategori Penilaian Ideal 2 

 

No Rentan Skor Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅      Sangat Baik 

2.          ̅      Baik 

3.          ̅         Cukup 

4.       ̅         Kurang 

5.  ̅      Sangat Kurang 

 

Presentase keidealan ( ̅)= 
                    

                   
 × 100% 

 



B. Perhitungan Kualitas Bahan Ajar Matematika SMP Berbasis Tahap Berpikir van 

Hiele 

1. Komponen Kelayakan Isi 

a. Jumlah indikator = 13 

b. Skor tertinggi ideal = 13 × 5 = 65 

c. Skor terendah ideal = 13 × 1 = 13 

d. Mi = 
 

 
 × (65 + 13) = 39 

e. SBi = 
 

 
 × (65 - 13) = 8, 67 

Tabel Kategori Penilaian Ideal Komponen Kelayakan Isi 

 

No Rentan Skor (i) Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅     Sangat Baik 

2.         ̅     Baik 

3.         ̅        Cukup 

4.      ̅        Kurang 

5.  ̅     Sangat Kurang 

 

Penilaian rata – rata dari komponen kelayakan isi = 57 

Persentase keidealan =  
  

   
 × 100% = 87, 86 % 

Sehingga komponen kelayakan isi termasuk dalam kategori Sangat Baik dengan 

presentase keidealan 87, 86 % 

 

2. Komponen Kebahasaan 

a. Jumlah indikator = 5 

b. Skor tertinggi ideal = 5 × 5 = 25 

c. Skor terendah ideal = 5 × 1 = 5 

d. Mi = 
 

 
 × (25 + 5) = 15 

e. SBi = 
 

 
 × (25 - 5) = 3, 33 

 

 

 

 

 



Tabel Kategori Penilaian Ideal Komponen Kebahasaan 

 

No Rentan Skor (i) Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅     Sangat Baik 

2.         ̅     Baik 

3.         ̅        Cukup 

4.      ̅        Kurang 

5.  ̅     Sangat Kurang 

 

Penilaian rata – rata dari komponen kebahasaan = 20 

Persentase keidealan =  
  

   
 × 100% = 80 % 

Sehingga komponen kebahasaan termasuk dalam kategori Baik dengan presentase 

keidealan 80% 

 

3. Komponen Penyajian 

a. Jumlah indikator = 4 

b. Skor tertinggi ideal = 4 × 5 = 20 

c. Skor terendah ideal = 4 × 1 = 4 

d. Mi = 
 

 
 × (20 + 4) = 12 

e. SBi = 
 

 
 × (20 - 4) = 2, 67 

Tabel Kategori Penilaian Ideal Komponen Penyajian 

 

No Rentan Skor (i) Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅     Sangat Baik 

2.         ̅     Baik 

3.         ̅        Cukup 

4.     ̅        Kurang 

5.  ̅    Sangat Kurang 

 

Penilaian rata – rata dari komponen penyajian = 18 

Persentase keidealan =  
  

   
 × 100% = 90 % 

Sehingga komponen penyajian termasuk dalam kategori Sangat Baik dengan presentase 

keidealan 90%. 

 

 

 



4. Keseluruhan Komponen  

a. Jumlah indikator = 22 

b. Skor tertinggi ideal = 22 × 5 = 110 

c. Skor terendah ideal = 22 × 1 = 22 

d. Mi = 
 

 
 × (110 + 22) = 66 

e. SBi = 
 

 
 × (110 - 22) = 14, 67 

Tabel Kategori Penilaian Ideal Keseluruhan Komponen  

 

No Rentan Skor (i) Kuantitatif Kategori Kualitatif 

1.  ̅     Sangat Baik 

2.         ̅     Baik 

3.         ̅        Cukup 

4.      ̅        Kurang 

5.  ̅     Sangat Kurang 

 

Penilaian rata – rata dari keseluruhan komponen = 94,67 

Persentase keidealan =  
     

    
 × 100% = 86, 06 % 

Sehingga keseluruhan komponen termasuk dalam kategori Sangat Baik dengan 

presentase keidealan 86, 06% 

Secara umum penilaian kualitas Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir van 

Hiele bisa dilihat dalam tabel berikut. 

 

Tabel Penilaian Keseluruhan Komponen oleh Validator/Penilai 

 

No. Penilai 
Hasil Penilaian Komponen 

Total 
Keleyakan Isi Kebahasaan Penyajian 

1 Validator/Peniali I 57 20 19 96 

2 Validator/Peniali II 56 20 15 91 

3 Validator/Peniali III 58 21 18 97 

Jumlah 171 61 52 287 

Rata - Rata 57 20,33 17,33 94,67 

Persentase Keidealan 87, 86 % 81,32% 86,85% 86,06% 

Kategori Sangat Baik Sangat Baik Sangat Baik Sangat Baik 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 3.2   

PERHITUNGAN HASIL PRETEST DAN POSTTEST  

SECARA UMUM 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



TABEL HASIL PRETEST DAN PEMBAGIAN KELOMPOK 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Nilai pre-test 

K
elo

m
p

o
k

 

Nilai Tiap Soal 

Nilai  Nomor 1 

(20 poin) 

Nomor 2 

(30 poin) 

Nomor 3 

(30 poin) 

Nomor 4 

(20 poin) 

1 Adi Ardiansyah 3 1 13 5 22 6 

2 Adinda Dwita Charrisma 10 5 10 0 25 7 

3 Adisty Putri Ramandhany 7 13 15 11 46 2 

4 Adzan Topaz Aditya 10 5 15 9 39 3 

5 Agit Surahman 7 6 7 0 20 5 

6 Ahmad Prasetyo 6 6 7 3 22 7 

7 Aprilia Telly Suryaningratri 1 3 7 5 16 8 

8 Arif Rizki 10 24 24 9 67 1 

9 Desy Putri Rahmasari 9 5 10 1 25 3 

10 Devina Renata  12 8 5 4 29 5 

11 Dhea Faulina Khofifah 4 12 9 6 31 2 

12 Efitia Aqilannisa Primadani 11 23 10 2 46 4 

13 Elina Indri Astuti 12 7 10 4 33 1 

14 Erica Cindi Kusumarani 10 8 14 8 40 8 

16 Ika Fatma Febriani 3 9 7 6 25 4 

17 Jodi Nur Farkhani 2 0 10 12 24 6 

18 Luqmanul Hakim 11 0 0 5 16 1 

19 Mochammad Raihan Al-F. 8 4 13 9 34 4 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 5 23 13 0 41 2 

21 Nauval Abdillah 13 4 11 8 36 8 

22 Niko Astano 11 0 5 0 16 4 

23 Nur Alifah 10 23 5 3 41 1 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 9 12 17 12 50 7 

25 Oktaria Indah Sari  3 5 6 5 19 3 

26 Praba Padma Arsyada 10 22 12 1 45 2 

27 Rizki Agung Yulianto 5 24 13 2 44 5 

28 Rossiana Dwi Safitri  3 5 6 2 16 6 

29 Sarita Rozi Putranto 11 21 11 5 48 1 

30 Vesnio Bella Mega 6 0 9 10 25 7 

31 Vincentia Septita Tri K.  4 6 12 5 27 4 

32 Vitus Anggita Yudhistira  6 0 7 0 13 6 

33 Yaasinta Candra Lipura 2 5 10 5 22 8 

34 Yolanda Desita Putri 2 3 7 3 15 5 

               

Rata-rata 7,15 8,85 10,00 4,85 30,85  

Tertinggi 13,00 24,00 24,00 12,00 67,00  

Terrendah 1,00 0,00 0,00 0,00 13,00  

Standar Deviasi 3,61 8,12 4,40 3,64 12,92  

 

 



TABEL HASIL POSTTEST 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Nilai Post-Test 

Nilai Tiap Soal 

Nilai  Nomor 1 

(20 poin) 

Nomor 2 

(30 poin) 

Nomor 3 

(30 poin) 

Nomor 4 

(20 poin) 

1 Adi Ardiansyah 15 14 19 13 61 

2 Adinda Dwita Charrisma 11 15 15 15 56 

3 Adisty Putri Ramandhany 17 19 24 17 77 

4 Adzan Topaz Aditya 17 23 15 15 70 

5 Agit Surahman 14 20 22 16 72 

6 Ahmad Prasetyo 15 12 13 7 47 

7 Aprilia Telly Suryaningratri 8 13 14 8 43 

8 Arif Rizki 10 18 30 15 73 

9 Desy Putri Rahmasari 18 16 26 14 74 

10 Devina Renata  18 20 24 16 78 

11 Dhea Faulina Khofifah 9 10 25 10 54 

12 Efitia Aqilannisa Primadani 16 10 19 17 62 

13 Elina Indri Astuti 11 15 23 15 64 

14 Erica Cindi Kusumarani 10 16 9 16 51 

16 Ika Fatma Febriani 8 9 20 9 46 

17 Jodi Nur Farkhani 17 16 13 15 61 

18 Luqmanul Hakim 15 20 18 15 68 

19 Mochammad Raihan Al-F. 16 21 13 14 64 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 15 25 19 16 75 

21 Nauval Abdillah 15 20 21 13 69 

22 Niko Astano 10 20 18 17 65 

23 Nur Alifah 16 16 20 14 66 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 16 30 29 17 92 

25 Oktaria Indah Sari  10 17 12 15 54 

26 Praba Padma Arsyada 13 19 27 16 75 

27 Rizki Agung Yulianto 9 16 21 16 62 

28 Rossiana Dwi Safitri  10 17 14 16 57 

29 Sarita Rozi Putranto 17 20 18 17 72 

30 Vesnio Bella Mega 15 16 27 17 75 

31 Vincentia Septita Tri K.  10 16 12 16 54 

32 Vitus Anggita Yudhistira  15 20 21 17 73 

33 Yaasinta Candra Lipura 8 8 14 9 39 

34 Yolanda Desita Putri 16 20 11 17 64 

              

Rata-rata 13,333 17,182 18,970 14,545 64,030 

Tertinggi 18,000 30,000 30,000 17,000 92,000 

Terrendah 8,000 8,000 9,000 7,000 39,000 

Standar Deviasi 3,323 4,586 5,598 2,818 11,553 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 3.3   

PERHITUNGAN HASIL LAMBAR KEGIATAN, LATIHAN 

SOAL, DAN LATIHAN UJI KOMPETENSI 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



DAFTAR NILAI KEGIATAN BELAJAR 1 

(Lembar Kegiatan 1 dan Latihan 1) 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 1  

Lembar Kegiatan 1 
 

Latihan 1 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai  Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai 

 
1 Adi Ardiansyah 100 100 80 80 90 89 

 
4 3 1 1 1 55,56 

2 Adinda Dwita Charrisma 100 100 100 70 60 79 
 

4 4 1 3 1 72,22 

3 Adisty Putri Ramandhany 100 100 100 50 60 73 
 

4 5 1 3 3 88,89 

4 Adzan Topaz Aditya 100 100 100 75 40 74,5 
 

4 5 3 1 2 83,33 

5 Agit Surahman 100 100 100 60 75 80,5 
 

4 3 3 2 2 77,78 

6 Ahmad Prasetyo 100 100 100 70 60 79 
 

4 3 1 2 1 61,11 

7 Aprilia Telly S 100 100 100 50 80 79 
 

3 5 1 1 1 61,11 

8 Arif Rizki 100 100 100 80 80 88 
 

4 5 1 1 2 72,22 

9 Desy Putri Rahmasari 100 100 100 75 40 74,5 
 

4 4 3 1 3 83,33 

10 Devina Renata  100 100 100 60 75 80,5 
 

4 3 1 2 1 61,11 

11 Dhea Faulina Khofifah 100 100 100 50 60 73 
 

4 4 3 1 1 72,22 

12 Efitia Aqilannisa P 100 100 100 80 90 91 
 

4 5 0 0 3 66,67 

13 Elina Indri Astuti 100 100 100 80 80 88 
 

4 3 1 1 0 50,00 

14 Erica Cindi Kusumarani 100 100 100 50 80 79 
 

4 5 1 1 2 72,22 

15 Ida Alfatun Nisa 100 100 100 80 90 91 
 

4 5 1 0 0 55,56 

16 Ika Fatma Febriani 100 100 80 80 90 89 
 

4 3 1 1 1 55,56 

17 Jodi Nur Farkhani 100 100 100 80 80 88 
 

4 5 3 1 1 77,78 

18 Luqmanul Hakim 100 100 100 80 90 91 
 

4 5 0 0 0 50,00 

19 Mochammad Raihan  100 100 100 50 60 73 
 

4 3 1 3 2 72,22 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 100 100 100 50 80 79 
 

4 5 3 3 0 83,33 



Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 1  

Lembar Kegiatan 1  Latihan 1 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai  

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai 

21 Nauval Abdillah 100 100 100 80 80 88 
 

4 5 0 0 3 66,67 

23 Nur Alifah 100 100 100 70 60 79 
 

4 5 1 3 1 77,78 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 100 100 100 75 40 74,5 
 

4 5 3 1 2 83,33 

25 Oktaria Indah Sari  100 100 100 50 60 73 
 

4 3 2 0 0 50,00 

26 Praba Padma Arsyada 100 100 100 60 75 80,5 
 

4 5 2 3 2 88,89 

27 Rizki Agung Yulianto 100 100 80 80 90 89 
 

4 5 1 1 1 66,67 

28 Rossiana Dwi Safitri  100 100 100 80 80 88 
 

4 3 1 1 1 55,56 

29 Sarita Rozi Putranto 100 100 100 80 60 82 
 

4 3 1 3 1 66,67 

30 Vesnio Bella Mega 100 100 100 80 90 91 
 

4 5 3 3 0 83,33 

31 Vincentia Septita Tri K.  100 100 80 80 90 89 
 

4 2 0 0 0 33,33 

32 Vitus Anggita Yudhistira  100 100 100 50 80 79 
 

4 3 3 3 3 88,89 

33 Yaasinta Candra Lipura 100 100 100 60 75 80,5 
 

4 2 2 1 1 55,56 

34 Yolanda Desita Putri 100 100 100 75 40 74,5 
 

4 5 3 1 2 83,33 

    
             

Rata-rata 100,00 100,00 97,58 68,79 72,12 82,03 
 

3,97 4,06 1,58 1,45 1,33 68,86 

Tertinggi 100 100 100 80 90 91 
 

4 5 3 3 3 88,89 

Terrendah 100 100 80 50 40 73 
 

3 2 0 0 0 33,33 

Standar Deviasi 0,00 0,00 6,63 12,56 16,25 6,42 
 

0,17 1,06 1,06 1,09 0,99 13,88 

               
Poin Maksimal 100 100 100 100 100 100 

 
4 5 3 3 3 100,00 

Poin Minimal 0 0 0 0 0 0 
 

0 0 0 0 0 0,00 

               Konstanta Pemahaman Konsep 1,00 1,00 0,98 0,69 0,72 0,82 
 

0,99 0,81 0,53 0,48 0,44 0,69 

 

 



DAFTAR NILAI KEGIATAN BELAJAR 2 

(Lembar Kegiatan 2 dan Latihan 2) 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 2  

Lembar Kegiatan 2 
 

Latihan 2 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai  Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

 

1 Adi Ardiansyah 100 80 80 30 80 77 
 

3 3 3 60,00 

2 Adinda Dwita Charrisma 100 80 80 50 90 81 
 

3 7 2 80,00 

3 Adisty Putri Ramandhany 100 97 75 100 30 77,6 
 

2 6,5 4 83,33 

4 Adzan Topaz Aditya 90 95 85 100 80 89 
 

2 7 1 66,67 

5 Agit Surahman 90 96 70 100 80 84,8 
 

2 6,5 3,5 80,00 

6 Ahmad Prasetyo 100 80 80 50 90 81 
 

3 5,5 2 70,00 

7 Aprilia Telly S 100 95 90 50 60 82,5 
 

2 6 3,5 76,67 

8 Arif Rizki 90 90 90 60 70 83 
 

3 7 3 86,67 

9 Desy Putri Rahmasari 90 95 85 100 80 89 
 

2 7 4 86,67 

10 Devina Renata  90 96 70 100 80 84,8 
 

3 5,5 3,5 80,00 

11 Dhea Faulina Khofifah 100 97 75 100 30 77,6 
 

3 6,5 4 90,00 

12 Efitia Aqilannisa P 100 95 80 70 100 89,5 
 

2 6 3 73,33 

13 Elina Indri Astuti 90 90 90 60 70 83 
     

14 Erica Cindi Kusumarani 100 95 90 50 60 82,5 
 

2 5 4 73,33 

15 Ida Alfatun Nisa 100 95 80 70 100 89,5 
 

3 6 3 80,00 

16 Ika Fatma Febriani 100 80 80 30 80 77 
 

3 3 3,5 63,33 

17 Jodi Nur Farkhani 90 90 90 60 70 83 
 

3 6 3 80,00 

18 Luqmanul Hakim 100 95 80 70 100 89,5 
 

2 6 3 73,33 

19 Mochammad Raihan 100 97 75 100 30 77,6 
 

3 6 1 66,67 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 100 95 90 50 60 82,5 
 

3 6 2 73,33 



Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 2  

Lembar Kegiatan 2  Latihan 2 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  
Nilai  

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

21 Nauval Abdillah 100 95 80 70 100 89,5  2 6 3 73,33 

23 Nur Alifah 100 80 80 50 90 81 
 

2 7 2 73,33 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 90 95 85 100 80 89 
 

2 8 4 93,33 

25 Oktaria Indah Sari  100 97 75 100 30 77,6 
 

2 6,5 3 76,67 

26 Praba Padma Arsyada 90 96 70 100 80 84,8 
 

2 6 4 80,00 

27 Rizki Agung Yulianto 100 80 80 30 80 77 
 

2 3 3,5 56,67 

28 Rossiana Dwi Safitri  90 96 90 60 70 84,8 
 

3 5,5 1 63,33 

29 Sarita Rozi Putranto 100 80 80 50 90 81 
 

2 7 2 73,33 

30 Vesnio Bella Mega 100 95 80 70 100 89,5 
 

3 4,5 3 70,00 

31 Vincentia Septita Tri K.  100 80 80 30 80 77 
 

3 3 3,5 63,33 

32 Vitus Anggita Yudhistira  100 95 90 50 60 82,5 
 

3 6 3 80,00 

33 Yaasinta Candra Lipura 90 96 70 100 80 84,8 
 

2 6 2 66,67 

34 Yolanda Desita Putri 90 95 85 100 80 89 
 

3 6,4 4 89,33 

             
Rata-rata 96,36 91,30 81,21 70,00 74,55 83,30 

 
2,50 5,83 2,94 75,08 

Tertinggi 100 97 90 100 100 89,5 
 

3 8 4 93,33 

Terrendah 90 80 70 30 30 77 
 

2 3 1 56,67 

Standar Deviasi 4,89 6,72 6,50 25,50 20,48 4,49 
 

0,51 1,27 0,92 9,04 

             
Poin Maksimal 100 100 100 100 100 100 

 
3 8 4 100,00 

Poin Minimal 0 0 0 0 0 0 
 

0 0 0 0,00 

             
Kriteria Pemahaman Konsep 0,96 0,91 0,81 0,70 0,75 0,83 

 
0,83 0,73 0,73 0,75 

 

 



DAFTAR NILAI KEGIATAN BELAJAR 3 

(Lembar Kegiatan 3 dan Latihan 3) 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

 Kegiatan Belajar 3 

Lembar Kegiatan 3 
 

Latihan 3 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4 
Nilai  Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

 

1 Adi Ardiansyah 70 96,4 100 50 70,28 
 

4 6 7 60,71 

2 Adinda Dwita Charrisma 100 97,8 100 100 99,56 
 

9 3 0 42,86 

3 Adisty Putri Ramandhany 50 100 100 90 81 
 

10 10 6 92,86 

4 Adzan Topaz Aditya 70 100 100 100 91 
 

9 7 0 57,14 

5 Agit Surahman 50 100 100 0 45 
 

9 9 7 89,29 

6 Ahmad Prasetyo 100 97,8 100 100 99,56 
 

9 6 2 60,71 

7 Aprilia Telly S 50 98,8 100 50 64,76 
 

5 0 0 17,86 

8 Arif Rizki 50 96 76,67 70 69,87 
 

10 7 4 75,00 

9 Desy Putri Rahmasari 70 100 100 100 91 
 

9 6 6 75,00 

10 Devina Renata  50 100 100 0 45 
 

8 10 6 85,71 

11 Dhea Faulina Khofifah 50 100 100 90 81 
 

10 9,5 7 94,64 

12 Efitia Aqilannisa P 70 100 100 70 79 
 

9 5 0 50,00 

13 Elina Indri Astuti 50 96 76,67 70 69,87 
     

14 Erica Cindi Kusumarani 50 98,8 100 50 64,76 
     

15 Ida Alfatun Nisa 70 100 100 70 79 
 

9 5 0 50,00 

16 Ika Fatma Febriani 70 96,4 100 50 70,28 
 

10 10 6 92,86 

17 Jodi Nur Farkhani 50 96 76,67 70 69,87 
 

6 4 0 35,71 

18 Luqmanul Hakim 70 100 100 70 79 
 

9 3 0 42,86 

19 Mochammad Raihan  50 100 100 90 81 
 

4 6 0 35,71 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 50 98,8 100 50 64,76 
 

10 9 7 92,86 



Nomor 

Absen 
Nama 

 Kegiatan Belajar 3 

Lembar Kegiatan 3  Latihan 3 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4 
Nilai  

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

21 Nauval Abdillah 70 100 100 70 79 
 

8 4 6 64,29 

23 Nur Alifah 100 97,8 100 100 99,56 
 

8 3 1 42,86 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 70 100 100 100 91 
 

9 6 5 71,43 

25 Oktaria Indah Sari  50 100 100 90 81 
 

10 9,5 0 69,64 

26 Praba Padma Arsyada 50 100 100 0 45 
 

9 9 6 85,71 

27 Rizki Agung Yulianto 70 96,4 100 50 70,28 
 

6 3 6 53,57 

28 Rossiana Dwi Safitri  50 96 76,67 70 69,87 
 

9 3 1 46,43 

29 Sarita Rozi Putranto 100 97,8 100 100 99,56 
 

8 5 0 46,43 

30 Vesnio Bella Mega 70 100 100 70 79 
 

9 6 8 82,14 

31 Vincentia Septita Tri K.  70 96,4 100 50 70,28 
     

32 Vitus Anggita Yudhistira  50 98,8 100 50 64,76 
 

8 6 7 75,00 

33 Yaasinta Candra Lipura 50 100 100 0 45 
 

7 7 6 71,43 

34 Yolanda Desita Putri 70 100 100 100 91 
 

7 6 5 64,29 

  
          

Rata-rata 63,94 98,67 97,17 66,36 75,18 
 

8,23 6,10 3,63 64,17 

Tertinggi 100 100 100 100 99,56 
 

10 10 8 94,64 

Terrendah 50 96 76,67 0 45 
 

4 0 0 17,86 

Standar Deviasi 16,57 1,60 7,73 31,21 15,69 
 

1,72 2,59 3,07 20,44 

            
Poin Maksimal 100 100 100 100 100 

 
10 10 8 100,00 

Poin Minimal 0 0 0 0 0 
 

0 0 0 0,00 

            
Kriteria Pemahaman Konsep 0,64 0,99 0,97 0,66 0,75 

 
0,82 0,61 0,45 0,64 

 



DAFTAR NILAI KEGIATAN BELAJAR 4 

(Lembar Kegiatan 4 dan Latihan 4) 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 4 

Kegiatan Belajar 4 
 

Kegiatan Belajar 4 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3 

Nomor 

4 
Nilai  Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

 

1 Adi Ardiansyah 70 78,75 80 70 74,625 
 

6 5 5 64,00 

2 Adinda Dwita Charrisma 50 96,25 100 90 85,875 
 

8 3 4 60,00 

3 Adisty Putri Ramandhany 50 92,5 100 100 87,75 
 

4 6 4 56,00 

4 Adzan Topaz Aditya 70 100 100 100 94 
 

8 4 2 56,00 

5 Agit Surahman 100 96,25 100 90 95,875 
 

8 8 4 80,00 

6 Ahmad Prasetyo 50 96,25 100 90 85,875 
 

8 6 1 60,00 

7 Aprilia Telly S 100 98,75 100 90 96,625 
 

9 5 1 60,00 

8 Arif Rizki 70 92,5 100 60 79,75 
 

8 10 5 92,00 

9 Desy Putri Rahmasari 70 100 100 100 94 
 

9 4 5 72,00 

10 Devina Renata  100 96,25 100 90 95,875 
 

8 4 0 48,00 

11 Dhea Faulina Khofifah 50 92,25 100 100 87,675 
 

5 6 4 60,00 

12 Efitia Aqilannisa P 50 100 100 0 60 
 

5 7 3 60,00 

13 Elina Indri Astuti 70 92,5 100 60 79,75 
 

8 6 0 56,00 

14 Erica Cindi Kusumarani 100 98,75 100 90 96,625 
     

15 Ida Alfatun Nisa 50 100 100 0 60 
 

5 7 3 60,00 

16 Ika Fatma Febriani 70 78,75 80 70 74,625 
 

4 5 4 52,00 

17 Jodi Nur Farkhani 70 92,5 100 60 79,75 
 

8 6 5 76,00 

18 Luqmanul Hakim 50 100 100 0 60 
 

5 7 2 56,00 

19 Mochammad Raihan  50 92,5 100 100 87,75 
 

0 4 2 24,00 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 100 98,75 100 90 96,625 
 

9 9 4 88,00 

21 Nauval Abdillah 50 100 100 0 60 
 

4 7 4 60,00 



Nomor 

Absen 
Nama 

Kegiatan Belajar 4 

Kegiatan Belajar 4  Kegiatan Belajar 4 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3 

Nomor 

4 
Nilai  

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  
Nilai 

22 Niko Astano 70 92,5 100 60 79,75 
 

8 4 2 56,00 

23 Nur Alifah 50 96,25 100 90 85,875 
 

8 4 4 64,00 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 70 100 100 100 94 
 

8 4 5 68,00 

25 Oktaria Indah Sari  50 92,5 100 100 87,75 
 

4 4 2 40,00 

26 Praba Padma Arsyada 100 96,25 100 90 95,875 
 

8 8 3 76,00 

27 Rizki Agung Yulianto 70 78,75 80 70 74,625 
 

2 4 3 36,00 

28 Rossiana Dwi Safitri  70 92,5 100 60 79,75 
 

8 4 2 56,00 

29 Sarita Rozi Putranto 50 96,25 100 90 85,875 
 

8 3 5 64,00 

30 Vesnio Bella Mega 50 100 100 0 60 
 

4 6 5 60,00 

31 Vincentia Septita Tri K.  70 78,75 80 70 74,625 
 

6 4 0 40,00 

32 Vitus Anggita Yudhistira  100 98,75 100 90 96,625 
 

8 8 4 80,00 

33 Yaasinta Candra Lipura 100 96,25 100 90 95,875 
 

6 4 4 56,00 

34 Yolanda Desita Putri 70 100 100 100 94 
 

6 6 5 68,00 

  
          

Rata-rata 69,41 94,48 97,65 72,35 83,46 
 

6,45 5,52 3,21 60,73 

Tertinggi 100 100 100 100 96,625 
 

9 10 5 92,00 

Terrendah 50 78,75 80 0 60 
 

0 3 0 24,00 

Standar Deviasi 19,38 6,51 6,54 33,40 12,29 
 

2,21 1,79 1,60 14,16 

            
Poin Maksimal 100 100 100 100 100 

 
10 10 5 100,00 

Poin Minimal 0 0 0 0 0 
 

0 0 0 0,00 

  
          Kriteria Pemahaman Konsep 0,69 0,94 0,98 0,72 0,83 

 

0,65 0,55 0,64 0,61 

 



DAFTAR NILAI LATIHAN UJI KOMPETENSI 

 

Nomor 

Absen 
Nama 

Latihan Uji Kompetensi 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  

Nomor 

6  

Nomor 

7  

Nomor 

8  

Nomor 

9  

Nomor 

10  
Nilai 

1 Adi Ardiansyah 
          

0,00 

2 Adinda Dwita Charrisma 3 6 1 2 1 2 6 4 1 6 62,75 

3 Adisty Putri Ramandhany 2,5 3 4 2 3 5 4 3 3 3 63,73 

4 Adzan Topaz Aditya 3 6 2 2 2 5 4 1 0 0 49,02 

5 Agit Surahman 
          

0,00 

6 Ahmad Prasetyo 3 6,5 4 2 2 2 4 3 0 0 51,96 

7 Aprilia Telly S 
          

0,00 

8 Arif Rizki 
          

0,00 

9 Desy Putri Rahmasari 3 6 4 2 4 2 6 4 1 7 76,47 

10 Devina Renata  2,5 3 4 2 3 3 2 1 1 3 48,04 

11 Dhea Faulina Khofifah 3 3 5 0 0 2 6 3 0 3 49,02 

12 Efitia Aqilannisa P 3 6 2 2 4 2 2 4 5 8 74,51 

13 Elina Indri Astuti 
          

0,00 

14 Erica Cindi Kusumarani 
          

0,00 

15 Ida Alfatun Nisa 3 6 4 2 4 5 6 4 1 7 82,35 

16 Ika Fatma Febriani 3 3 5 0 0 2 6 3 0 3 49,02 

17 Jodi Nur Farkhani 2,5 4 2 4 3 4 3 0 0 0 44,12 

18 Luqmanul Hakim 
          

0,00 

19 Mochammad Raihan  0 6,5 2 0 0 5 3 0 0 0 32,35 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 
          

0,00 

21 Nauval Abdillah 
          

0,00 

22 Niko Astano 
          

0,00 



Nomor 

Absen 
Nama 

Latihan Uji Kompetensi 

Nomor 

1  

Nomor 

2  

Nomor 

3  

Nomor 

4  

Nomor 

5  

Nomor 

6  

Nomor 

7  

Nomor 

8  

Nomor 

9  

Nomor 

10  
Nilai 

23 Nur Alifah 2,5 3 4 2 3 0 0 0 0 0 28,43 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 2,5 4 3,5 3 3 5,5 3 0 0 0 48,04 

25 Oktaria Indah Sari  
          

0,00 

26 Praba Padma Arsyada 2,5 3 3,5 2 3 5 4 3 3 3 62,75 

27 Rizki Agung Yulianto 2,5 3 4 4 2 2 2 1 4 8 63,73 

28 Rossiana Dwi Safitri  2,5 8 4 4 4 5 4 4 2 3 79,41 

29 Sarita Rozi Putranto 3 6 2 2 4 2 2 4 5 8 74,51 

30 Vesnio Bella Mega 3 6 2 2 2 2 5,5 4 1 6 65,69 

31 Vincentia Septita Tri K.  
          

0,00 

32 Vitus Anggita Yudhistira  
          

0,00 

33 Yaasinta Candra Lipura 3 3 1 4 1 2 2 1 1 2 39,22 

34 Yolanda Desita Putri 3 4 5 2 2 5 6 2 2 2 64,71 

  
           

Rata-rata 2,67 4,71 3,24 2,14 2,38 3,21 3,83 2,33 1,43 3,43 57,61 

Tertinggi 3 8 5 4 4 5,5 6 4 5 8 82,35 

Terrendah 0 3 1 0 0 0 0 0 0 0 7,84 

Standar Deviasi 0,66 1,64 1,29 1,20 1,36 1,63 1,80 1,59 1,66 2,98 30,98 

             
Poin Maksimal 3 8 4 4 4 5 6 4 5 8 100,00 

Poin Minimal 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0,00 

             
Kriteria Pemahaman Konsep 0,89 0,59 0,81 0,54 0,60 0,64 0,64 0,58 0,29 0,43 0,58 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 3.4   

PERHITUNGAN HASIL RESPON PESERTA DIDIK 



TABEL HASIL ANGKET RESPON PESERTA DIDIK 
 

Nomor 

Absen 
Nama 

Nomor Butir Soal 
Presentase   Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 

1 Adi Ardiansyah 3 4 3 3 4 3 4 3 3 3 3 4 3 3 3 3 3 3 2 4 80 64 

2 Adinda Dwita Charrisma 3 4 3 4 4 3 4 4 3 4 4 3 3 4 4 3 4 4 4 4 91,25 73 

3 Adisty Putri Ramandhany 1 1 2 1 2 1 2 2 1 1 3 2 4 2 2 2 2 1 1 4 46,25 37 

4 Adzan Topaz Aditya 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 3 73,75 59 

5 Agit Surahman 3 3 3 3 2 3 4 4 2 3 3 3 3 4 4 4 3 3 3 4 80 64 

6 Ahmad Prasetyo 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 75 60 

7 

Aprilia Telly 

Suryaningratri 
4 3 3 3 4 3 4 3 3 3 3 3 2 3 2 3 3 3 3 3 76,25 61 

8 Arif Rizki 4 4 3 3 4 3 3 4 3 3 3 4 3 4 3 4 3 4 4 4 87,5 70 

9 Desy Putri Rahmasari 3 4 3 4 4 3 4 4 3 4 4 3 3 4 4 3 4 4 4 4 91,25 73 

10 Devina Renata  2 3 2 2 2 2 2 2 2 2 3 2 2 3 2 3 2 3 3 3 58,75 47 

11 Dhea Faulina Khofifah 3 3 4 3 3 3 3 4 3 3 4 3 3 3 3 4 4 3 4 3 82,5 66 

12 

Efitia Aqilannisa 

Primadani 
3 3 2 2 3 2 3 3 3 2 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 68,75 55 

13 Elina Indri Astuti 2 2 2 1 2 2 2 2 2 2 2 2 3 1 3 3 2 2 3 1 51,25 41 

14 Erica Cindi Kusumarani 3 3 3 3 3 3 3 3 3 4 4 3 2 3 3 3 3 4 3 4 78,75 63 

15 Ida Alfatun Nisa 3 3 3 3 3 3 3 3 3 2 3 3 3 2 3 3 3 3 2 2 70 56 

16 Ika Fatma Febriani 3 3 4 4 3 4 4 3 4 4 4 4 2 4 4 3 4 4 4 4 91,25 73 

17 Jodi Nur Farkhani 3 3 4 3 4 3 4 4 4 3 4 4 3 4 3 3 4 3 4 3 87,5 70 

18 Luqmanul Hakim 3 3 3 4 3 3 3 3 2 3 3 2 3 3 3 3 3 3 2 2 71,25 57 

19 Mochammad Raihan Al-F. 3 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 2 2 3 3 3 3 3 2 3 70 56 

20 Muhammad Alvin Ulya F. 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 75 60 

21 Nauval Abdillah 3 3 3 3 4 3 3 3 2 3 3 3 3 3 4 3 3 3 3 4 77,5 62 



Nomor 

Absen 
Nama 

Nomor Butir Soal 
Presentase   Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 

22 Niko Astano 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 3 73,75 59 

23 Nur Alifah 2 2 2 2 1 1 1 1 1 4 4 2 4 1 2 4 1 1 1 2 48,75 39 

24 Nuzuul Rizky Ramadhani 3 3 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 2 3 3 3 72,5 58 

25 Oktaria Indah Sari  3 3 3 3 3 3 4 3 3 3 4 3 3 3 3 3 4 4 3 4 81,25 65 

26 Praba Padma Arsyada 4 4 3 1 2 1 1 1 1 4 4 1 3 1 1 1 1 1 1 3 48,75 39 

27 Rizki Agung Yulianto 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 2 4 4 4 4 4 3 4 96,25 77 

28 Rossiana Dwi Safitri  3 4 3 4 3 3 3 3 3 3 4 3 2 4 4 3 3 4 3 3 81,25 65 

29 Sarita Rozi Putranto 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 2 3 3 3 3 3 3 3 73,75 59 

30 Vesnio Bella Mega 3 3 3 3 4 3 4 4 3 3 3 3 2 3 4 3 3 3 3 3 78,75 63 

31 Vincentia Septita Tri K.  3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 75 60 

32 Vitus Anggita Yudhistira  3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 4 3 3 3 3 3 76,25 61 

33 Yaasinta Candra Lipura 4 4 3 3 3 4 4 4 3 3 4 3 2 4 4 4 3 4 3 4 87,5 70 

34 Yolanda Desita Putri 4 4 4 4 4 4 3 3 3 4 4 3 3 4 4 4 4 4 3 4 92,5 74 

  

  
 

  
 

          
  

  
  

  
 

  
     

Rata-rata 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 75,59 60,47 

Tertinggi 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 4 96,25 77 

Terrendah 1 1 2 1 1 1 1 1 1 1 2 1 2 1 1 1 1 1 1 1 46,25 37 

Standar Deviasi 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 12,76 10,21 

 

 



PERHITUNGAN RESPON TERHADAP LKS MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE 

BERDASARKAN PENILAIAN SISWA 

 

Skor respon siswa terhadap LKS Matematika SMP Berbasis Tahap Berpikir van Hiele 

diperoleh dari data 34 siswa yang telah mengisi angket yang berisi 20 pertanyaan. Sehingga 

didapat: 

1. Skor maksimal   = banyak pertanyaan × skor ideal maksimum 

= 20 × 4 

= 80 

 

2. Skor minimal     = banyak pertanyaan × skor ideal minimum 

= 20 × 1 

= 20 

3. Nilai median  = 
                          

 
 

=  
     

 
 

= 50 

4. Nilai kuartil 1  = 
                         

 
 

=  
     

 
 

= 35 

5. Nilai kuartil 3  = 
                          

 
 

=  
     

 
 

= 65 

6. Batas-batas skor untuk masing-masing kategori: 

 

 

20 80 65 50 35 



7. Diperoleh tabel distribusi frekuensi respon responden terhadap produk sebagai berikut. 

 

Tabel Distribusi Frekuensi Respon Peserta Didik 

 

Kategori Respon Kategori Skor 

Respon Sangat Positif 65 < X ≤ 80 

Respon Positif 50 < X ≤ 65 

Respon Negatif 35 < X ≤ 50 

Respon Sangat Negatif 20 ≤ X ≤ 35 

 

8. Berdasarkan angket respon yang telah diisi siswa, nilai rata-ratanya adalah 60,471 sehingga 

tergolong dalam kategori respon positif atau dengan presentase keidealan 75,59%. 

 



 
 

LAMPIRAN IV 

SURAT-SURAT DAN BIODATA PENULIS 

 

Lampiran 4.1  Surat Keterangan Tema Skripsi dan Penunjukkan Pembimbing   

Lampiran 4.2  Surat Validasi/Penilaian Ahli dan Guru    

Lampiran 4.3  Surat Ijin Penelitian    

Lampiran 4.4  Surat Keterangan Penelitian    

Lampiran 4.5  Biodata Penulis   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 4.1   

SURAT KETERANGAN TEMA SKRIPSI DAN 

PENUNJUKKAN PEMBIMBING 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

Universitas Islam Negeri Sunan  Kalijaga FM-STUINSK-BM-05-A/R0 

 
 

SURAT KETERANGAN TEMA SKRIPSI / TUGAS AKHIR 

Berdasarkan rapat koordinasi dosen Program Studi Pendidikan Matematika pada tanggal 7 

Maret 2013 maka mahasiswa: 

Nama : Anas Khoirudin 

NIM : 10600048 

Prodi/ Smt : Pendidikan Matematika/ VI (enam) 

Fakultas : Sains dan Teknologi 

Mendapatkan persetujuan skripsi/ tugas akhir dengan tema: 

“PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA BERBASIS TAHAP 

BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN PEMAHAMAN KONSEP 

MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING 

LINGKARAN” 

Dengan pembimbing: 

Pembimbing I  : Mulin Nu’man, M. Pd. 

Pembimbing II : Nurul Arfinanti, M. Pd 

 

Demikian pemberitahuan ini dibuat, agar mahasiswa yang bersangkutan segera berkonsultasi 

dengan pembimbing. 

Yogyakarta, 13 Maret 2013 

Ketua Program Studi Pendidikan Matematika 

 

 

 

Dr. Ibrahim 

NIP. 19791031 200801 1 008 

NB: Mahasiswa diharapkan mempunyai arsip (photocopy) untuk digunakan pada saat 

 seminar proposal 

 



 

           Universitas Islam Negeri Sunan Kalijaga                                  FM-STUINSK-BM-05-B/R0 
 

PENUNJUKAN PEMBIMBING SKRIPSI / TUGAS AKHIR 

 

Hal  : Penunjukan Pembimbing  

 

Kepada Yth.  

Mulin Nu’man, M. Pd. 

di tempat 

 

Assalaamu’alaikum wr.wb. 

Dengan hormat, 

Berdasarkan rapat koordinasi dosen program studi Pendidikan Matematika, pada tanggal            

7 Maret 2013 tentang Skripsi / Tugas Akhir, kami meminta Bapak untuk dapat menjadi 

pembimbing Skripsi / Tugas Akhir mahasiswa: 

Nama :  Anas Khoirudin 

NIM :  10600048 

Prodi / smt :  Pendidikan Matematika 

Fakultas :  Sains dan Teknologi UIN Sunan Kalijaga Yogyakarta 

Tema : Pengembangan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap 

Berpikir Van Hiele untuk Meningkatkan Pemahaman Konsep 

Materi Hubungan Sudut Pusat,  Panjang Busur, dan Luas 

Juring Lingkaran  

Demikian surat ini dibuat, kami berharap Bapak dapat segera mengarahkan dan membimbing 

mahasiswa tersebut untuk menyusun Skripsi / Tugas Akhir. Atas perhatiannya, kami  

menyampaikan terima kasih. 

Wassalaamu’alaikum wr.wb. 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 13 Maret 2013 

Ketua Program Studi Pendidikan Matematika 

 

 

 

Dr. Ibrahim, M.Pd. 

NIP. 19791031 200801 1 008 

 



 

           Universitas Islam Negeri Sunan Kalijaga                                  FM-STUINSK-BM-05-B/R0 
 

PENUNJUKAN PEMBIMBING SKRIPSI / TUGAS AKHIR 

 

Hal  : Penunjukan Pembimbing  

 

Kepada Yth.  

Nurul Arfinanti, M. Pd. 

di tempat 

 

Assalaamu’alaikum wr.wb. 

Dengan hormat, 

Berdasarkan rapat koordinasi dosen program studi Pendidikan Matematika, pada tanggal            

7 Maret 2013 tentang Skripsi / Tugas Akhir, kami meminta Bapak untuk dapat menjadi 

pembimbing Skripsi / Tugas Akhir mahasiswa: 

Nama :  Anas Khoirudin 

NIM :  10600048 

Prodi / smt :  Pendidikan Matematika 

Fakultas :  Sains dan Teknologi UIN Sunan Kalijaga Yogyakarta 

Tema : Pengembangan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap 

Berpikir Van Hiele untuk Meningkatkan Pemahaman Konsep 

Materi Hubungan Sudut Pusat,  Panjang Busur, dan Luas 

Juring Lingkaran  

Demikian surat ini dibuat, kami berharap Bapak dapat segera mengarahkan dan membimbing 

mahasiswa tersebut untuk menyusun Skripsi / Tugas Akhir. Atas perhatiannya, kami  

menyampaikan terima kasih. 

Wassalaamu’alaikum wr.wb. 

 

 

 

 

 

 

 

Yogyakarta, 13 Maret 2013 

Ketua Program Studi Pendidikan Matematika 

 

 

 

Dr. Ibrahim, M.Pd. 

NIP. 19791031 200801 1 008 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 4.2   

SURAT VALIDASI/PENILAIAN AHLI DAN GURU 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

                                                                               

 

 

 

 

 

 

                       Yogyakarta, 12 Februari 2014 

Lamp. : -    

H a l   : Permohonan Menjadi Validator                                      

 

 

Kepada: 

Yth. Widi Nugroho, S. Pd. 

di Yogyakarta 

 

 

Assalamu’alaikum wr. wb. 

 

Dengan hormat, 

Sehubungan dengan prosedur penelitian pengembangan memerlukan validasi Instrumen 

sebagai kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN 

 PEMAHAMAN KONSEP MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  

PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

saya mengharap Bapak berkenan untuk menjadi validator Instrumen tersebut. Atas kesediaan 

Bapak saya menyampaikan terima kasih. 

 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

 

 

Mengetahui, 

Dosen Pembimbing Skripsi 

 

 

Mulin Nu’man, M.Pd 

NIP: 19800417 200912 2 002 

Mahasiswa Pemohon 

 

 

Ansa Khoirudin 

 NIM. 10600048 

     

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 

                                                                               

 

 

 

 

 

 

                       Yogyakarta, 12 Februari 2014 

Lamp. : -    

H a l   : Permohonan Menjadi Validator                                      

 

 

Kepada: 

Yth. Widi Nugroho, S. Pd. 

di Yogyakarta 

 

 

Assalamu’alaikum wr. wb. 

 

Dengan hormat, 

Sehubungan dengan prosedur penelitian pengembangan memerlukan validasi Instrumen 

sebagai kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN 

 PEMAHAMAN KONSEP MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  

PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

saya mengharap Bapak berkenan untuk menjadi validator Instrumen tersebut. Atas kesediaan 

Bapak saya menyampaikan terima kasih. 

 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

 

 

Mengetahui, 

Dosen Pembimbing Skripsi 

 

 

Mulin Nu’man, M.Pd 

NIP: 19800417 200912 2 002 

Mahasiswa Pemohon 

 

 

Ansa Khoirudin 

 NIM. 10600048 

     

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 

                                                                               

 

 

 

 

 

 

                       Yogyakarta, 12 Februari 2014 

Lamp. : -    

H a l   : Permohonan Menjadi Validator                                      

 

 

Kepada: 

Yth. Syariful Fahmi, S. Pd. Si, M. Pd. 

di Yogyakarta 

 

 

Assalamu’alaikum wr. wb. 

 

Dengan hormat, 

Sehubungan dengan prosedur penelitian pengembangan memerlukan validasi Media 

Pembelajaran sebagai kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN 

 PEMAHAMAN KONSEP MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  

PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

saya mengharap Bapak berkenan untuk menjadi penilai ahli Media Pembelajaran tersebut. Atas 

kesediaan Bapak saya menyampaikan terima kasih. 

 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

 

 

Mengetahui, 

Dosen Pembimbing Skripsi 

 

 

Mulin Nu’man, M.Pd 

NIP: 19800417 200912 2 002 

Mahasiswa Pemohon 

 

 

Ansa Khoirudin 

 NIM. 10600048 

     

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 

                                                                               

 

 

 

 

 

 

                       Yogyakarta, 12 Februari 2014 

Lamp. : -    

H a l   : Permohonan Menjadi Validator                                      

 

 

Kepada: 

Yth. Widi Nugroho, S. Pd. 

di Yogyakarta 

 

 

Assalamu’alaikum wr. wb. 

 

Dengan hormat, 

Sehubungan dengan prosedur penelitian pengembangan memerlukan validasi Media 

Pembelajaran sebagai kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN 

 PEMAHAMAN KONSEP MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  

PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

saya mengharap Bapak berkenan untuk menjadi penilai ahli Media Pembelajaran tersebut. Atas 

kesediaan Bapak saya menyampaikan terima kasih. 

 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

 

 

Mengetahui, 

Dosen Pembimbing Skripsi 

 

 

Mulin Nu’man, M.Pd 

NIP: 19800417 200912 2 002 

Mahasiswa Pemohon 

 

 

Ansa Khoirudin 

 NIM. 10600048 

     

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 

                                                                               

 

 

 

 

 

 

                       Yogyakarta, 12 Februari 2014 

Lamp. : -    

H a l   : Permohonan Menjadi Penilai                                      

 

 

Kepada: 

Yth. Bapak Danuri, M.Pd  

di Yogyakarta 

 

 

Assalamu’alaikum wr. wb. 

 

Dengan hormat, 

Sehubungan dengan prosedur penelitian pengembangan memerlukan validasi Media 

Pembelajaran sebagai kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

PENGEMBANGAN BAHAN AJAR MATEMATIKA 

BERBASIS TAHAP BERPIKIR VAN HIELE UNTUK MENINGKATKAN 

 PEMAHAMAN KONSEP MATERI HUBUNGAN SUDUT PUSAT,  

PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

saya mengharap Bapak berkenan untuk menjadi penilai ahli Media Pembelajaran tersebut. Atas 

kesediaan Bapak saya menyampaikan terima kasih. 

 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

 

 

Mengetahui, 

Dosen Pembimbing Skripsi 

 

 

Mulin Nu’man, M.Pd 

NIP: 19800417 200912 2 002 

Mahasiswa Pemohon 

 

 

Ansa Khoirudin 

 NIM. 10600048 

     

 

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 4.3   

SURAT IJIN PENELITIAN 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                                                                               

 

 

 

 

 

 

Nomor : UIN.02/DST.1/TL.00/ 451 /2014                    Yogyakarta, 11 Februari  2014 

Lamp : 1 bendel Proposal 

Perihal : Permohonan Izin Penelitian 

 

Kepada 

Yth: Gubernur Daerah Istimewa Yogyakarta  

c.q Kepala Biro Administrasi Pembangunan 

Setda Propinsi D.I Yogyakarta 

di Yogyakarta 

 

Assalamu’alaikum Wr.Wb.  

Kami beritahukan bahwa untuk kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

Pengembangan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir Van Hiele untuk 

Meningkatkan Pemahaman Konsep Materi Hubungan Sudut Pusat,  Panjang Busur, 

dan Luas Juring Lingkaran 

diperlukan penelitian. Oleh karena itu, kami mengharap kiranya Bapak/Ibu berkenan 

memberi izin kepada mahasiswa kami: 

Nama   : Anas Khoirudin 

NIM   : 10600048 

Semester   : VIII 

Program studi       : Pendidikan Matematika 

Alamat : Banyubiru, Dukun, Megelang 

No. Hp : 081 903 947 242 

Untuk mengadakan penelitian di : SMP Negeri 13 Yogyakarta 

Metode pengumpulan data : Tes, angket, observasi, wawancara, dan dokumentasi 

Adapun waktunya mulai tanggal : 17  Februari 2014 s.d.  Selesai 

 

Kemudian atas perkenan Bapak/Ibu kami sampaikan terima kasih. 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb.  

a.n. Dekan 

Wakil Dekan Bidang Akademik, 

 

 

 

Dr. Susi Yunita Prabawati, M.Si. 

NIP. 19760621 199903 2 005  

Tembusan : 

- Dekan (Sebagai Laporan) 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



                                                                               

 

 

 

 

 

 

Nomor : UIN.02/DST.1/TL.00/ 451 /2014                    Yogyakarta, 11 Februari  2014 

Lamp : 1 (satu) bendel Proposal 

Perihal : Permohonan Surat Pengantar Izin Penelitian  

 

Kepada 

Yth: Gubernur Daerah Istimewa Yogyakarta  

c.q Kepala BAKESBANGLINMAS DIY 

di Jl. Jenderal Sudirman No. 5 Yogyakarta, 55231 

 

Assalamu’alaikum Wr.Wb. 

Kami beritahukan bahwa untuk kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

Pengembangan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir Van Hiele untuk 

Meningkatkan Pemahaman Konsep Materi Hubungan Sudut Pusat,  Panjang Busur, 

dan Luas Juring Lingkaran 

diperlukan penelitian. Oleh karena itu, kami mengharap kiranya Bapak/Ibu berkenan 

memberi Surat Pengantar Izin Penelitian ke Kantor Kesatuan Bangsa Politik dan 

Perlindungan Masyarakat Jawa Tengah kepada mahasiswa kami: 

Nama   : Anas Khoirudin 

NIM   : 10600048 

Semester   : VIII 

Program studi       : Pendidikan Matematika 

Alamat : Banyubiru, Dukun, Magelang 

No. Hp : 081 903 947 242 

Untuk mengadakan penelitian di : SMP Negeri 13 Yogyakarta 

Metode pengumpulan data : Tes, angket, observasi, wawancara, dan dokumentasi 

Adapun waktunya mulai tanggal :  17 Februari 2014 s.d.  Selesai 

 

Kemudian atas perkenan Bapak/Ibu kami sampaikan terima kasih. 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

a.n. Dekan 

Wakil Dekan Bidang Akademik, 

 

 

 

Dr. Susi Yunita Prabawati, M.Si. 

NIP. 19760621 199903 2 005  

Tembusan : 

- Dekan (Sebagai Laporan) 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 
     

 

 

 

 

 

 

 

Nomor : UIN.02/DST.1/TL.00/ 451 /2014                    Yogyakarta, 11 Februari  2014 

Lamp : 1 bendel Proposal 

Perihal : Permohonan Izin riset 

 

Kepada 

Yth. Kepala SMP Negeri 13 Yogyakarta 

di Yogyakarta 

       

Assalamu’alaikum Wr.Wb. 

Kami beritahukan bahwa untuk kelengkapan penyusunan skripsi dengan judul : 

Pengembangan Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir Van Hiele untuk 

Meningkatkan Pemahaman Konsep Materi Hubungan Sudut Pusat,  Panjang Busur, 

dan Luas Juring Lingkaran 

diperlukan riset. Oleh karena itu, kami mengharap kiranya Bapak/Ibu berkenan memberi 

izin kepada mahasiswa kami: 

Nama   : Anas Khoirudin 

NIM   : 10600048 

Semester   : VIII 

Program studi       : Pendidikan Matematika 

Alamat : Banyubiru, Dukun, Magelang 

No. Hp : 081 903 947 242 

Untuk mengadakan penelitian di : SMP Negeri 13 Yogyakarta 

Metode pengumpulan data : Tes, angket, observasi, wawancara, dan dokumentasi 

Adapun waktunya mulai tanggal :  17 Februari 2014 s.d.  Selesai 

 

Kemudian atas perkenan Bapak/Ibu kami sampaikan terima kasih. 

Wassalamu’alaikum Wr.Wb. 

a.n. Dekan 

Wakil Dekan Bidang Akademik, 

 

 

 

Dr. Susi Yunita Prabawati, M.Si. 

NIP. 19760621 199903 2 005  

  

Tembusan : 

- Dekan (Sebagai Laporan) 

 

Alamat : Jl. Marsda Adisucipto, No. 1  Tlp. (0274) 519739  Fax (0274)  540971     Yogyakarta     55281 



 



 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 4.4   

SURAT KETERANGAN PENELITIAN 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 4.5   

BIODATA PENULIS 



 

BIODATA PENULIS 

 

 
Nama   : Anas Khoirudin 

TTL   : Magelang, 07 November 1992 

Agama   : Islam 

Alamat  : Banyubiru, Rt 02, RW 14, Banyubiru, Dukun, Magelang, 

Jawa Tengah 

Golongan Darah : B 

Nama Ayah  : Muhadjir 

Nama Ibu  : Nur Zainiyah 

Cita-Cita  : Guru Profesional 

Hobby   : Olahraga 

No. HP  : 081 903 947 242 

Email   : anaspaidja@yahoo.co.id 

Motto  : “... Sesungguhnya Allah tidak merobah keadaan sesuatu 

kaum sehingga mereka merobah keadaan
 
yang ada pada 

diri mereka sendiri ...”. (QS. Ar-Ra’d : 11) 

 

Pengalaman Organisasi : 1. Ketua Rohis SMA N 1 Dukun (2008-2009) 

2. Seksi Perpustakaan dan Penjaga Masjid Fathul Huda 

Komplek PJKA Yogyakarta (2010-2013) 

3. Anggota Racana Sunan Kalijaga Yogyakarta (2010-

sekarang) 

 

Pengalaman Pekerjaan :  1. Asisten Kalkulus Lanjut (2012) 

2. Asisten Pengantar Struktur Aljabar (2012) 

3. Asisten Aljabar Linear (2013) 

4. Pengecer Koran Tribun Jogja (2011-2013) 

5. Pembina Pramuka SMP IT Abu Bakar Yogyakarta 

(2011-sekarang) 

 



 
 

LAMPIRAN V 

RPP DAN PRODUK  

 

Lampiran 5.1  RPP (Rencana Pelaksanaan Pembelajaran)    

Lampiran 5.2  Buku Guru ban Buku Siswa   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

LAMPIRAN 5.1 

RPP (RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



SILABUS PEMBELAJARAN 

 

Nama Sekolah  : SMP N 13 Yogyakarta      Kelas   : VIII (Delapan) 

Mata Pelajaran : Matematika        Semester  : Genap 

Alokasi Waktu : 8 × 40 menit    

Standar Kompetensi  : 4.   Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

Kompetensi Dasar : 4.3 Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan masalah. 

Kegiatan Pembelajaran 
Indikator Pencapaian   

Kompetensi 

Penilaian 
Alokasi 

Waktu 

Sumber 

Belajar 

Pend 

Karakter 
Teknik Bentuk 

Contoh 

Instrumen 

Mengamati hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling 

yang menghadap busur yang 

sama. 

Menjelaskan hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling jika 

menghadap busur yang sama. 

Tes Tertulis Tes Uraian Soal Latihan 1 2x40mnt Bahan ajar 

matematika 

berbasis tahap 

berpikir van 

Hiele dan 

lembar 

jawaban. 

 Berani  

 Mandiri 

 Religius 

 Tekun 

 Percaya 

diri 

 Tanggung 

jawab 

 Menghar-

gai orang 

lain 

Menghitung besar sudut 

keliling jika menghadap 

diameter atau busur yang 

sama. 

Menentukan besar sudut 

keliling jika menghadap 

diameter dan busur yang 

sama. 

Tes Tertulis Tes Uraian Soal Latihan 2 2x40mnt 

Menghitung panjang busur, 

luas juring, dan tembereng. 

Menentukan panjang busur, 

luas juring, dan luas 

tembereng. 

Tes Tertulis Tes Uraian Soal Latihan 3 2x40mnt 

Menemukan hubungan 

sudut pusat, panjang busur, 

luas juring dan 

menggunakannya dalam 

pemecahan masalah. 

Menggunakan hubungan 

sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

Tes Tertulis Tes Uraian Soal Latihan 4 2x40mnt 



RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN (RPP) 

 

Sekolah   : SMP N 13 Yogyakarta 

Mata Pelajaran  : Matematika 

Kelas    : VIII (Delapan)  

Semester   : Genap 

Tahun Pelajaran  : 2013/2014 

Alokasi Waktu  : 8 × 40 Menit 

 

Standar Kompetensi :   

4.   Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya. 

 

Kompetensi Dasar :    

4.3 Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 

KKM KD  : 75 

Indikator 4. 3.  :  

1. Menjelaskan hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap busur yang 

sama. 

2. Menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. 

3. Menentukan panjang busur, luas juring, dan luas tembereng. 

4. Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 

A. Tujuan Pembelajaran 

Setelah berlangsungnya pembelajaran dengan bahan ajar matematika berbasis tahap 

berpikir van Hiele diharapkan peserta didik dapat: 

1. Menjelaskan hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap busur yang 

sama. 

2. Menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. 

3. Menentukan panjang busur, luas juring, dan luas tembereng. 

4. Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 



Aspek pemahaman konsep yang diharapkan dikuasai peserta didik setelah 

pembelajaran dengan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele adalah: 

1. Menyatakan ulang sebuah konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan 

luas juring lingkaran. 

2. Mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu sesuai dengan konsep materi 

hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

3. Menyajikan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring 

lingkaran dalam berbagai bentuk representasi matematis. 

4. Mengembangkan syarat perlu dan syarat cukup konsep materi hubungan sudut, pusat 

panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

5. Menggunakan, memanfaatkan, dan memilih prosedur atau operasi tertentu. 

6. Mengaplikasikan konsep atau algoritma pemecahan masalah materi hubungan sudut, 

pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Karakter yang diharapkan: berani, mandiri, religius, tekun, percaya diri, tanggung 

jawab, dan menghargai orang lain. 

 

B. Materi Pelajaran 

Hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. (Buku Guru) 

 

C. Metode Pembelajaran 

Metode tanya jawab, diskusi, dan pemberian tugas. 

 

D. Langkah-Langkah Kegiatan Pembelajaran (8 × 40 menit) 

 

Pertemuan I (2 × 40 menit) 

1. Pendahuluan (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Guru mengawali pembelajaran dengan mengucapkan salam dan berdoa bersama 

peserta didik. 

Karakter : religius.  

2 menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Motivasi :  

Guru menyampaikan tujuan pembelajaran yang akan dipelajari  hari ini yaitu 

pengertian sudut pusat dan sudut keliling. 

Karakter : tanggung jawab dan menghargai orang lain.     

2 menit 

Apersepsi : 

 Guru membagikan bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele 

untuk peserta didik dan meminta peserta didik untuk membaca dan 

mencermati review materi sebelumnya yaitu unsur dan bagian lingkaran 

serta luas dan keliling lingkaran. 

 Guru meminta peserta didik mengerjakan soal pada bagian awal kegiatan 

belajar 1 terkait materi pada subbab sebelumnya yaitu unsur dan bagian 

lingkaran. 

Karakter : tekun dan mandiri. 

6 menit 

 

2. Inti (60 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Eksplorasi: 

Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang sesuai pembagian 

kelompok dari hasil pretest. 

Karakter : bertanggung jawab, mandiri, dan tekun. 

2 menit 

Eksplorasi: 

Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 1 dan meminta peserta didik 

mengerjakan lembar kegiatan 1 secara berkelompok.  

Karakter : bertanggung jawab, rasa ingin tahu, dan menghargai orang lain. 

2 menit 

Elaborasi : 

Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan 

lembar kegiatan 1 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

Karakter : bertanggung jawab dan menghargai orang lain. 

 

20 

menit 

 

Konfirmasi: 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan lembar kegiatan 1 di 

depan kelas kemudian membahas sekilas lembar kegiatan 1.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

5  menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik mencermati contoh soal 1 sekaligus membimbing 

peserta didik untuk memahami contoh soal 1 dengan menjelaskan langkah-

langkah penyelesaian contoh soal 1 di depan kelas.   

Karakter : mandiri, berain, percaya diri, kerja keras,  dan tekun.              

7 menit 

Konfirmasi: 

Guru mempersilahkan peserta didik untuk menayakan hal-hal yang belum 

dipahami dari contoh 1.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan latihan 1 pada lembar jawaban 

yang sudah dibagikan dan guru memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).    

Karakter : bertanggung jawab, tekum, mandiri,  dan kerja keras.              

20  

menit 

Konfirmasi : 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 1. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.        

2  menit 

 

3. Penutup (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Refleksi: 

Guru meminta peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari rangkaian 

kegiatan belajar 1 yaitu pengertian sudut pusat dan sudut keliling pada kolom 

refleksi. 

Karakter : bertanggung jawab. 

6 menit 

Tindak lanjut: 

Guru meminta peserta didik  mempelajari lagi materi yang sudah dipelajari hari 

ini di rumah dan mempelajari materi pada pertemuan selanjutnya yaitu tentang 

besar sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.           

2 menit 

Guru mengakhiri pembelajaran dengan berdo’a dan mengucapkan salam. 

Karakter : religius. 
2 menit 

 

 



Pertemuan II (2 × 40 menit) 

1. Pendahuluan (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Guru mengawali pembelajaran dengan mengucapkan salam dan berdoa bersama 

dengan peserta didik. 

Karakter : religius.  

2 menit 

Motivasi :  

Guru menyampaikan tujuan pembelajaran yang akan dipelajari hari ini yaitu 

besar sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. 

Karakter : tanggung jawab dan menghargai orang lain.     

2 menit 

Apersepsi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan soal pada awal kegiatan belajar 2 

terkait materi pada pertemuan sebelumnya. 

Karakter : tekun dan mandiri. 

6 menit 

 

2. Inti (60 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Eksplorasi: 

Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang dengan teman di meja 

depan atau belakangnya.  

Karakter : bertanggung jawab, mandiri, dan tekun. 

2 menit 

Eksplorasi: 

Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 2 dan meminta peserta didik 

mengerjakan lembar kegiatan 2 secara berkelompok.  

Karakter : bertanggung jawab, rasa ingin tahu, dan menghargai orang lain. 

2 menit 

Elaborasi : 

Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan 

lembar kegiatan 2 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

Karakter : bertanggung jawab dan menghargai orang lain. 

 

20 

menit 

 

Konfirmasi: 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan lembar kegiatan 2 di 

depan kelas dan membahas sekilas jawaban lembar kegiatan 2.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik mencermati contoh soal 2 sekaligus membimbing 

peserta didik untuk memahami contoh soal 2 dengan menjelaskan langkah-

langkah penyelesaian contoh soal 2 di depan kelas.   

Karakter : mandiri, berain, percaya diri, kerja keras,  dan tekun.              

10 

menit 

Konfirmasi: 

Guru mempersilahkan peserta didik untuk menayakan hal-hal yang belum 

dipahami dari contoh 2.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan latihan 2 pada lembar jawaban 

yang sudah dibagikan dan guru memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).    

Karakter : bertanggung jawab, tekum, mandiri,  dan kerja keras.              

20  

menit 

Konfirmasi : 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 2 di depan 

kelas. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.        

2  menit 

 

3. Penutup (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Refleksi: 

Guru meminta peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari rangkaian 

kegiatan belajar 2 yaitu besar sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, dan saling berhadapan pada kolom refleksi. 

Karakter : bertanggung jawab. 

6 menit 

Tindak lanjut: 

Guru meminta peserta didik  mempelajari lagi materi yang sudah dipelajari hari 

ini di rumah dan mempelajari materi pada pertemuan selanjutnya yaitu tentang 

panjang busur, luas juring, dan luas tembereng. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.           

2 menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Guru mengakhiri pembelajaran dengan berdo’a dan mengucapkan salam. 

Karakter : religius. 
2 menit 

 

Pertemuan III (2 × 40 menit) 

1. Pendahuluan (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Guru mengawali pembelajaran dengan mengucapkan salam dan berdoa bersama 

dengan peserta didik. 

Karakter : religius.  

2 menit 

Motivasi :  

Guru menyampaikan tujuan pembelajaran yang akan dipelajari hari ini yaitu 

panjang busur, luas juring, dan luas tembereng. 

Karakter : tanggung jawab dan menghargai orang lain.     

2 menit 

Apersepsi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan soal pada awal kegiatan belajar 3 

terkait materi pada pertemuan sebelumnya. 

Karakter : tekun dan mandiri. 

6 menit 

 

2. Inti (60 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Eksplorasi: 

Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang dengan teman di meja 

depan atau belakangnya.  

Karakter : bertanggung jawab, mandiri, dan tekun. 

2 menit 

Eksplorasi: 

Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 3 dan meminta peserta didik 

mengerjakan lembar kegiatan 3 secara berkelompok.  

Karakter : bertanggung jawab, rasa ingin tahu, dan menghargai orang lain. 

2 menit 

Elaborasi : 

Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan 

lembar kegiatan 3 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

Karakter : bertanggung jawab dan menghargai orang lain. 

 

20 

menit 

 



Uraian Kegiatan Waktu 

Konfirmasi: 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan lembar kegiatan 3 di  

depan kelas dan membahas sekilas lembar kegiatan 3.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik mencermati contoh soal 3 sekaligus membimbing 

peserta didik untuk memahami contoh soal 3 dengan menjelaskan langkah-

langkah penyelesaian contoh soal 3 di depan kelas.   

Karakter : mandiri, berain, percaya diri, kerja keras,  dan tekun.              

10 

menit 

Konfirmasi: 

Guru mempersilahkan peserta didik untuk menayakan hal-hal yang belum 

dipahami dari contoh 3.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan latihan 3 pada lembar jawaban 

yang sudah dibagikan dan guru memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).    

Karakter : bertanggung jawab, tekum, mandiri,  dan kerja keras.              

20  

menit 

Konfirmasi : 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 3 di depan 

kelas. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.        

2  menit 

 

3. Penutup (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Refleksi: 

Guru meminta peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari rangkaian 

kegiatan belajar 3 yaitu hubungan sudut pusat dengan sudut satu putaran, panjang 

busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran pada 

kolom refleksi. 

Karakter : bertanggung jawab. 

6 menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Tindak lanjut: 

Guru meminta peserta didik  mempelajari lagi materi yang sudah dipelajari hari 

ini di rumah dan mempelajari materi pada pertemuan selanjutnya yaitu tentang 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.           

2 menit 

Guru mengakhiri pembelajaran dengan berdo’a dan mengucapkan salam. 

Karakter : religius. 
2 menit 

 

Pertemuan IV (2 × 40 menit) 

1. Pendahuluan (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Guru mengawali pembelajaran dengan mengucapkan salam dan berdoa bersama 

dengan peserta didik. 

Karakter : religius.  

2 menit 

Motivasi :  

Guru menyampaikan tujuan pembelajaran yang akan dipelajari hari ini yaitu 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Karakter : tanggung jawab dan menghargai orang lain.     

2 menit 

Apersepsi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan soal pada awal kegiatan belajar 4 

terkait materi pada pertemuan sebelumnya. 

Karakter : tekun dan mandiri. 

6 menit 

 

2. Inti (60 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Eksplorasi: 

Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang dengan teman di meja 

depan atau belakangnya.  

Karakter : bertanggung jawab, mandiri, dan tekun. 

2 menit 



Uraian Kegiatan Waktu 

Eksplorasi: 

Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 4 dan meminta peserta didik 

mengerjakan lembar kegiatan 4 secara berkelompok.  

Karakter : bertanggung jawab, rasa ingin tahu, dan menghargai orang lain. 

2 menit 

Elaborasi : 

Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan 

lembar kegiatan 4 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

Karakter : bertanggung jawab dan menghargai orang lain. 

 

20 

menit 

 

Konfirmasi: 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan lembar kegiatan 4. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.    

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik mencermati contoh soal 4 sekaligus membimbing 

peserta didik untuk memahami contoh soal 4 dengan menjelaskan langkah-

langkah penyelesaian contoh soal 4 di depan kelas.   

Karakter : mandiri, berain, percaya diri, kerja keras,  dan tekun.              

10 

menit 

Konfirmasi: 

Guru mempersilahkan peserta didik untuk menayakan hal-hal yang belum 

dipahami dari contoh 4.    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

2  menit 

Elaborasi : 

Guru meminta peserta didik untuk mengerjakan latihan 4 pada lembar jawaban 

yang sudah dibagikan dan guru memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).    

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.              

20  

menit 

Konfirmasi : 

Guru meminta peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 4. 

Karakter : bertanggung jawab, tekum, mandiri,  dan kerja keras.              

2  menit 

 

 

 



3. Penutup (10 menit) 

Uraian Kegiatan Waktu 

Refleksi: 

Guru meminta peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari rangkaian 

kegiatan belajar 4 yaitu hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran pada kolom refleksi. 

Karakter : bertanggung jawab. 

6 menit 

Tindak lanjut: 

Guru meminta peserta didik  mempelajari kembali rangkaian kegiatan belajar 

yang sudah didapat untuk persiapan mengerjakan soal ulangan. 

Karakter : bertanggung jawab  dan menghargai orang lain.            

2 menit 

Guru mengakhiri pembelajaran dengan berdo’a dan mengucapkan salam. 

Karakter : religius. 
2 menit 

 

E. SUMBER PEMBELAJARAN  

1. Bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele materi hubungan sudut 

pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran untuk guru dan peserta didik. 

2. Lembar jawaban kegiatan belajar dan lembar jawaban uji kompetensi. 

 

F. PENILAIAN 

1. Teknik   :  Tes tertulis 

2. Bentuk Instrumen :  Tes uraian 

3. Soal Instrumen   : latihan 1, latihan 2, latihan 3, latihan 4, dan uji kompetensi. 
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BAHAN AJAR MATEMATIKA 

Berbasis Tahap Berpikir van Hiele Materi Hubungan Sudut Pusat,  

Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran  

Sekolah Menengah Pertama (SMP)/Madrasah Tsanawiyah (MTs)  

Kelas VIII Semester 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

BUKU SISWA 
 

 

 

 

 

 

 



BAHAN AJAR MATEMATIKA 

 

Berbasis Tahap Berpikir van Hiele 

Materi Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring 

Lingkaran  

 

Untuk Siswa Kelas VIII Semester 2 

Sekolah Menengah Pertama (SMP)/Madrasah Tsanawiyah (MTs)  

 

Penulis   : Anas Khoirudin 

Pembimbing  : Mulin Nu’man, M. Pd. 

  Nurul Arfinanti, M. Pd. 

Ukuran Bahan Ajar : 21 × 29,7 cm (A4) 

 

Desain sampul dan isi oleh penulis 

Menggunakan  : Microsoft Word 2010 dan  

  Macromedia Flash 8 

 

Bisa diperbanyak untuk pembelajaran matematika 
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KATA PENGANTAR 
 

Puji syukur kehadirat Tuhan Yang Maha Esa atas selesainya penyusunan 

Bahan Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir van Hiele untuk Materi Hubungan 

Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran untuk Sekolah Menengah 

Pertama (SMP)/Madrasah Tsanawiyah (MTs) kelas VIII semester genap. Bahan ajar 

ini disusun berdasarkan tahap berpikir peserta didik tingkat SMP/MTs untuk materi 

geometri sesuai dengan tahap berpikir van Hiele. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Akhirnya, ucapan terima kasih kepada sumua pihak teriring rasa syukur dan 

do’a semoga bahan ajar ini bermanfaat. Kritik dan saran senantiasa diharapkan 

sebagai bahan evaluasi dan perbaikan di masa yang akan datang. 

  

Tujuan penyusunan bahan ajar ini 

adalah untuk memenuhi tugas akhir 

atau skripsi di Jurusan Pendidikan 

Matematika Universitas Islam 

Negeri Sunan Kalijaga Yogyakarta, 

selain itu bahan ajar ini juga 

bertujuan untuk membantu peserta 

didik dalam memahami konsep 

materi hubungan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. 

 

Bahan ajar matematika ini disusun 

berdasarkan tahap berpikir van 

Hiele untuk peserta didik tingkat 

SMP/MTs, yang meliputi tiga 

tahap pertama yaitu: visualisasi, 

analisis, dan deduksi informal. 

Dengan tahap berpikir ini 

diharapkan peserta didik dapat 

mempelajari materi secara bertahap 

dari tingkat yang sederhana menuju 

tingkat yang lebih kompleks. 

 

Yogyakarta 

 

Penyusun 
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DAFTAR ISI 

 
Kata Pengantar ---------------------------------------------------------------------------------------  iii 

Daftar Isi-----------------------------------------------------------------------------------------------  iv 

Daftar Simbol -----------------------------------------------------------------------------------------  vi 

Petunjuk Penggunaan --------------------------------------------------------------------------------  vii 

A. Kegiatan Belajar 

1. Peta Konsep -----------------------------------------------------------------------------  1 

2. Review ------------------------------------------------------------------------------------  2 

3. Kegiatan Belajar 1 (Sudut Pusat dan Sudut Keliling) 

a. Lembar Kegiatan 1 ----------------------------------------------------------------  4 

b. Contoh Soal 1-----------------------------------------------------------------------  5 

c. Latihan 1 ----------------------------------------------------------------------------  5 

d. Refleksi ------------------------------------------------------------------------------  6 

4. Kegiatan Belajar 2 (Menentukan Besar Sudut Pusat dan Sudut Keliling)  

a. Lembar Kegiatan 2 ----------------------------------------------------------------  8 

b. Contoh Soal 2-----------------------------------------------------------------------  9 

c. Latihan 2 ----------------------------------------------------------------------------  10 

d. Refleksi ------------------------------------------------------------------------------  11 

5. Kegiatan Belajar 3 (Panjang Busur, Luas Juring, dan Luas Tembereng) 

a. Lembar Kegiatan 3 ----------------------------------------------------------------  13 

b. Contoh Soal 3-----------------------------------------------------------------------  15 

c. Latihan 3 ----------------------------------------------------------------------------  16 

d. Refleksi ------------------------------------------------------------------------------  17 
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6. Kegiatan Belajar 4 (Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring) 

a. Lembar Kegiatan 4 ----------------------------------------------------------------  19 

b. Contoh Soal 4-----------------------------------------------------------------------  21 

c. Latihan 4 ----------------------------------------------------------------------------  22 

d. Refleksi ------------------------------------------------------------------------------  23 

 

7. Rangkuman Materi ---------------------------------------------------------------------  24 

8. Uji Kompetensi  ------------------------------------------------------------------------  25 

 

B. Penutup 

1. Glosarium (Istilah Penting) -----------------------------------------------------------  27 

2. Daftar Pustaka --------------------------------------------------------------------------  28 

Kemenangan hanya milik 
orang-orang yang berjuang 
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DAFTAR SIMBOL 

Simbol Keterangan 

+ penjumlahan 

- pengurangan 

× perkalian 

: pembagian 

= sama dengan 

  sudut (menyatakan sudut tertentu) 

... 0  menyatakan derajad  

   kurung biasa 

≤ kurang dari atau sama dengan 

≥ lebih dari atau sama dengan 

π phi 







 14,3/

7

22
 

> lebih dari 

< kurang dari 

r jari-jari 

d diameter 

mcm /  satuan panjang 

22 / mcm  satuan luas 

K keliling  

L luas 
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PETUNJUK PENGGUNAAN 

 
1. Petunjuk umum 

Untuk mempelajari bahan ajar ini, peserta didik harus memperhatikan hal-hal 

berikut ini: 

a. Untuk mempelajari materi ini, peserta didik terlebih dahulu harus mempelajari materi 

unsur dan bagian lingkaran serta keliling dan luas lingkaran. 

b. Bahan ajar ini terdiri dari empat kegiatan belajar yang akan dipelajari oleh peserta 

didik dalam empat kali pertemuan (delapan jam pelajaran). 

c. Setiap kegiatan belajar akan dipelejari dalam satu pertemuan (dua jam pelajaran). 

d. Setiap kegiatan belajar terdiri dari lembar kegiatan, contoh soal, soal latihan, dan 

refleksi. 

e. Peserta didik akan mendapatkan lembar jawaban setiap mengerjakan lembar 

kegiatan, soal latihan, dan soal latihan uji kompetensi. 

2. Petunjuk khusus 

Untuk mempelajari bahan ajar ini, peserta didik harus memperhatikan hal-hal 

berikut ini: 

a. Untuk mempelajari bahan ajar ini haruslah berurutan, karena materi yang 

mendahului merupakan prasyarat untuk mempelajari materi berikutnya. 

b. Kerjakanlah setiap lember kegiatan dan pahamilah setiap contoh soal serta 

kerjakanlah semua soal latihan yang ada. Jika dalam mengerjakan soal masih 

menemui kesulitan, kembalilah mempelajari materi terkait. 

c. Kerjakanlah soal latihan uji kompetensi dengan cermat. Jika terdapat kesulitan dalam 

mengerjakan soal latihan uji kompetensi, kembalilah mempelajari materi terkait atau 

kerjakanlah dengan teman secara berkelompok. 
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pokok bahasan 

materi 

materi 

materi 

materi 

materi 

materi 

pokok bahasan 

PETA KONSEP 

 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

HUBUNGAN SUDUT PUSAT, PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

 

Hubungan sudut pusat 

dan sudut keliling 

Sudut-sudut keliling 

menghadap diameter 

 

Sudut-sudut keliling 

menghadap busur yang sama 

 

Sudut-sudut keliling 

yang saling berhadapan 

 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring 

 

Luas tembereng 

 

Panjang busur dan luas 

juring  
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tembereng 

apotema 

talibusur 

juring 

busur 

REVIEW 
 

UNSUR-UNSUR LINGKARAN 

 Titik O disebut pusat lingkaran. 

 Ruas garis FB yang melalui pusat O disebut 

garis tengah (diameter). 

 Ruas garis CE disebut talibusur. 

 Garis lengkung  AB dan CE disebut busur. 

 Daerah arsiran yang dibatasi oleh ruas garis 

OA  dan ruas garis OB serta busur AB 

disebut juring atau sektor. 

 Daerah arsiran yang dibatasi oleh talibusur CE dan busur CE disebut tembereng. 

 Ruas garis OD yang tegak lurus talibusur CE disebut apotema. 

 

Untuk memperjelas keterangan di atas, perhatikan gambar di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Rumus keliling lingkaran  

 

 Rumus luas lingkaran 

 

 

 

 

rK 2  atau dK    

2rL   atau 2

4

1
dL    

Keterangan: 

K  keliling lingkaran  

L   luas lingkaran 

r    jari-jari lingkaran 

d   panjang        

diameter/garis tengah 

14,3/
7

22
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Pada awal bab sebelumnya telah diperkenalkan 

unsur dan bagian lingkaran, di antaranya pusat 

lingkaran, busur, juring, tembereng, dan lain 

sebagainya. Untuk mengingat kembali materi unsur 

dan bagian lingkaran, coba tuliskan unsur dan 

bagian lingkaran di bawah ini! 

1.  

2.  

3.  

4.  

5.  

6.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pada bagian ini, kamu akan mempelajari bagaimana hubungan antara sudut pusat dan 

sudut keliling. Akan tetapi, sebelum kamu mengetahiu hubungan sudut pusat dan sudut 

keliling, terlebih dahulu kamu harus mempelajari apa yang dimaksud dengan sudut pusat dan 

sudut keliling. Untuk mengetahui pengertian sudut pusat dan sudut keliling, lakukanlah 

kegiatan berikut ini! 

 

 

Apa yang akan 

kamu pelajari? 

 

 Menyebutkan pengertian 

sudut pusat dan sudut 

keliling. 

 Menggambar sudut pusat 

dan sudut keliling. 

Unsur dan Bagian 

Lingkaran 

 

1.  -------------------------------  

2.  -------------------------------  

3.  -------------------------------  

4.  -------------------------------  

5.  -------------------------------  

6.  -------------------------------  
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Gambar 1 Gambar 4 Gambar 3 Gambar 2 

Gambar 5 Gambar 6 Gambar 7 Gambar 8 

LEMBAR KEGIATAN 1 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

 

Perhatikan gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. Potonglah gambar-gambar lingkaran pada lembar jawaban yang dibagikan oleh guru 

seperti gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di atas menggunakan gunting! 

2. Manakah potongan gambar-gambar lingkaran yang terdapat sudut di dalam lingkaran? 

Coba kelompokkan berdasarkan letak sudutnya, yaitu di pusat dan pada lingkaran!  

3. Adakah potongan gambar-gambar lingkaran yang terdapat sudut di luar lingkaran? Coba 

kelompokkan menjadi satu kelompok!  

4. Coba gambarkan kembali masing-masing satu gambar dari dua kolompok gambar di 

jawaban soal nomor 2! 

5. Coba tuliskan ciri-ciri dari gambar lingkaran yang telah kamu buat di atas berdasarkan 

letak sudut dan unsur pembentuk sudutnya! 

6. Coba simpulkan apa yang dimaksud dengan sudut pusat lingkaran dan sudut keliling 

lingkaran berdasarkan ciri-ciri dua gambar lingkaran yang kalian buat dengan melihat 

letak sudut maupun unsur pembentuk sudutnya! 
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1. Gambarkan suatu lingkaran dengan sudut pusat dan sebutkan unsur dan bagiannya! 

Penyelesaian: 

Unsur dan bagian lingkaran dengan pusat di titik O 

titik pusat 

 

busur 

juring. 

 

2. Gambarkan suatu lingkaran dengan sudut keliling dan sebutkan unsur dan bagiannya! 

Penyelesaian: 

Unsur dan bagian lingkaran dengan pusat di titik O 

tembereng 

titik pusat 

talibusur 

busur 

 

 

 

1. Tuliskan kembali apa yang dimaksud dengan sudut pusat dan sudut keliling lingkaran! 

2. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan dua buah sudut 

keliling, kemudian sebutkan unsur dan bagiannya! 

3. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan dua buah sudut 

keliling yang menghadap busur yang sama! 

4. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan dua buah sudut keliling yang menghadap 

diameter dengan masing-masing talibusurnya berpotongan di busur lingkaran! 

5. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan dua buah sudut keliling yang saling 

berhadapan dengan masing-masing talibusurnya berpotongan di busur lingkaran! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Latihan 1 

 t

i

h

a

n

 

1 

 

Contoh Soal 1 
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Setelah kamu mempelajari materi pada kegiatan belajar 1, coba tuliskan kembali apa yang 

dimaksud dengan sudut pusat dan sudut keliling lingkaran pada kolom di bawah ini? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

Refleksi 
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Pada awal sub bab ini telah diperkenalkan sudut 

pusat dan sudut keliling lingkaran. Untuk 

mengingat kembali pengertian sudut pusat dan 

sudut keliling lingkaran, coba tuliskan pengertian 

sudut pusat dan sudut keliling lingkaran pada 

kolom di bawah ini! 

 

Jawaban: 

 -------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pada bagian ini, kamu akan mempelajari bagaimana menentukan besar sudut keliling 

jika menghadap diameter, busur yang sama, dan saling berhadapan. Akan tetapi, sebelum 

kamu mengetahiu bagaimana menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter, 

busur yang sama, dan saling berhadapan, terlebih dahulu kamu harus mempelajari hubungan 

sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap diameter, busur yang sama, dan saling 

berhadapan. Untuk mengetahui hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, dan saling berhadapan, lakukanlah kegiatan berikut ini! 

 

Apa yang akan 

 kamu pelajari? 

 

 Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut 

keliling. 

 Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut-sudut 

keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, 

dan saling berhadapan. 

 Menentukan besar  sudut 

pusat atau sudut-sudut 

keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, 

dan saling berhadapan. 
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Gambar 1 Gambar 4 Gambar 3 Gambar 2 

Gambar 5 Gambar 6 Gambar 7 Gambar 8 

LEMBAR KEGIATAN 2 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

 

Perhatikan gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. Potonglah gambar-gambar lingkaran pada lembar jawaban yang dibagikan oleh guru 

seperti gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di atas menggunakan gunting! 

2. Coba kelompokkan potongan gambar lingkaran di atas ke dalam empat kelompok 

berdasarkan sudut keliling dan sudut pusatnya berikut ini: 

a. lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan sudut keliling. 

b. Lingkaran dengan sudut keliling menghadap diameter. 

c. Lingkaran dengan sudut-sudut keliling menghadap busur yang sama. 

d. Lingkaran dengan sudut keliling saling berhadapan. 

3. Coba ukur dengan teliti besar sudut pusat dan sudut keliling dari keempat kelompok 

gambar di atas menggunakan busur dengan terlebih dahulu memperpanjang garis 

pembentuk sudutnya agar lebih mudah!  

4. Coba bandingkan hasil pengukuran antara sudut pusat dan sudut keliling lingkaran yang 

kalian dapat pada masing-masing kelompok!  

5. Untuk sudut keliling yang saling berhadapan, coba jumlahkan dua sudut keliling yang 

saling berhadapan tersebut! 
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1. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Jika diketahui  besar 030VWZ , maka tentukan: 

a. besar VOZ , 

b. besar VXZ , dan 

c. besar VYZ . 

Penyelesaian: 

a. VOZ merupakan sudut pusat dan VWZ  merupakan sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama (garis lengkung VZ), maka besar 2VOZ × besar 

VWZ atau besar 00 60302 VOZ . 

b. VXZ , VYZ , VWZ  adalah sudut-sudut  keliling  menghadap busur yang 

sama (garis lengkung VZ), maka besar VXZ  = besar 030VWZ . 

c. Besar VYZ = besar 030VWZ . 

 

2. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Tentukan besar sudut  RSP  dan PQR ! 

Penyelesaian: 

RSP  dan PQR  merupakan sudut keliling yang 

menghadap diameter. Jadi, besar RSP dan 
090PQR . 

 

 

 

 

6.  Dari aktivitas di atas, apa yang dapat simpulkan dari pertanyaan berikut: 

a. Berapakah besar sudut pusat dibanding sudut keliling lingkaran? 

b. Berapakah besar sudut keliling yang menghadap diameter lingkaran? 

c. Berapakah besar masing-masing sudut keliling yang menghadap busur yang sama? 

d. Berapakah besar sudut dari kedua sudut keliling yang saling berhadapan? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Contoh Soal 2 
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1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 030VWX . 

Hitunglah besar VOX ! (beserta 

penjelasan alur jawabannya) 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 020OSR . Hitunglah besar: 

(beserta penjelasan alur jawabannya) 

a. SRO ,   b. ROS ,     

c. RUS , dan  d. RTS . 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping. Diketahui ABC , BCD , CDA , 

dan DAB  adalah sudut keliling lingkaran. Jika 

besar 0120ABC  dan besar  083BCD , 

tantukan besar  CDA  dan besar DAB ! 

(beserta penjelasan alur jawabannya) 

 

 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Jika diketahui  besar 0130JKL , maka tentukan: 

a. besar LIJ dan 

b. besar LOJ . 

Penyelesaian: 

a. LIJ  dan JKL  merupakan sudut keliling yang saling berhadapan, maka besar  

LIJ  +  besar JKL  =  180
0 

.  

Jadi, besar LIJ  = 180
0  

-  besar JKL  = 180
0  

- 130
0  

= 50
0
. 

b. LOJ merupakan sudut pusat dan LIJ  merupakan sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama (garis lengkung LJ), maka besar 2LOJ × besar 

LIJ  atau besar 00 100502 LOJ . 
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Setelah kamu mempelajari materi pada kegiatan belajar 2, coba tuliskan kembali berapa besar 

sudut-sudut keliling yang menghadap diameter, menghadap busur yang sama, dan saling 

berhadapan pada kolom di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Refleksi 

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------  
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Pada sub bab sebelumnya telah diperkenalkan hubungan 

serta cara menentukan besar sudut pusat dan sudut 

keliling jika menghadap diameter, busur yang sama, dan 

saling berhadapan. Untuk mengingat kembali materi 

tersebut, pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

bawah, jika diketahui: 

besar 080VWY , 

besar 055OZV , 

besar 025OVX  

coba tententukan : 

 besar ...VOZ  

 besar ...VXZ  

 besar ...OZX  

(beserta penjelasan alur jawabannya) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pada bagian ini, kamu akan mempelajari bagaimana menentukan panjang busur, luas 

juring, dan luas tembereng lingkaran. Akan tetapi, sebelum kamu mengetahiu bagaimana 

menentukan panjang busur, luas juring, dan luas tembereng lingkaran, terlebih dahulu kamu 

harus mempelajari hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut lingkaran, panjang 

busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran. Untuk mengetahui 

hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut lingkaran, panjang busur dengan keliling 

lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran, lakukanlah kegiatan berikut ini! 

 

 

Apa yang akan  

kamu pelajari? 

 

 Menentukan hubungan 

perbandingan sudut pusat 

dengan sudut satu 

putaran, panjang busur 

dengan keliling lingkaran, 

dan luas juring dengan 

luas lingkaran. 

 Menentukan luas 

tembereng lingkaran. 
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LEMBAR KEGIATAN 3 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

 

1. Coba gambarkan lingkaran dengan panjang diameter 14 cm!  

2. Coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut satu putaran,  

b. luas lingkaran, dan  

c. keliling lingkaran. 

3. Coba bagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya dengan 

membuat garis lurus yang melewati pusat dan dua titik pada lingkaran tersebut (gunakan 

busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 

4. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur setengah lingkaran. 

5. Coba tentukan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran : besar sudut satu putaran, 

b. luas juring setengah lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur setengah lingkaran : keliling lingkaran. 

6. Coba bagi kembali lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat dan dua titik pada lingkaran tersebut 

(gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 
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7. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar  

ukurannya, coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran, dan  

c. panjang busur seperempat lingkaran.  

8. Coba bandingkan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran : besar sudut satu 

putaran, 

b. luas juring seperempat lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran : keliling lingkaran. 

9. Coba bagi kembali lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar 

ukurannya dengan membuat garis lurus yang melewati pusat dan dua titik pada lingkaran 

tersebut (gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 

10. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran. 

11. Coba bandingkan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut satu 

putaran, 

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : keliling lingkaran. 
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1. Hitunglah keliling bangun di samping, jika jari-

jarinya = 7 cm dengan !
7

22
  

Penyelesaian: 

jari-jari = 7 cm, maka cmr 7 . 

Panjang busur AB  =  
4

1
× keliling lingkaran = cmr 117

7

22
2

4

1
2

4

1
  . 

Keliling bangun  = panjang busur AB + panjang OA + panjang OB  = 11 + 7 + 7 = 25 cm. 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

panjang diameter lingkaran  = 14 cm dan besar 

060POQ . Hitunglah luas juring POQ! 

Penyelesaian: 

panjang diameter = 14 cm, maka jari-jari/ cmr 7 . 

Luas lingkaran = 222 1547
7

22
cmr  . 

Luas juring POQ = 
0

0

360

60
× luas lingkaran = 2

0

0

67,25154
360

60
cm . 

   

 

 

  

 

12. Dari hasil-hasil perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring yang 

 kalian dapat, coba simpulkan hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut satu 

putaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran 

secara umum (untuk sembarang besar sudut pusat, panjang busur, dan luas juring)! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Contoh Soal 3 
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1. Pada gambar di samping, panjang OL = panjang 

OK = 28 cm dan besar 090KOL . 

Hitunglah: (beserta penjelasan alur jawabannya) 

a. keliling (K) daerah yang diarsir dan 

b. luas daerah (L) yang diarsir. 

2. Pada gambar di samping, besar 

045BOC . Panjang OB = OC = 7 cm dan 

panjang AB = CD = 7 cm. Hitunglah keliling 

dan luas daerah yang diarsir (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

3. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, PQRS adalah segi empat beraturan 

dengan panjang PQ = 210  cm. Hitunglah 

luas daerah yang diarsir dengan 14,3

(beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

3. Hitunglah luas daerah yang diarsir jika diketahui 

jari-jari lingkaran O =  14 cm! 

Penyelesaian: 

jari-jari lingkaran O = 14 cm, cmr 14 , alas = 14 cm, tinggi = 14 cm. 

Luas lingkaran = 222 61614
7

22
cmr  . 

Luas segitiga LKO = 2981414
2

1

2

1
cmta  . 

Jadi, luas daerah yang diarsir (tembereng) = luas juring KOL – luas segitiga LOK 

  = 
0

0

360

90
× luas lingkaran - luas segitiga LOK 

  = 2

0

0

569815498616
360

90
cm








 . 
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Setelah kamu mempelajari materi pada kegiatan belajar 3, coba  tuliskan kembali hubungan 

perbandingan sudut pusat dengan sudut lingkaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, 

dan luas juring dengan luas lingkaran secara umum pada kolom di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Refleksi 

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 --------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------  
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Pada sub bab sebelumnya telah diperkenalkan 

hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut 

lingkaran, panjang busur dengan keliling 

lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran.  

Untuk mengingat 

kembali materi tersebut, 

coba  tentukan luas 

bangun yang berwarna di 

samping ini jika jari-jari 

lingkaran O = 14 cm 

(beserta penjelasan alur jawabanya)! 

Jawaban: 

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 ------------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pada bagian ini, kamu akan mempelajari bagaimana menggunakan hubungan sudut 

pusat, panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan masalah. Akan tetapi, sebelum kamu 

mengetahiu bagaimana menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

dalam pemecahan masalah, terlebih dahulu kamu harus mempelajari hubungan perbandingan 

sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. Untuk mengetahui hubungan 

perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran, lakukanlah kegiatan 

berikut ini! 

Apa yang akan 

 kamu pelajari? 

 

 Menentukan hubungan 

perbandingan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas 

juring lingkaran. 

 Menggunakan hubungan 

perbandingan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas 

juring lingkaran dalam 

pemecahan masalah. 
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LEMBAR KEGIATAN 4 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

 

1. Coba gambarkan lingkaran dengan jari-jari 7 cm!  

2. Coba tentukan berapa luas dan keliling lingkaran yang sudah dibuat!  

3. Coba bagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya dengan 

membuat garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong lingkaran tersebut 

di dua titik (gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 

4. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur setengah lingkaran. 

5. Coba bagi kembali lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong lingkaran 

tersebut di dua titik (gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama 

besar)! 

6. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran. 
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7. Coba bandingkan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran : besar sudut pusat yang 

terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran : luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur seperempat lingkaran : panjang busur setengah lingkaran.  

8. Coba bagi kembali lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar 

ukurannya dengan membuat garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai 

memotong lingkaran tersebut di dua titik (gunakan busur untuk membagi lingkaran agar 

ukurannya sama besar)! 

9. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan: (jangan lupa mencantumkan satuan) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran. 

10. Coba bandingkan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut pusat 

yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur setengah lingkaran. 

11. Coba bandingkan: 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut pusat 

yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring seperempat lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur seperempat lingkaran.  
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1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, besar 

060LOK dan panjang busur KL = 20 cm. Hitunglah 

panjang busur MN jika diketahui besar !960NOM  

Penyelesaian: 

besar 060LOK  dan besar 096NOM , 

panjang busur KL = 20 cm , 













MNbusurpanjang

KLbusurpanjang

NOMbesar

LOKbesar

__

__
 

Jadi, panjang busur MN =  
NOMbesar

LOKbesar




× panjang busur KL 

  = cm3220
5

8
20

60

96
0

0

 . 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, besar 

080AOD dan luas juring AOD = 40 cm
2
. Hitunglah 

luas juring COB jika diketahui besar !700COB  

Penyelesaian: 

besar 080AOD  dan besar 070COB , 

dan luas juring AOD = 40 cm
2 

 , 













COBjuringluas

AODjuringluas

COBbesar

AODbesar

__

__  

Jadi, luas juring COB  =  
COBbesar

AODbesar




 × luas juring AOD 

  = 2

0

0

3540
8

7
40

80

70
cm . 

 

 

 

  

 

12. Dari hasil-hasil perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring yang kamu 

dapat, coba simpulkan hubungan antara perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring secara umum (untuk sembarang besar dua sudut pusat, panjang busur, dan 

luas juring)! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Contoh Soal 4 
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1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, ABCD merupakan persegi 

dengan panjang sisi = 14 cm. Hitunglah: 

(beserta penjelasan alur jawabannya) 

a. keliling daerah yang diarsir dan  

b. luas daerah yang diarsir. 

2. Pada gambar di samping, panjang AB = 

panjang CD = 14 cm dan panjang BC = 

28 cm. Hitunglah besar: (beserta 

penjelasan alur jawabannya) 

a. keliling daerah yang diarsir dan 

b. luas daerah yang diarsir. 

3. Alas kandang kambing berbentuk persegi dengan panjang sisi 2 m. Seekor 

kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,6 m pada salah satu 

tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

3. Gambar di samping merupakan persegi PQRS dengan 

panjang sisi = 14 cm. Hitunglah keliling daerah yang 

diarsir dengan 
7

22
 ! 

Penyelesaian: 

panjang sisi = jari-jari lingkaran = 14 cm, cmr 14 . 

Panjang busur SQ  = 
4

1
keliling lingkaran = cmr 4414

7

22
2

4

1
2

4

1
  . 

Jadi, keliling daerah yang diarsir  = 2 × panjang busur SQ  = cm88442  . 
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Setelah kamu mempelajari materi pada kegiatan belajar 4, coba tuliskan kembali hubungan 

perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring secara umum pada kolom di bawah 

ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Refleksi 

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

---------------------------------------------------------------------------------------------  

 -------------------------------------------------------------------------------------------------------------  
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RANGKUMAN 

 
 

 Sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui 

pusat dan dua titik pada lingkaran. 

 Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang dibentuk oleh dua talibusur. 

 Besar sudut pusat sama dengan dua kali besar sudut keliling. 

 Besar sudut keliling yang menghadap diameter sama dengan 90
0
. 

 Besar sudut-sudut keliling yang menghadap busur yang sama adalah sama besar. 

 Jumlah dua sudut keliling yang saling berhadapan sama dengan 180
0
. 

 Hubungan antara sudut pusat, panjang busur, dan luas juring adalah: 

           ( )

           ( )
 

 
                                ( )

                                 ( )
     

 
                              ( )

                              ( )
 

 Luas tembereng sama dengan luas juring dikurangi luas segitiga. 
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LATIHAN UJI KOMPETENSI 

 

1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O 

di samping, besar 025VWX . 

Hitunglah besar VOX  (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O 

di samping, besar 023OSR . 

Hitunglah besar: (beserta penjelasan 

alur jawabannya) 

a. SRO ,  b. ROS ,     

c. RUS , dan d. RTS . 

 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat 

O di samping. Diketahui ABC , BCD , 

CDA , dan DAB  adalah sudut keliling 

lingkaran. Jika besar 0115ABC  dan 

besar  085BCD , tantukan besar  

CDA dan besar CDA  (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

4. Panjang diameter sebuah lingkaran adalah 56 cm. Hitunglah panjang busur di hadapan 

sudut 054  pada lingkaran tersebut (beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

5. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, panjang busur KL = 48 cm dan panjang 

busur MN = 90 cm. Jika besar 060LOK  , 

hitunglah besar NOM (beserta penjelasan alur 

jawabannya)! 
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6. Pada gambar di samping, panjang FO = 

panjang GO = 14 cm dan besar  

090GOF . Hitunglah luas daerah yang 

di arsir dengan
7

22
 (beserta penjelasan 

alur jawabannya)! 

7. Alas kandang kambing berbentuk segitiga, berukuran 2 m × 2 m × 2 m. Seekor 

kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,6 m pada salah satu 

tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

8. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

panjang busur EF = 15 cm dan panjang busur GH = 

12 cm. Jika luas juring OEF = 60 cm
2
 , hitunglah luas 

juring OGH (beserta penjelasan alur jawabannya)!  

9. Panjang jarum jam menitan sebuah jam adalah 28 

cm. Jarum itu bergerak selama 25 menit. Hitunglah 

panjang lintasan yang ditempuh oleh jarum itu 

dengan 
7

22
 (beserta penjelasan alur 

jawabannya)! 

10. Pada gambar lingkaran dengan pusat O 

di samping, panjang PQ = 16 cm dan 

panjang QR = 12 cm. Hitunglah luas 

luas daerah yang diarsir untuk 14,3

(beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

 

 

 

 

 

Dalam kondisi apapun kita harus tetap 
tenang (NAPOLEON) 
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GLOSARIUM (Istilah Penting) 

Istilah Keterangan 

Lingkaran 
Himpunan titik yang berjarak sama dari suatu titik tertentu 

pada bidang datar. 

Sudut Pas bidang diantara dua garis yang bertemu pada suatu titik.  

Titik Pusat Titik yang terletak di tengah-tengan benar. 

Jari-jari Jarak dari pusat ke busur lingkaran. 

Diameter 
Ruas garis yang melalui tengah lingkaran dari suatu sisi ke sisi 

yang lainya (garis tengah). 

Luas Permukaan suatu bangun (bidang). 

Keliling Garis yang membatasi suatu bidang. 

phi (π) 

Nilai pendekatan untuk keliling dibanding  garis tengah/ 

diameter 
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Talibusur 
Ruas garis di dalam lingkaran yang memotong lingkaran di dua 

titik. 

Busur Garis lengkung yang dibatasi oleh tali busur. 

Juring 
Daerah yang dibatasi oleh dua ruas garis yang melalui pusat 

dan dua titik pada lingkaran dan busur. 

Apotema 
Ruas garis dari pusat lingkaran yang tegak lurus dengan tali 

busur. 

Tembereng Daerah yang dibatasi oleh busur dan talibusur. 

Sudut Pusat 
Sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui pusat 

dan dua titik pada lingkaran. 

Sudut Keliling Sudut pada lingkaran yang dibentuk oleh dua talibusur. 
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KATA PENGANTAR 
 

Puji syukur kehadirat Tuhan Yang Maha Esa atas selesainya penyusunan Bahan 

Ajar Matematika Berbasis Tahap Berpikir van Hiele untuk Materi Hubungan Sudut Pusat, 

Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran untuk Sekolah Menengah Pertama (SMP) 

/Madrasah Tsanawiyah (MTs) kelas VIII semester genap. Bahan ajar ini disusun 

berdasarkan tahap berpikir peserta didik tingkat SMP/MTs untuk materi geometri sesuai 

dengan tahap berpikir van Hiele. 

Tujuan penyusunan bahan ajar ini adalah untuk memenuhi tugas akhir atau skripsi 

di Jurusan Pendidikan Matematika Universitas Islam Negeri Sunan Kalijaga Yogyakarta, 

selain itu bahan ajar ini juga bertujuan untuk membantu peserta didik dalam memahami 

konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Bahan ajar matematika ini disusun berdasarkan tahap berpikir van Hiele untuk 

peserta didik tingkat SMP/MTs, yang meliputi tiga tahap pertama yaitu: visualisasi, 

analisis, dan deduksi informal. Dengan tahap berpikir ini diharapkan peserta didik dapat 

mempelajari materi secara bertahap dari tingkat yang sederhana menuju tingkat yang lebih 

kompleks 

Akhirnya, ucapan terima kasih kepada sumua pihak teriring rasa syukur dan do’a 

semoga bahan ajar ini bermanfaat. Kritik dan saran senantiasa diharapkan sebagai bahan 

evaluasi dan perbaikan di masa yang akan datang. 
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DAFTAR SIMBOL 

 
Simbol Keterangan 

+ penjumlahan 

- pengurangan 

× perkalian 

: pembagian 

= sama dengan 

  sudut (menyatakan sudut tertentu) 

... 0  menyatakan derajad  

   kurung biasa 

≤ kurang dari atau sama dengan 

≥ lebih dari atau sama dengan 

π phi/mendekati 
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> lebih dari 

< kurang dari 

r jari-jari 

d diameter 

mcm /  satuan panjang 

22 / mcm  satuan luas 

K keliling  

L luas 
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PENDAHULUAN 

 
A. Deskripsi Isi Bahan Ajar 

Bahan ajar matematika berbasis tahap berpikir van Hiele untuk materi 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran kelas VIII SMP/MTs 

ini memuat standar kompetensi, kompetensi dasar, indikator serta tujuan yang akan 

dicapai oleh peserta didik setelah proses belajar mengajar. Materi ini sangat penting 

dipelajari karena merupakan materi prasyarat untuk mempelajari materi selanjutnya 

yaitu garis singgung persekutuan lingkaran dan lingkaran dalam dan luar suatu 

segitiga. Untuk memudahkan peserta didik menguasai konsep materi yang disajikan, 

bahan ajar ini menggunakan pendekatan tahap berpikir van Hiele yang sangat sesuai 

dengan materi geometri khususnya hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas 

juring lingkaran. 

1. Pembelajaran Berbasis Tahap Berpikir van Hiele 

Tahap berpikir van Hiele yang dilalui peserta didik tingkat SMP/MTs dimulai 

dari tahap 0 (visualisasi), tahap 1 (analisis), dan tahap 2 (deduksi informal). Tahap 0 

(visualisasi) juga dikenal dengan tahap dasar. Pada tahap ini peserta didik mengenal 

bentuk-bentuk geometri hanya berdasar karakteristik visual dan penampakanya. 

Peserta didik secara eksplisit tidak terfokus pada sifat-sifat dari objek yang diamati, 

tetapi memandang objek secara keseluruhan. Oleh karena itu, pada tahap ini peserta 

didik tidak dapat memahami dan menentukan sifat dan karakteristik yang dimiliki oleh 

suatu bangun. Tahap 1 (analisis) juga dikenal dengan tahap deskriptif. Pada tahap ini 

sudah tampak adanya analisis terhadap konsep dan sifat-sifatnya. Peserta didik dapat 

menentukan sifat suatu bangun dengan melakukan pengamatan, pengukuran, 

eksperimen, menggambar, dan membuat model. Meskipun demikian, peserta didik  
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belum sepenuhnya dapat menjelaskan hubungan antara sifat-sifat tersebut, belum 

dapat melihat hubungan antara beberapa bangun geometri dan definisi tidak dapat 

dipahami peserta didik. Tahap 2 (deduksi informal) dikenal dengan tahap 

abstrak/relasional, tahap teoritik, dan tahap keterkaitan. Pada tahap ini peserta didik 

sudah dapat melihat hubungan sifat-sifat pada suatu bangun geometri dan sifat-sifat 

antar bangun geometri. Peserta didik dapat membuat definisi abstrak, menentukan 

sifat-sifat dari berbagai bangun dengan menggunakan deduksi informal, dan dapat 

mengklasifikasikan bangun-bangun secara hirarkis. 

Aktivitas pembelajaran tahap berpikir van Hiele untuk tingkat SMP/MTs: 

a. Aktivitas tahap 0 (visualisasi) 

Aktivitas peserta didik pada tahap ini antara lain: 

1) Melibatkan penggunaan model fisik yang dapat digunakan untuk 

memanipulasi. 

2) Melibatkan berbagai contoh bangun-bangun yang bervariasi dan berbeda 

sehingga sifat yang tidak relevan dapat diabaikan. 

3) Melibatkan kegiatan memilih, mengidentifikasi, dan mendeskripsikan 

berbagai bangun. 

4) Menyediakan kesempatan untuk membentuk, membuat, menggambar, 

menyusun atau menggunting bangun. 

b. Aktivitas tahap 1 (analisis) 

Aktivitas peserta didik pada tahap ini antara lain: 

1) Menggunakan model-model pada tahap 0, terutama model-model yang dapat 

digunakan untuk mendeskripsikan berbagai sifat bangun. 

2) Mulai lebih menfokuskan pada sifat-sifat dari pada sekedar identifikasi. 
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3) Mengklasifikasi bangun berdasar sifat-sifatnya berdasarkan nama bangun 

tersebut. 

4) Menggunakan pemecahan masalah yang melibatkan sifat-sifat bangun. 

c. Aktivitas tahap 2 (deduksi informal) 

Aktivitas peserta didik pada tahap ini antara lain: 

1) Melanjutkan pengklasifikasian model dengan fokus pada pendefinisian sifat, 

membuat daftar sifat dan mendiskusikan sifat yang perlu dan cukup untuk 

kondisi suatu bangun atau konsep. 

2) Memuat penggunaan bahasa yang bersifat deduktif informal, misalnya semua, 

suatu, dan jika – maka, serta mengamati validitas konversi suatu relasi. 

3) Menggunakan model dan gambar sebagai sarana untuk berpikir dan mulai 

mencari generalisasi atau kontra contoh. 

2. Pemahaman Konsep 

Bahan ajar ini juga disusun untuk memudahkan peserta didik menguasai 

konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Pemahaman konsep diartikan sebagai kemampuan mengartikan, menafsirkan, 

menerjemahkan atau menyatakan sesuatu ide (abstrak) dengan caranya sendiri tentang 

pengetahuan yang pernah diterimanya. 

Indikator yang menunjukkan pemahaman konsep dalam bahan ajar ini antara 

lain : 

a. Menyatakan ulang konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas 

juring lingkaran. 

b. Mengklasifikasi objek-objek menurut sifat-sifat tertentu sesuai dengan konsep 

materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 
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c. Menyajikan konsep materi hubungan sudut, pusat panjang busur, dan luas juring 

lingkaran dalam berbagai bentuk representasi matematis. 

d. Mengembangkan syarat perlu dan syarat cukup konsep materi hubungan sudut, 

pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

e. Menggunakan, memanfaatkan, dan memilih prosedur atau operasi tertentu. 

f. Mengaplikasikan konsep atau algoritma pemecahan masalah materi hubungan 

sudut, pusat panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

Bahan ajar ini terdiri dari empat kegiatan belajar, pada setiap kegiatan belajar 

tercantum SK dan KD, indikator dan tujuan pembelajaran yang akan dicapai oleh 

peserta didik, terdapat lembar kegiatan, contoh soal, serta latihan, dan tindak lanjut 

yang harus dilakukan peserta didik setelah mengerjakan latihan tersebut yaitu jika 

peserta didik telah tuntas mempelajari satu kegiatan belajar maka peserta didik dapat 

mempelajari kegiatan belajar selanjutnya. Namun, jika peserta didik dianggap belum 

tuntas maka peserta didik harus mengulang kegiatan belajar tersebut.   

B. Prasyarat 

Untuk memudahkan mempelajari bahan ajar ini, peserta didik harus menguasai 

materi unsur dan bagian lingkaran serta luas dan keliling lingkaran. 

C. Tujuan Akhir Hasil Belajar 

Setelah mempelajari bahan ajar ini, diharapkan peserta didik dapat memahami 

konsep materi hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran. 

D. Prosedur Penilaian 

Setelah melalui proses belajar pada bahan ajar ini, maka pada akhir kegiatan  

belajar dilaksanakan latihan untuk mengetahui seberapa jauh pemahaman peserta didik 

dalam mempelajari materi. Latihan pada bahan ajar ini dilengkapi dengan kunci 

jawaban dan pedoman penilaian sehingga dapat mengetahui hasil dari kegiatan yang 

telah dilakukan oleh peserta didik. Pada akhir materi ini dilaksanakan uji kompetensi 
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yang dilengkapi dengan kunci jawaban dan pembahasan sehingga dapat mengetahui 

hasil dari rangkaian kegiatan belajar yang telah dilakukan peserta didik sebelumnya. 

E. Kompetensi 

Standar Kompetensi : 4. Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

No Kompetensi Dasar Indikator 
Materi 

Pokok 

Alokasi 

Waktu 

4.3. Menggunakan hu-

bungan sudut 

pusat, panjang 

busur, dan luas 

juring dalam 

pemecahan 

masalah. 

1. Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut 

keliling jika menghadap 

busur yang sama. 

Lingkaran 

2 × 40 

menit 

2. Menentukan besar sudut 

keliling jika menghadap 

diameter dan busur yang 

sama. 

2 × 40 

menit 

3. Menentukan panjang busur, 

luas juring, dan luas 

tembereng. 

2 × 40 

menit 

4. Menggunakan hubungan 

sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

2 × 40 

menit 

 

F. Petunjuk Penggunaan Bahan Ajar 

 

Untuk mempelajari bahan ajar ini, guru mempunyai peran untuk membimbing 

peserta didik dalam merancang proses pembelajaran, membimbing peserta didik untuk 

melakukan aktivitas kegiatan, memahami konsep dasar materi dalam contoh-contoh 

soal dan dalam menyelesaikan soal-soal latihan serta melakukan proses penilaian.  
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petunjuk 

petunjuk 

petunjuk 

petunjuk 

petunjuk 

petunjuk 

 
KEGIATAN BELAJAR 

Refleksi  

Review  

Latihan  

Lembar kegiatan 

Latihan  

uji kompetensi 

Contoh soal 

Guru meminta peserta didik mengingat kembali 

materi pada pertemuan sebelumnya dengan 

mengerjakan soal di bagian awal kegiatan belajar. 

Guru membentuk kelompok beranggotakan empat orang, 

guru membagikan lembar jawaban, guru meminta peserta 

didik mengerjakan lembar kegiatan yang sudah 

disesuaikan dengan tahap berpikr van Hiele, guru 

membimbing dan memberikan bantuan seperlunya 

(scaffolding). 

Guru meminta peserta didik mencermati contoh 

soal dengan menjelaskan di papan tulis. 

Guru membagikan lembar jawaban, guru meminta 

peserta didik mengerjakan latihan bersama teman 

satu kelompok, guru membimbing dan memberikan 

bantuan seperlunya (scaffolding). 

Guru meminta peserta didik menuliskan kembali 

kesimpulan dari lembar kegiatan pada kolom 

refleksi. 

Guru membagikan lembar jawaban, guru meminta 

peserta didik mengerjakan latihan uji kompetensi di 

rumah untuk dikumpulkan pada pertemuan 

berikutnya. 
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pokok bahasan 

materi 

materi 

materi 

materi 

materi 

materi 

pokok bahasan 

PETA KONSEP 

 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

HUBUNGAN SUDUT PUSAT, PANJANG BUSUR, DAN LUAS JURING LINGKARAN 

 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

 

Hubungan sudut pusat 

dan sudut keliling 

Sudut-sudut keliling 

menghadap diameter 

 

Sudut-sudut keliling 

menghadap busur yang sama 

 

Sudut-sudut keliling 

yang saling berhadapan 

 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring 

 

Luas tembereng 

 

Panjang busur dan luas 

juring  
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tembereng 

apotema 

talibusur 

juring 

busur 

Petunjuk: sebelum peserta didik mempelajari kegiatan belajar 1, guru meminta peserta 

didik membeca review materi sebelumnya pada halaman 2 sebelum membuka 

kegiatan belajar 1. 

REVIEW 

 
UNSUR-UNSUR LINGKARAN 

 Titik O disebut pusat lingkaran. 

 Ruas garis FB yang melalui pusat O 

disebut garis tengah (diameter). 

 Ruas garis CE disebut talibusur. 

 Garis lengkung  AB dan CE disebut 

busur. 

 Daerah arsiran yang dibatasi oleh ruas 

garis OA  dan ruas garis OB serta busur 

AB disebut juring atau sektor. 

 Daerah arsiran yang dibatasi oleh talibusur CE dan busur CE disebut tembereng. 

 Ruas garis OD yang tegak lurus talibusur CE disebut apotema. 

Untuk memperjelas keterangan di atas, perhatikan gambar di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Rumus keliling lingkaran  

 

 Rumus luas lingkaran 

 

 

rK 2  atau dK    

2rL   atau 2

4

1
dL    

Keterangan: 

K  keliling lingkaran  

L   luas lingkaran 

r   jari-jari lingkaran 

d  panjang  

diameter/garis tengah 

14,3/
7

22
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1.  

2.  

3.  

4.  

5.  

6.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: untuk mengawali kegiatan belajar 1, guru meminta dan membimbing peserta 

didik mengerjakan soal di bawah ini (halaman 3). Guru memastikan peserta 

didik mengerjakan soal awal sebelum mengerjakan lembar kegiatan 1. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Apa yang akan peserta didik 

pelajari? 

 Menyebutkan pengertian 

sudut pusat dan sudut 

keliling. 

 Menggambar sudut pusat 

dan sudut keliling. 

Pada awal bab sebelumnya peserta didik telah 

diperkenalkan unsur dan bagian lingkaran, di 

antaranya pusat lingkaran, busur, juring, tembereng, 

dan lain sebagainya. Untuk mengingat kembali 

materi unsur dan bagian lingkaran, peserta didik 

diminta menuliskan unsur dan bagian lingkaran di 

bawah ini! 

Jawaban unsur dan bagian 

lingkaran 

1. Busur 

2. Tembereng 

3. Apotema 

4. Titik pusat 

5. Juring 

6. Talibusur 

 

 

Standar Kompetensi :  

4.  Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

Kompetensi Dasar : 

4. 3.  Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 Indikator :  

1. Menjelaskan hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap 

busur yang sama. 

 Tujuan Pembelajaran :  

Peserta didik dapat menjelaskan hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika 

menghadap busur yang sama. 

 

KEGIATAN BELAJAR 1 

SUDUT PUSAT DAN SUDUT KELILING 



 
 

4 Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

Pada bagian ini, peserta didik akan mempelajari bagaimana hubungan antara sudut 

pusat dan sudut keliling. Akan tetapi, sebelum peserta didik mengetahui hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling, terlebih dahulu peserta didik harus mempelajari apa yang 

dimaksud dengan sudut pusat dan sudut keliling. Untuk mengetahui pengertian sudut pusat 

dan sudut keliling, peserta didik harus melakukan kegiatan berikut ini! 

Petunjuk Guru 

1. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 1 (menentukan pengertian 

sudut pusat dan sudut keliling) pada halaman 4  secara berkelompok (empat orang). 

2. Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang sesuai dengan pembentukan 

kelompok dari hasil pretest. 

3. Guru membagikan selembar kertas yang berisi gambar sesuai dengan contoh gambar 

lembar kegiatan 1 beserta lembar jawaban kegiatan 1. 

4. Guru mengecek peralatan yang ada di masing-masing kelompok. Jika ada kelompok 

yang belum lengkap peralatannya, guru meminta peserta didik meminjam peralatan 

temannya yang sudah tidak dipakai. 

5. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 1 secara berurutan.  

6. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan lembar 

kegiatan 1 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). (guru mengarahkan 

peserta didik untuk menyebutkan ciri-ciri dan kesimpulan dilihat dari letak sudut dan 

unsur pembentuk sudutnya) 

7. Guru mengarahkan peserta didik untuk mendapatkan jawaban sesuai alternatif 

jawaban lembar kegiatan 1. 
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Gambar 1 Gambar 4 Gambar 3 Gambar 2 

Gambar 5 Gambar 6 Gambar 7 Gambar 8 

LEMBAR KEGIATAN 1 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

Perhatikan gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di bawah ini! (visualisasi/ tahap 0) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. Potonglah gambar-gambar lingkaran di atas menggunakan gunting! (visualisasi/ tahap 0) 

2. Manakah potongan gambar-gambar lingkaran yang terdapat sudut di dalam lingkaran? 

Coba kelompokkan berdasarkan letak sudutnya! (visualisasi/ tahap 0) 

3. Adakah potongan gambar-gambar lingkaran yang terdapat sudut di luar lingkaran? 

Coba kelompokkan menjadi satu kelompok! (visualisasi/ tahap 0) 

4. Coba gambarkan kembali masing-masing satu gambar dari dua kolompok gambar di 

jawaban soal nomor 2! (visualisasi/ tahap 0) 

5. Coba tuliskan ciri-ciri dari gambar lingkaran yang telah kamu buat di atas berdasarkan 

letak sudut dan unsur pembentuk sudutnya! (analisis/ tahap 1) 

6. Coba simpulkan apa yang dimaksud dengan sudut pusat lingkaran dan sudut keliling 

lingkaran berdasarkan ciri-ciri dua gambar lingkaran yang kamu buat dengan melihat 

letak sudut maupun unsur pembentuk sudutnya! (deduksi informal/ tahap 2) 
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Alternatif jawaban lembar kegiatan 1 sebagai berikut: 

Kelompok gambar yang letak sudutnya di dalam lingkaran yaitu: 

Sudutnya di tengah/pusat lingkaran Sudutnya pada lingkaran 

  

 

Kelompok gambar yang sudutnya di luar lingkaran yaitu: 

Sudutnya di luar lingkaran 

 

 

Ciri-ciri dari kedua kelompok yang letak sudutnya di dalam yaitu: 

No  Sudutnya di tengah/pusat lingkaran Sudutnya pada lingkaran 

1. Dibentuk oleh dua ruas garis yang 

melalui pusat dan dua titik pada 

lingkaran 

Dibentuk oleh dua tali busur 

lingkaran 

2. Letak sudutnya di pusat lingkaran Letak sudutnya pada lingkaran 

3. Besar sudutnya ≤ 360
0 

Besar sudutnya ≤ 180
0
 

 

Kesimpulanya adalah:  

sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui 

pusat dan dua titik pada lingkaran. 

Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang dibentuk oleh dua talibusur. 
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1. Gambarkan suatu  lingkaran dengan sudut pusat dan sebutkan unsur dan bagiannya! 

Penyelesaian:  

Unsur dan bagian lingkaran dengan pusat di titik O 

titik pusat 

 

busur 

juring. 

 

2. Gambarkan suatu  lingkaran dengan sudut keliling dan sebutkan unsur dan bagiannya! 

Penyelesaian : 

Unsur dan bagian lingkaran dengan pusat di titik O 

titik pusat 

talibusur 

busur 

tembereng. 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik menyelesaikan lembar kegiatan 1, peserta didik diminta 

mencermati dan memahami contoh soal 1 pada halaman 5! 

1. Guru membimbing peserta didik  untuk memahami contoh soal 1.  

2. Guru menjelaskan cara menyelesaikan contoh soal 1 di papan tulis mulai dari 

menggambar lingkaran sampai menyebutkan bagian-bagian lingkaran. 

3. Guru mempersilahkan peserta didik untuk menanyakan hal yang belum dipahami 

pada contoh soal 1. 

4. Guru memastikan peserta didik memahami contoh soal sebelum mengerjakan latihan 

 

 Contoh Soal 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik memahami contoh soal 1, guru meminta peserta didik untuk 

mengerjakan latihan 1 pada halaman 5 bersama teman satu kelompok (empat 

orang) 
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1. Tuliskan kembali apa yang dimaksud dengan sudut pusat dan sudut keliling 

lingkaran!  

2. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan dua buah sudut 

keliling, kemudian sebutkan unsur dan bagiannya!  

3. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan dua buah sudut 

keliling yang menghadap busur yang sama!  

4. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan  dua buah sudut keliling yang menghadap 

diameter dengan masing-masing talibusurnya berpotongan di busur lingkaran!  

5. Coba gambarkan suatu lingkaran dengan dua buah sudut keliling yang saling 

berhadapan dengan masing-masing talibusurnya berpotongan di busur lingkaran!  

 

 

 

1. Guru membagikan lembar jawab latihan 1 kepada masing-masing peserta didik.  

2. Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 1 di lembar jawaban yang sudah 

disediakan secara berurutan. 

3. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan latihan 

1 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

a. Pada soal nomor 4 ditambah bentuk bimbingan yaitu guru meminta peserta didik 

yang kesulitan untuk menggambar diameter kemudian menggambar dua sudut 

keliling yang melalui perpotongan diameter dan busur lingkaran.  

b. Pada soal nomor 5 ditambah bentuk bimbingan yaitu guru meminta peserta didik 

yang kesulitan untuk menggambar sebuah sudut keliling kemudian menggambar 

satu sudut keliling lagi yang menghadap sudut keliling yang pertama serta 

melewati perpotongan tali busur dan busur dari sudut keliling yang pertama. 

 

 

 Latihan 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar jawaban di depan kelas setelah 

selesai mengerjakan. 

 

Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 1, guru meminta 

peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari kegiatan belajar 1 pada kolom 

refleksi pada halaman 6! 
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Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 1, guru memeriksa 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian dan tindak lanjut sesuai 

kolom umpan balik dan tindak lanjut di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Setelah peserta didik mempelajari materi pada kegiatan belajar 1, peserta didik diminta 

mengingat kembali apa yang dimaksud dengan sudut pusat dan sudut keliling lingkaran? 

Jawaban: 

Sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui pusat dan dua 

titik pada lingkaran. 

Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang dibentuk oleh dua buah talibusur. 

 

Refleksi 

Umpan Balik dan Tindak Lanjut 

                   ( )  
                          

                 
      

Setelah peserta didik mengumpulkan pekerjaannya, kemudian guru mengoreksi 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian sesuai pedoman penilaian, 

selanjutnya untuk mengetahui tingkat penguasaan materi peserta didik, gunakan 

rumus di bawah ini 

Arti tingkat penguasaan yang kamu peroleh: 

Tingkat penguasaan Arti tingkat penguasaan 

90% ≤ P ≤ 100% Sangat baik 

80% ≤ P < 90% Baik 

70% ≤ P < 80% Sedang 

P < 70% kurang 

Bila peserta didik memperoleh tingkat penguasaan materi 70% ke atas, peserta 

didik dapat melanjutkan pada kegiatan belajar berikutnya. Akan tetapi, bila 

tingkat penguasaan yang peserta didik dapat di bawah 70%, guru meminta peserta 

didik untuk mengulang kegiatan belajar yang belum dikuasai di rumah. 
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Petunjuk: untuk mengawali kegiatan belajar 2, guru meminta dan membimbing peserta 

didik mengerjakan soal di bawah ini (halaman 7). Guru memastikan peserta 

didik mengerjakan soal awal sebelum mengerjakan lembar kegiatan 2. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Standar Kompetensi :  

4.  Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

Kompetensi Dasar : 

4. 3.  Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 Indikator :  

2. Menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter dan busur 

yang sama. 

 Tujuan Pembelajaran :  

Peserta didik dapat menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter 

dan busur yang sama. 

 

KEGIATAN BELAJAR 2 

SUDUT PUSAT DAN SUDUT KELILING 

Apa yang akan peserta didik 

pelajari? 

 Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut 

keliling. 

 Menjelaskan hubungan 

sudut pusat dan sudut-sudut 

keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, 

dan saling berhadapan. 

 Menentukan besar  sudut 

pusat atau sudut-sudut 

keliling jika menghadap 

diameter, busur yang sama, 

dan saling berhadapan. 

 

Pada awal subbab ini peserta didik telah 

diperkenalkan sudut pusat dan sudut keliling 

lingkaran. Untuk mengingat kembali pengertian 

sudut pusat dan sudut keliling lingkaran, peserta 

didik diminta menuliskan pengertian sudut pusat 

dan sudut keliling lingkaran! 

Jawaban: 

sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua 

ruas garis yang melalui pusat dan dua titik pada 

lingkaran. 

Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang 

dibentuk  oleh dua talibusur. 
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Pada bagian ini, peserta didik akan mempelajari bagaimana menentukan besar 

sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. Akan tetapi, sebelum peserta 

didik mengetahui bagaimana menentukan besar sudut keliling jika menghadap diameter 

dan busur yang sama, terlebih dahulu peserta didik harus mempelajari hubungan sudut 

pusat dan sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama. Untuk mengetahui 

hubungan sudut pusat dan sudut keliling jika menghadap diameter dan busur yang sama, 

peserta didik harus melakukan kegiatan berikut ini! 

Petunjuk Guru 

1. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 2 (menentukan hubungan 

besar sudut pusat dan sudut keliling) pada halaman 8 secara berkelompok (empat 

orang). 

2. Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang seperti kelompok pada 

pertemuan sebelumnya. 

3. Guru membagikan selembar kertas yang berisi gambar sesuai dengan contoh gambar 

lembar kegiatan 2 beserta lembar jawaban kegiatan 2 masing-masing kelompok satu. 

4. Guru mengecek peralatan yang ada di masing-masing kelompok. Jika ada kelompok 

yang belum lengkap peralatannya, guru meminta peserta didik meminjam peralatan 

temannya yang sudah tidak dipakai. 

5. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 2 secara berurutan.  

6. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan lembar 

kegiatan 2 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).(guru meminta 

peserta didik untuk memperpanjang garis pembentuk sudut baru kemudian mengukur 

besar sudut dengan busur) 

7. Guru mengarahkan peserta didik untuk mendapatkan jawaban sesuai alternatif 

jawaban lembar kegiatan 2. 
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Gambar 1 Gambar 4 Gambar 3 Gambar 2 

Gambar 5 Gambar 6 Gambar 7 Gambar 8 

LEMBAR KEGIATAN 2 

Sudut Pusat dan Sudut Keliling 

Perhatikan gambar-gambar lingkaran dengan pusat O di bawah ini! (visualisasi/ tahap 0) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. Potonglah gambar-gambar lingkaran di atas menggunakan gunting! (visualisasi/ tahap 0) 

2. Coba kelompokkan potongan gambar lingkaran di atas ke dalam empat kelompok 

berdasarkan sudut keliling dan sudut pusatnya berikut ini: (visualisasi/ tahap 0) 

a. lingkaran dengan sebuah sudut pusat dan sudut keliling. 

b. Lingkaran dengan sudut keliling menghadap diameter. 

c. Lingkaran dengan sudut-sudut keliling menghadap busur yang sama. 

d. Lingkaran dengan sudut keliling saling berhadapan. 

3. Coba ukur dengan teliti besar sudut pusat dan sudut keliling dari keempat kelompok 

gambar di atas menggunakan busur dengan terlebih dahulu memperpanjang garis 

pembentuk sudutnya agar lebih mudah! (visualisasi/ tahap 0) 

4. Coba bandingkan hasil pengukuran antara sudut pusat dan sudut keliling lingkaran 

yang kamu dapat pada masing-masing kelompok! (analisis/ tahap 1) 

5. Untuk sudut keliling yang saling berhadapan, coba jumlahkan dua sudut keliling yang 

saling berhadapan tersebut! (analisis/ tahap 1) 
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6.  Dari aktivitas di atas, apa yang dapat disimpulkan dari pertanyaan berikut: (deduksi 

informal/ tahap 2) 

a. berapakah besar sudut pusat dibanding sudut keliling lingkaran? 

b. Berapakah besar sudut keliling yang menghadap diameter lingkaran? 

c. Berapakah besar masing-masing sudut keliling yang menghadap busur yang sama? 

d. Berapakah besar sudut dari kedua sudut keliling yang saling berhadapan? 

 

Alternatif jawaban lembar kegiatan 2 sebagai berikut: 

Sebuah Sudut Pusat 

dan Sudut Keliling 

Sudut Keliling 

Menghadap 

Diameter 

Sudut Keliling 

Menghadap Busur 

yang Sama 

Sudut Keliling 

Saling 

Berhadapan 

  
  

Hasil pengukuran sudut pusat dan sudut kelilingnya: 

Sebuah Sudut Pusat 

dan Sudut Keliling 

Sudut Keliling 

Menghadap 

Diameter 

Sudut Keliling 

Menghadap Busur 

yang Sama 

Sudut Keliling Saling 

Berhadapan 

0180GOIbesar  

090GHIbesar
0154KOMbesar  

077KLMbesar  

090DEAbesar  

090ABDbesar  

090ACDbesar  

090RSPbesar  

090PQRbesar  

0112ROSbesar  

056RUSbesar  

056RTSbesar  

076VOZbesar  

038VWZbesar  

038VXZbesar  

038VYZbesar  

0108LOJbesar  

054LIJbesar  

0126JKLbesar  

0130EOGbesar  

065EFGbesar  

0115GHEbesar  
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Perbandingan hasil pengukuran sudut pusat dan sudut keliling: 

Sebuah Sudut Pusat dan Sudut Keliling Sudut Keliling Menghadap Diameter 

1:290:180: 00  GHIbesarGOIbesar  

1:277:154: 00  KLMbesarKOMbesar  
090



PQRbesarRSPbesar

ACPbesarABDbesarDEAbesar
 

Sudut pusatnya = 0180 , berarti perbandinganya  

1:290:180 00   

Sudut-Sudut Keliling Menghadap Busur yang 

Sama 
Sudut Keliling Saling Berhadapan 

1:256:112: 00  RUSbesarROSbesar  

1:256:112: 00  RTSbesarROSbesar  

1:238:76: 00  VWZbesarVOZbesar  

1:238:76: 00  VXZbesarVOZbesar  

1:238:76: 00  VYZbesarVOZbesar  

1:254:108: 00  LIJbesarLOJbesar  

1:265:130: 00  EOGbesarEOGbesar  

000 18054126  LIJbesarJKLbesar  

000 18011565  GHEbesarEFGbesar

 

Jumlah dua sudut keliling yang saling berhadapan 

000 18054126  LIJbesarJKLbesar  

000 18011565  GHEbesarEFGbesar  

Kesimpulanya adalah:  

a. besar sudut pusat dibanding sudut keliling lingkaran = 2 : 1, 

b. besar sudut keliling yang menghadap diameter lingkaran = 90
0
, 

c. besar masing-masing sudut keliling yang menghadap busur yang sama = dua kali 

besar sudut pusatnya, dan 

d. besar sudut dari kedua sudut keliling yang saling berhadapan berjumlah 180
0
. 

 

Petunjuk: setelah peserta didik menyelesaikan lembar kegiatan 2, peserta didik diminta 

mencermati dan memahami contoh soal 2 pada halaman 9! 

1. Guru membimbing peserta didik  untuk memahami contoh soal 2.  

2. Guru menjelaskan cara menyelesaikan contoh soal 2 di papan tulis mulai dari 

menentukan sudut pusat dan sudut keliling kemudian menentukan besar sudutnya 

sesuai sifat-sifat yang sudah didapat dari lembar kegiatan 2. 

3. Guru mempersilahkan peserta didik untuk menanyakan hal yang belum dipahami 

pada contoh soal 2.  
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1. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Jika diketahui  besar 030VWZ , maka tentukan: 

a. besar VOZ , 

b. besar VXZ , dan 

c. besar VYZ . 

Penyelesaian:  

a. VOZ merupakan sudut pusat dan VWZ  merupakan sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama (garis lengkung VZ), maka besar 2VOZ × 

besar VWZ atau besar 00 60302 VOZ . 

b. VXZ , VYZ , dan VWZ  merupakan sudut-sudut keliling  menghadap busur 

yang sama (garis lengkung VZ), maka besar VXZ  =  besar 030VWZ . 

c. Besar VYZ =  besar 030VWZ . 

 

2. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Tentukan besar sudut  RSP  dan PQR ! 

Penyelesaian: 

RSP dan PQR  menghadap diameter.  

Jadi, besar RSP  dan 
090PQR . 

 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di samping. 

Jika diketahui  besar 0130JKL , maka tentukan: 

a. besar LIJ  dan 

b. besar LOJ . 

 

 

 

4. Guru memastikan peserta didik memahami contoh soal sebelum mengerjakan latihan 

 

 Contoh Soal 2 
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Penyelesaian: 

a. LIJ  dan JKL  merupakan sudut-sudut  keliling yang saling berhadapan, 

maka besar  LIJ + besar JKL  =  180
0 

.  

Jadi, besar LIJ  = 180
0 

-  besar JKL  = 180
0 

- 130
0  

= 50
0
 

b. LOJ merupakan sudut pusat dan LIJ  merupakan sudut keliling yang 

menghadap busur yang sama (garis lengkung LJ), maka besar 2LOJ × 

besar LIJ atau besar 00 100502 LOJ . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik memahami contoh soal 2, guru meminta peserta didik untuk 

mengerjakan latihan 2 pada halaman 10 bersama teman satu kelompok (empat 

orang)! 

1. Guru membagikan lembar jawab latihan 2 kepada masing-masing peserta didik.  

2. Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 2 di lembar jawaban yang sudah 

disediakan secara berurutan. 

3. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan latihan 

2 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

a. Pada soal nomor 1 ditambah bentuk bimbingan yaitu guru meminta peserta didik 

mencermati sudut pusat dan sudut keliling sebelum menggunakan hubungan 

besar sudut pusat dan sudut keliling untuk menyelesaikan soal.  

b. Pada soal nomor 2 ditambah bentuk bimbingan yaitu guru meminta peserta didik 

menggunakan jumlah sudut dalam segitiga sama kaki serta mencermati sudut 

pusat dan sudut keliling sebelum menggunakan hubungan besar sudut pusat dan 

sudut keliling untuk menyelesaikan soal.  

c. Pada soal nomor 3 ditambah bentuk bimbingan yaitu guru meminta peserta didik 

mencermati sudut sudut keliling serta menggunakan jumlah dua sudut keliling 

yang saling berhadapan. 

 

 



 
 

17 Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 030VWX . 

Hitunglah besar VOX ! (beserta 

penjelasan alur jawabannya) 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 020OSR . Hitunglah besar: 

(beserta penjelasan alur jawabannya) 

a. SRO ,   b. ROS ,     

c. RUS , dan  d. RTS . 

 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping. Diketahui ABC , BCD , CDA , dan 

DAB  adalah sudut keliling lingkaran. Jika besar 

0120ABC  dan besar  083BCD , tantukan 

besar  CDA  dan besar DAB  (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

 

 Latihan 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

4. Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar jawaban di depan kelas setelah 

selesai mengerjakan. 

 

Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 2, guru meminta 

peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari kegiatan belajar 2 pada kolom 

refleksi pada halaman 11! 
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Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 2, guru memeriksa 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian dan tindak lanjut sesuai 

pada kolom umpan balik dan tindak lanjut di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Setelah peserta didik mempelajari materi pada kegiatan belajar 2, coba peserta didik 

diminta mengingat kembali berapa besar sudut-sudut keliling yang menghadap 

diameter, menghadap busur yang sama, dan saling berhadapan? 

Jawaban: 

besar sudut-sudut keliling yang menghadap diameter = 90
0
 , besar sudut-sudut 

keliling menghadap busur yang sama = 
2

1
× besar sudut pusatnya, dan besar sudut-

sudut keliling yang saling berhadapan berjumlah 180
0
. 

 

 

 

 

Refleksi 

Umpan Balik dan Tindak Lanjut 

                   ( )  
                          

                 
      

Setelah peserta didik mengumpulkan pekerjaannya, kemudian guru mengoreksi 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian sesuai pedoman penilaian, 

selanjutnya untuk mengetahui tingkat penguasaan materi peserta didik, gunakan 

rumus di bawah ini 

Arti tingkat penguasaan yang kamu peroleh: 

Tingkat penguasaan Arti tingkat penguasaan 

90% ≤ P ≤ 100% Sangat baik 

80% ≤ P < 90% Baik 

70% ≤ P < 80% Sedang 

P < 70% kurang 

Bila peserta didik memperoleh tingkat penguasaan materi 70% ke atas, peserta 

didik dapat melanjutkan pada kegiatan belajar berikutnya. Akan tetapi, bila 

tingkat penguasaan yang peserta didik dapat di bawah 70%, guru meminta peserta 

didik untuk mengulang kegiatan belajar yang belum dikuasai di rumah. 
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Pada sub bab sebelumnya peserta didik telah 

diperkenalkan hubungan sudut pusat dan sudut 

keliling jika menghadap busur yang sama serta cara 

menentukan besar sudut keliling jika menghadap 

diameter dan busur yang sama. Untuk mengingat 

kembali materi tersebut, peserta didik diminta 

menententukan sudut pusat dan sudut keliling pada 

gambar lingkaran dengan pusat O di bawah ini! 

  besar 080VWY  

 besar 055OZV  

 besar 025OVX  

Jawaban: 

 besar 070VOZ  

 besar 035VXZ  

 besar 010OZX  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: untuk mengawali kegiatan belajar 3, guru meminta dan membimbing peserta 

didik mengerjakan soal di bawah ini (halaman 12). Guru memastikan peserta 

didik mengerjakan soal awal sebelum mengerjakan lembar kegiatan 3. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Standar Kompetensi :  

4.  Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

Kompetensi Dasar : 

4. 3.  Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 Indikator :  

3. Menentukan panjang busur, luas juring, dan luas tembereng lingkaran. 

 Tujuan Pembelajaran :  

Peserta didik dapat menentukan panjang busur, luas juring, dan luas 

tembereng lingkaran. 

 

KEGIATAN BELAJAR 3 

PANJANG BUSUR, LUAS JURING, 

DAN LUAS TEMBERENG LINGKARAN 

 

Apa yang akan peserta didik 

pelajari? 

 Menentukan hubungan 

perbandingan sudut pusat 

dengan sudut satu 

putaran, panjang busur 

dengan keliling lingkaran, 

dan luas juring dengan 

luas lingkaran. 

 Menentukan luas 

tembereng lingkaran. 
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Pada bagian ini, peserta didik akan mempelajari bagaimana menentukan panjang 

busur, luas juring, dan luas tembereng lingkaran. Akan tetapi, sebelum peserta didik 

mengetahiu bagaimana menentukan panjang busur, luas juring, dan luas tembereng 

lingkaran, terlebih dahulu peserta didik harus mempelajari hubungan perbandingan sudut 

pusat dengan sudut satu putaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring 

dengan luas lingkaran. Untuk mengetahui hubungan perbandingan sudut pusat dengan 

sudut satu putaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas 

lingkaran, peserta didik harus melakukan kegiatan berikut ini! 

 

Petunjuk Guru 

1. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 3 (menentukan hubungan 

besar sudut pusat dengan besar sudut satu putaran, penjang busur dengan keliling 

lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran) pada halaman 13 secara 

berkelompok (empat orang). 

2. Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang seperti kelompok pada 

pertemuan sebelumnya. 

3. Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 3 masing-masing kelompok satu. 

4. Guru mengecek peralatan yang ada di masing-masing kelompok. Jika ada kelompok 

yang belum lengkap peralatannya, guru meminta peserta didik meminjam peralatan 

temannya yang sudah tidak dipakai. 

5. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 3 secara berurutan.  

6. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan lembar 

kegiatan 3 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding).(guru meminta 

peserta didik mencermati hasil perbandingan yang didapat sebelumnya kemudian 

mencari kesimpulan perbandingan secara umum untuk sembarang besar sudut pusat, 

panjang busur, dan luas juring) 

7. Guru mengarahkan peserta didik untuk mendapatkan jawaban sesuai alternatif 

jawaban lembar kegiatan 3. 
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LEMBAR KEGIATAN 3 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

1. Coba gambarkan lingkaran dengan panjang diameter 14 cm! (visualisasi/ tahap 0)  

2. Coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut satu putaran,  

b. luas lingkaran, dan  

c. keliling lingkaran. 

3. Coba bagi lingkaran menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya dengan membuat 

garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong lingkaran tersebut di dua 

titik gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 

(visualisasi/ tahap 0) 

4. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur setengah lingkaran. 

5. Coba tentukan: (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran : besar sudut satu putaran, 

b. luas juring setengah lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur setengah lingkaran : keliling lingkaran. 

6. Coba bagi kembali lingkaran menjadi empat bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat sampai memotong lingkaran 

tersebut di dua titik gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama 

besar)! (visualisasi/ tahap 0) 

7. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar 

ukurannya, coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran, dan  

c. panjang busur seperempat lingkaran. 
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8. Coba bandingkan: (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran : besar sudut satu 

putaran, 

b. luas juring seperempat lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran : keliling lingkaran. 

9. Coba bagi kembali lingkaran menjadi delapan bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat sampai memotong lingkaran 

tersebut di dua titik gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama 

besar)! (visualisasi/ tahap 0) 

10. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar 

ukurannya, coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran. 

11. Coba bandingkan: (analisis/ tahap1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut satu 

putaran, 

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas lingkaran, dan 

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : keliling lingkaran. 

12. Dari hasil-hasil perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring yang 

didapat, coba simpulkan hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut satu 

putaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas 

lingkaran secara umum(untuk sembarang besar sudut pusat, panjang busur, dan luas 

juring)! (deduksi informal/ tahap 2) 
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Alternatif jawaban lembar kegiatan 3 sebagai berikut: 

 

1. 

 

Gambar lingkaran 

dengan panjang 

diameter 14 cm 

2. a. besar sudut satu putaran = 360
0
 , 

b. luas lingkaran =  222 1547
7

22
cmr  , dan 

c. keliling lingkaran = cmr 447
7

22
22  . 

3. Gambar lingkaran dengan panjang 

diameter 14 cm dengan dua bagian yang 

sama besar ukurannya. 

 

 

4. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran = 180
0
 , 

b. luas juring setengah lingkaran = 77 cm
2
, dan 

c. panjang busur setengah lingkaran = 22 cm. 

5. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran : besar sudut satu 

putaran = 1 : 2, 

b. luas juring setengah lingkaran : luas lingkaran = 1 : 2, dan 

c. panjang busur setengah lingkaran : keliling lingkaran = 1 : 2. 

6. Gambar lingkaran dengan panjang 

diameter 14 cm dengan empat bagian 

yang sama besar ukurannya. 

 

 

7. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran = 90
0
,  

b. luas juring seperempat lingkaran = 38,5 cm
2
, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran = 11 cm. 

8. a. besar sudut pusat seperempat lingkaran : besar sudut satu putaran = 1 : 4, 

b. luas juring seperempat lingkaran : luas lingkaran = 1 : 4, dan 
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1. Hitunglah keliling bangun di samping,  jika jari-

jarinya = 7 cm dengan !
7

22
  

 

 

  

 

c. panjang busur seperempat lingkaran : keliling lingkaran = 1 : 4. 

9. Gambar lingkaran dengan panjang 

diameter 14 cm dengan delapan bagian 

yang sama besar ukurannya. 

 

 

10. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran = 45
0
,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran = 19,25 cm
2
, dan 

c. panjang busur seperdelapan lingkaran = 5,5 cm. 

11. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut 

satu putaran = 1 : 8, 

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas lingkaran = 1 : 8, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : keliling lingkaran = 1 : 8. 

12. Kesimpulan:  

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik menyelesaikan lembar kegiatan 3, peserta didik diminta 

mencermati dan memahami contoh soal 3 pada halaman 15! 

1. Guru membimbing peserta didik  untuk memahami contoh soal 3.  

2. Guru menjelaskan cara menyelesaikan contoh soal 3 di papan tulis dengan 

memanfaatkan hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut satu putaran, 

panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas lingkaran 

secara umum yang didapat dari lembar kegiatan 3. 

3. Guru mempersilahkan peserta didik untuk menanyakan hal yang belum dipahami 

pada contoh soal 3. 

4. Guru memastikan peserta didik memahami contoh soal sebelum mengerjakan latihan 

 

 Contoh Soal 3 

 

 

 

 

 
  𝑑        

3600
=

panjang busur

keliling lingkaran
=

𝑙    𝑗 𝑟   

𝑙    𝑙     𝑟  
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Penyelesaian: 

jari-jari = 7 cm, maka cmr 7  

Panjang busur AB  =  
4

1
× keliling lingkaran = cmr 117

7

22
2

4

1
2

4

1
   

Keliling bangun  =  panjang busur AB + panjang OA + panjang OB  = 11 + 7 + 7 = 25 cm 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, panjang diameter lingkaran  = 14 cm dan 

besar 060POQ . Hitunglah luas juring POQ! 

Penyelesaian: 

panjang diameter = 14 cm, maka jari-jari/ cmr 7 . 

Luas lingkaran = 222 1547
7

22
cmr  . 

Luas juring POQ = 
0

0

360

60
× luas lingkaran = 2

0

0

67,25154
360

60
cm  . 

  = 2

0

0

569815498616
360

90
cm








 . 

3. Hitunglah luas daerah yang diarsir jika diketahui 

jari-jari lingkaran O =  14 cm! 

Penyelesaian: 

jari-jari = 14 cm, cmr 14 , alas = 14 cm, tinggi = 14 cm. 

Luas lingkaran = 222 61614
7

22
cmr  . 

Luas segitiga LKO = 2981414
2

1

2

1
cmta  . 

Jadi, luas daerah yang diarsir (tembereng) = luas juring KOL – luas segitiga LOK 

  = 
0

0

360

90
× luas lingkaran - luas segitiga LOK 

  = 
2

0

0

569815498616
360

90
cm








 . 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

26 Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

1. Pada gambar di samping, panjang OL = panjang 

OK = 28 cm. Hitunglah(beserta penjelasan alur 

jawabannya): 

a. keliling (K) daerah yang diarsir dan 

b. luas daerah (L) yang diarsir. 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 045BOC . Panjang OB = 

OC = 7 cm dan panjang AB = CD = 7 cm. 

Hitunglah keliling dan luas daerah yang 

diarsir(beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

3. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, PQRS adalah segi empat beraturan 

dengan panjang PQ = 210  cm. Hitunglah luas 

daerah yang diarsir dengan 14,3 (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik memahami contoh soal 3, guru meminta peserta didik untuk 

mengerjakan latihan 3 pada halaman 16 bersama teman satu kelompok (empat 

orang)! 

1. Guru membagikan lembar jawab latihan 3 kepada masing-masing peserta didik.  

2. Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 3 di lembar jawaban yang sudah 

disediakan secara berurutan. 

3. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan latihan 

3 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). (guru membimbing peserta 

didik untuk mencermati soal dan gambar kemudian bersama peserta didik mencari 

bagian mana yang harus dihitung luas dan kelilingnya).  

 

 Latihan 3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar jawaban di depan kelas setelah 

selesai mengerjakan. 

5. Jika waktunya tidak cukup peserta didik boleh melanjutkan mengerjakan di rumah. 
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Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 3, guru meminta 

peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari kegiatan belajar 3 pada kolom 

refleksi pada halaman 17! 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 3, guru memeriksa 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian dan tindak lanjut sesuai 

pada kolom umpan balik dan tindak lanjut di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Refleksi 

Umpan Balik dan Tindak Lanjut 

                   ( )  
                          

                 
      

Setelah peserta didik mengumpulkan pekerjaannya, kemudian guru mengoreksi 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian sesuai pedoman penilaian, 

selanjutnya untuk mengetahui tingkat penguasaan materi peserta didik, gunakan 

rumus di bawah ini 

Arti tingkat penguasaan yang kamu peroleh: 

Tingkat penguasaan Arti tingkat penguasaan 

90% ≤ P ≤ 100% Sangat baik 

80% ≤ P < 90% Baik 

70% ≤ P < 80% Sedang 

P < 70% kurang 

Bila peserta didik memperoleh tingkat penguasaan materi 70% ke atas, peserta 

didik dapat melanjutkan pada kegiatan belajar berikutnya. Akan tetapi, bila 

tingkat penguasaan yang peserta didik dapat di bawah 70%, guru meminta peserta 

didik untuk mengulang kegiatan belajar yang belum dikuasai di rumah. 

 

 

Setelah peserta didik mempelajari materi pada kegiatan belajar 3, peserta didik 

diminta mengingat kembali hubungan perbandingan sudut pusat dengan sudut 

lingkaran, panjang busur dengan keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas 

lingkaran secara umum? 

Jawaban: 

 
 

 
  𝑑        

3600
=

panjang busur

keliling lingkaran
=

𝑙    𝑗 𝑟   

𝑙    𝑙     𝑟  
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Pada sub bab sebelumnya peserta didik telah 

diperkenalkan hubungan perbandingan sudut pusat 

dengan sudut lingkaran, panjang busur dengan 

keliling lingkaran, dan luas juring dengan luas 

lingkaran.  

Untuk mengingat kembali 

materi tersebut, peserta didik 

diminta  menentukan luas 

bangun yang berwarna di 

samping ini jika jari-jari 

lingkaran O = 14 cm 

(beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Petunjuk: untuk mengawali kegiatan belajar 4, guru meminta peserta didik mengerjakan 

soal di bawah ini (halaman 18). Guru memastikan peserta didik mengerjakan 

soal awal sebelum mengerjakan lembar kegiatan 4. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Standar Kompetensi :  

4.  Menentukan unsur, bagian lingkaran serta ukurannya.  

Kompetensi Dasar : 

4. 3.  Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam 

pemecahan masalah. 

 Indikator :  

4. Menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

dalam pemecahan masalah. 

 Tujuan Pembelajaran :  

Peserta didik dapat menggunakan hubungan sudut pusat, panjang busur, 

dan  luas juring dalam pemecahan masalah. 

 

KEGIATAN BELAJAR 4 

PANJANG BUSUR, LUAS JURING, 

DAN LUAS TEMBERENG LINGKARAN 

 

Apa yang akan peserta 

didik pelajari? 

 Menentukan hubungan 

perbandingan sudut 

pusat, panjang busur, 

dan luas juring 

lingkaran. 

 Menggunakan 

hubungan 

perbandingan sudut 

pusat, panjang busur, 

dan luas juring 

lingkaran dalam 

pemecahan masalah. 
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Jawaban: 

Luas daerah yang diarsir bisa kita tentukan dengan 

memotong gambar menjadi empat bagian kemudian 

menyusun ulang menjadi sebuah persigi dan dengan 

lingkaran di dalamnya.  

Jadi, luasnya = luas persegi – luas lingkaran 

=     22222 18661678414
7

22
28 cmrs 








  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Pada bagian ini, peserta didik akan mempelajari bagaimana menggunakan 

hubungan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan masalah. Akan 

tetapi, sebelum peserta didik mengetahui bagaimana menggunakan hubungan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas juring dalam pemecahan masalah, terlebih dahulu peserta didik 

harus mempelajari hubungan perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran. Untuk mengetahui hubungan perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas 

juring lingkaran, peserta didik harus melakukan kegiatan berikut ini! 

Petunjuk Guru 

1. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 4 (menentukan hubungan 

besar sudut pusat, panjang busur, dan luas juring lingkaran) pada halaman 19 secara 

berkelompok (empat orang). 

2. Guru meminta peserta didik untuk berkelompok 4 orang seperti kelompok pada 

pertemuan sebelumnya. 

3. Guru membagikan lembar jawaban kegiatan 4 masing-masing kelompok satu. 

4. Guru mengecek peralatan yang ada di masing-masing kelompok. Jika ada kelompok 

yang belum lengkap peralatannya, guru meminta peserta didik meminjam peralatan 

temannya yang sutidak dipakai. 

5. Guru meminta peserta didik mengerjakan lembar kegiatan 4 secara berurutan.  

6. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan lembar 

kegiatan 4 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). (guru meminta 

peserta didik mencermati hasil perbandingan yang didapat sebelumnya kemudian 

mencari kesimpulan perbandingan secara umum untuk sembarang besar dua sudut 
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pusat, panjang dua busur dengan sembarang sudut pusat, dan luas dua juring dengan 

sembarang dua sudut) 

7. Guru mengarahkan peserta didik untuk mendapatkan jawaban sesuai alternatif 

jawaban lembar kegiatan 4. 

 

LEMBAR KEGIATAN 4 

Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

1. Coba gambarkan lingkaran dengan jari-jari 7 cm! (visualisasi/ tahap 0) 

2. Coba tentukan berapa luas dan keliling lingkaran yang sudah kalian buat! (analisis/ 

tahap 1) 

3. Coba bagi lingkaran menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya dengan membuat 

garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong lingkaran tersebut di dua 

titik(gunakan busur untuk membagi lingkaran agar ukurannya sama besar)! 

(visualisasi/ tahap 0) 

4. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi dua bagian yang sama besar ukurannya, 

coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur setengah lingkaran!  

5. Coba bagi kembali lingkaran menjadi empat bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong 

lingkaran tersebut di dua titik(gunakan busur untuk membagi lingkaran agar 

ukurannya sama besar)! (visualisasi/ tahap 0) 

6. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi empat bagian yang sama besar 

ukurannya, coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran!  

7. Coba bandingkan: (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran : besar sudut pusat 

yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring seperempat lingkaran : luas juring setengah lingkaran, dan  
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c. panjang busur seperempat lingkaran : panjang busur setengah lingkaran!  

8. Coba bagi kembali lingkaran menjadi delapan bagian yang sama besar ukurannya 

dengan membuat garis lurus yang melewati pusat lingkaran sampai memotong 

lingkaran tersebut di dua titik(gunakan busur untuk membagi lingkaran agar 

ukurannya sama besar)! (visualisasi/ tahap 0) 

9. Setelah membagi lingkaran tersebut menjadi delapan bagian yang sama besar 

ukurannya, coba tentukan (jangan lupa mencantumkan satuan): (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran!  

10. Coba bandingkan: (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut pusat 

yang terbentuk dari setengah lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring setengah lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur setengah lingkaran! 

11. Coba bandingkan: (analisis/ tahap 1) 

a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring seperempat lingkaran, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur seperempat lingkaran!  

12. Dari hasil-hasil perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring yang 

didapat, coba simpulkan hubungan antara perbandingan sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring secara umum (untuk sembarang besar dua sudut pusat, panjang busur, 

dan luas juring)! (deduksi informal/ tahap 2) 

  

 

Alternatif jawaban lembar kegiatan 4 sebagai berikut: 

 

1. Gambar 

lingkaran dengan 

jari-jari 7 cm 
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2. Gambar lingkaran dengan 

jari-jari 7 cm dengan dua 

bagian yang sama besar 

ukurannya. 

 

3. a. besar sudut pusat setengah lingkaran = 180
0
 , 

b. luas juring setengah lingkaran = 77 cm
2
, dan 

c. panjang busur setengah lingkaran = 22 cm. 

 

 

4. Gambar lingkaran dengan 

jari-jari 7 cm dengan empat 

bagian yang sama besar 

ukurannya. 

 

5. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran = 90
0
,  

b. luas juring seperempat lingkaran = 38,5 cm
2
, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran = 11 cm. 

6. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran : besar sudut 

pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran = 1 : 2, 

b. luas juring seperempat lingkaran : luas juring setengah lingkaran  

= 1 : 2, dan 

c. panjang busur seperempat lingkaran : panjang busur setengah lingkaran  

= 1 : 2. 

7. Gambar lingkaran dengan 

jari-jari 7 dengan delapan 

bagian yang sama besar 

ukurannya. 

8. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran = 45
0
,  

b. luas juring seperdelapan lingkaran = 19,25 cm
2
, dan 

c. panjang busur seperdelapan lingkaran = 5,5 cm. 

9. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut 

pusat yang terbentuk dari setengah lingkaran = 1 : 4, 
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1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping, besar 060LOK dan panjang 

busur KL = 20 cm. Hitunglah panjang busur 

MN jika diketahui besar !960NOM  

 

 

 

 

  

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring setengah lingkaran  

= 1 : 4, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur setengah lingkaran  

 = 1 : 4. 

10. a. besar sudut pusat yang terbentuk dari seperdelapan lingkaran : besar sudut 

pusat yang terbentuk dari seperempat lingkaran = 1 : 2, 

b. luas juring seperdelapan lingkaran : luas juring seperempat lingkaran  

= 1 : 2, dan  

c. panjang busur seperdelapan lingkaran : panjang busur seperempat lingkaran  

 = 1 : 2. 

11. Kesimpulan:  

           ( )

           ( )
 
                                ( )

                                 ( )
     

 
                              ( )

                              ( )
 

 

Petunjuk: setelah peserta didik menyelesaikan lembar kegiatan 4, peserta didik diminta 

mencermati dan memahami contoh soal 4 pada halaman 21! 

1. Guru membimbing peserta didik  untuk memahami contoh soal 4.  

2. Guru menjelaskan cara menyelesaikan contoh soal 4 di papan tulis dengan 

memanfaatkan hubungan perbandingan sudut pusat, panjang busur, dan luas juring 

lingkaran secara umum yang didapat dari lembar kegiatan 4. 

3. Guru mempersilahkan peserta didik untuk menanyakan hal yang belum dipahami pada 

contoh soal 4. 

4. Guru memastikan peserta didik memahami contoh soal sebelum mengerjakan latihan 

 

 Contoh Soal 4 

 

 

 

 

 

 



 
 

34 Hubungan Sudut Pusat, Panjang Busur, dan Luas Juring Lingkaran 

Penyelesaian: 

besar 060LOK  dan besar 096NOM , 

panjang busur KL = 20 cm 

MNbusurpanjang

KLbusurpanjang

NOMbesar

LOKbesar

__

__





 

Jadi, panjang busur MN =  
NOMbesar

LOKbesar




× panjang busur KL 

  = cm3220
5

8
20

60

96
0

0

 . 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, besar 

080AOD dan luas juring AOD = 40 cm
2
. Hitunglah 

luas juring COB jika diketahui besar !700COB  

Penyelesaian: 

besar 080AOD  dan besar 070COB , 

dan luas juring AOD = 40 cm
2 

COBjuringpuas

AODjuringluas

COBbesar

AODbesar

__

__





 

Jadi, luas juring COB  =  
COBbesar

AODbesar




 × luas juring AOD 

  = 2

0

0

3540
8

7
40

80

70
cm . 

3. Gambar di samping merupakan persegi PQRS 

dengan panjang sisi = 14 cm. Hitunglah keliling 

daerah yang diarsir dengan 
7

22
 ! 

Penyelesaian: 

panjang sisi = jari-jari lingkaran = 14 cm, cmr 14 . 

Panjang busur SQ  = 
4

1
keliling lingkaran 

= cmr 4414
7

22
2

4

1
2

4

1
  . 

Jadi, keliling daerah yang diarsir  = 2 × panjang busur SQ   

= cm88442  . 
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1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O  di 

samping, ABCD merupakan persegi 

dengan panjang sisi = 14 cm. Hitunglah: 

(beserta penjelasan alur jawabannya)   

a. keliling daerah yang berwarna dan  

b. luas daerah yang berwarna. 

 

2. Pada gambar di samping, panjang AB = 

panjang CD = 14 cm dan panjang BC = 

28 cm. Hitunglah besar: (beserta 

penjelasan alur jawabannya) 

a. keliling daerah yang diarsir dan 

b. luas daerah yang diarsir. 

 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik memahami contoh soal 4, guru meminta peserta didik untuk 

mengerjakan latihan 4 pada halaman 22 bersama teman satu kelompok (empat 

orang)! 

1. Guru membagikan lembar jawab latihan 4  kepada masing-masing peserta didik.  

2. Guru meminta peserta didik mengerjakan latihan 4 di lembar jawaban yang sudah 

disediakan secara berurutan. 

3. Guru berkeliling melihat dan membimbing peserta didik untuk menyelesaikan latihan 

4 dengan memberikan bantuan seperlunya (scaffolding). 

a. Pada soal nomor 1 dan nomor 2 ditambah bentuk bimbingan yang diberikan guru 

ketika peserta didik kesulitan menyelesaikan soal yaitu guru membimbing peserta 

didik untuk mencermati soal dan gambar kemudian bersama peserta didik mencari 

bagian mana yang harus dihitung luas dan kelilingnya.  

b. Pada soal nomor 3 ditambah bentuk bimbingan yang diberikan guru ketika peserta 

didik kesulitan menyelesaikan soal yaitu guru membimbing peserta didik untuk 

menggambar sketsa daerah jelajahan kembing agar lebih mudah mencari jawaban.   

 

 Latihan 4 
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3. Alas kandang kambing berbentuk persegi dengan panjang sisi 2 m. Seekor 

kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,6 m pada salah satu 

tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

 

 

 

 

 

4. Guru meminta peserta didik mengumpulkan lembar jawaban tiap meja di depan kelas 

setelah selesai mengerjakan. 

5. Jika waktunya tidak cukup peserta didik boleh melanjutkan mengerjakan di rumah. 

 

 

Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 4, guru meminta 

peserta didik untuk menuliskan kesimpulan dari kegiatan belajar 4 pada kolom 

refleksi pada halaman 23! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Refleksi 

  𝑑        ( )

  𝑑        ( )
 

 
                       𝑑        ( )

                       𝑑         ( )
     

 
𝑙    𝑗 𝑟             𝑑        ( )

𝑙    𝑗 𝑟             𝑑        ( )
 

Setelah peserta didik mempelajari materi pada kegiatan belajar 4, peserta didik 

diminta mengingat kembali hubungan antara perbandingan sudut pusat, panjang 

busur, dan luas juring secara umum? 

Jawaban: 
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Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan 4, guru memeriksa 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian dan tindak lanjut sesuai 

pada kolom umpan balik dan tindak lanjut di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Umpan Balik dan Tindak Lanjut 

                   ( )  
                          

                 
      

Setelah peserta didik mengumpulkan pekerjaannya, kemudian guru mengoreksi 

hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian sesuai pedoman penilaian, 

selanjutnya untuk mengetahui tingkat penguasaan materi peserta didik, gunakan 

rumus di bawah ini 

Arti tingkat penguasaan yang kamu peroleh: 

Tingkat penguasaan Arti tingkat penguasaan 

90% ≤ P ≤ 100% Sangat baik 

80% ≤ P < 90% Baik 

70% ≤ P < 80% Sedang 

P < 70% kurang 

Bila peserta didik memperoleh tingkat penguasaan materi 70% ke atas, peserta 

didik dapat melanjutkan pada kegiatan belajar berikutnya. Akan tetapi, bila 

tingkat penguasaan yang peserta didik dapat di bawah 70%, guru meminta peserta 

didik untuk mengulang kegiatan belajar yang belum dikuasai di rumah. 
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RANGKUMAN 

 
 Sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui 

pusat dan dua titik pada lingkaran. 

 Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang dibentuk  oleh dua 

talibusur. 

 Besar sudut pusat sama dengan dua kali besar sudut keliling. 

 Besar sudut keliling yang menghadap diameter sama dengan 90
0
. 

 Besar dua sudut keliling yang menghadap busur yang sama adalah sama besar. 

 Jumlah sudut-sudut keliling yang saling berhadapan sama dengan 180
0
. 

 Hubungan antara sudut pusat, panjang busur, dan luas juring adalah: 

  𝑑        ( )

  𝑑        ( )
 

 
                       𝑑        ( )

                       𝑑         ( )
     

 
𝑙    𝑗 𝑟             𝑑        ( )

𝑙    𝑗 𝑟             𝑑        ( )
 

 Luas tembereng sama dengan luas juring dikurangi luas segitiga. 

 

Petunjuk: setelah menyelesaikan rangkaian pembelajaran materi hubungan sudut pusat, 

panjang busur, dan luas juring lingkaran, guru membagikan lembar jawaban 

latihan uji kompetensi dan meminta peserta didik mengerjakan latihan uji 

kompetensi pada halaman 25 secara individu di rumah untuk dikumpulkan pada 

pertemuan berikutnya. 
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LATIHAN UJI KOMPETENSI 

 

1. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

besar 025VWX . Hitunglah besar VOX (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

2. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

besar 023OSR . Hitunglah besar: (beserta 

penjelasan alur jawabannya) 

a. SRO ,  b. ROS ,     

c. RUS , dan d. RTS . 

 

3. Perhatikan gambar lingkaran dengan pusat O di 

samping. Diketahui ABC , BCD , CDA , dan 

DAB  adalah sudut keliling lingkaran. Jika besar 

0115ABC  dan besar  085BCD , tantukan 

besar  CDA  dan besar CDA (beserta penjelasan 

alur jawabannya)! 

 

4. Diameter sebuah lingkaran adalah 56 cm. Hitunglah panjang busur di hadapan 

sudut 054  pada lingkaran tersebut (beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

5. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

panjang busur KL = 48 cm dan panjang busur MN = 

90 cm. Jika besar 060LOK  , hitunglah besar 

NOM (beserta penjelasan alur jawabannya)! 
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6. Pada gambar di samping, panjang FO = panjang GO 

= 14 cm. Hitunglah luas daerah yang di arsir dengan

7

22
  (beserta penjelasan alur jawabannya)! 

 

7. Alas kandang kambing berbentuk segitiga, berukuran 2 m × 2 m × 2 m. Seekor 

kambing diikat dengan menggunakan tali yang panjangnya 1,6 m pada salah satu 

tiang di pojok luar kandang. 

Hitunglah luas daerah yang dapat dijelajahi oleh kambing tersebut (beserta 

penjelasan alur jawabannya)! 

 

8. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

panjang busur EF = 15 cm dan panjang busur GH = 

12 cm. Jika luas juring OEF = 60 cm
2
 , hitunglah 

luas juring OGH (beserta penjelasan alur 

jawabannya)!  

 

9. Panjang jarum jam menitan sebuah jam adalah 28 

cm. Jarum itu bergerak selama 25 menit. Hitunglah 

panjang lintasan yang ditempuh oleh jarum itu 

dengan 
7

22
 (beserta penjelasan alur 

jawabannya)! 

 

10. Pada gambar lingkaran dengan pusat O di samping, 

panjang PQ = 16 cm dan panjang QR = 12 cm. 

Hitunglah luas luas daerah yang di arsir untuk 

14,3 (beserta penjelasan alur jawabannya)!  
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KUNCI JAWABAN DAN PEDOMAN 

PENILAIAN 
 

 Latihan 1 
 

Nomor Pembahasan Skor 

1 Sudut pusat adalah sudut yang dibentuk oleh dua buah jari-jari dan 

menghadap suatu busur lingkaran. 

Sudut keliling adalah sudut pada lingkaran yang dibentuk  oleh dua buah 

talibusur. 

2 

 

2 

2 Catatan:  jawaban bisa 

beragam sesuai 

dengan kreativitas 

peserta didik. 

 

1 

1 

1 

1 

1 

3 Catatan:  jawaban bisa 

beragam sesuai 

dengan kreativitas 

peserta didik. 

 

3 

4 Catatan:  jawaban bisa 

beragam sesuai 

dengan kreativitas 

peserta didik. 

 

3 

5 Catatan:  jawaban bisa 

beragam sesuai 

dengan kreativitas 

peserta didik. 

 

3 

Jumlah 17 

 

 

 

tali busur 

busur 

titik pusat 

tembereng 

juring. 
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 Latihan 2 
 

Nomor Pembahasan Skor 

1 VOX adalah sudut pusat dan VWX adalah sudut  

keliling, maka besar VOX  = 2 × besar VWX  = 2 × 30
0 

= 60
0
. 

3 

2 a. Segitiga OSR merupakan segitiga sama kaki, maka besar SRO  = besar 

OSR  = 20
0
.
  

b. Pada segitiga OSR, besar ROS = 180
0
 – (besar SRO  + besar OSR ) = 

180
0
 – (20

0
 + 20

0
) = 140

0
. 

c. ROS merupakan sudut pusat dan RUS  merupakan sudut keliling, maka 

besar RUS = 
2

1
× besar ROS = .70140

2

1 00   

d. Besar RTS  = besar RUS = 070 (menghadap busur yang sama).
 

2 

 

2 

 

2 

 

 

2 

3 CDA berhadapan dengan sudut ABC , maka  besar CDA = 

180
0
 – besar ABC = 180

0 
– 120

0
 = 60

0
. 

DAB  berhadapan dengan sudut BCD , maka  besar DAB = 

180
0
 – besar BCD = 180

0 
– 83

0
 = 97

0
. 

2 

 

2 

Jumlah 15 

 

 Latihan 3 
 

Nomor Pembahasan Skor 

1 
a. Jari-jari lingkaran kecil (rk) = 14, maka jari-jari lingkaran besar (rb) = 28. 

K. daerah yang diarsir =
4

1
× K. lingkaran besar + 

2

1
× K. lingkaran kecil 

+ OL 

2814
7

22
2

2

1
28

7

22
2

4

1
282

2

1
2

4

1




































 kb rr   

cm116284444  . 

b. L. daerah yang diarsir = 
4

1
× L. lingkaran besar - 

2

1
×L. lingkaran kecil 

= 

2

2222
14

7

22

2

1
28

7

22

4

1

2

1

4

1



































 kb rr  . 

2308308616 cm . 

1 

2 

 

 

2 

 

2 

 

2 

1 

2 
a. Jari-jari lingkaran kecil (rk) = 7, maka jari-jari lingkaran besar 

(rb) = 14, besar 045BOC . 

1 

2 
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K. daerah yang diarsir =
0

0

360

45
× K. lingkaran besar + 

0

0

360

45
× K. 

lingkaran kecil + AB + CD 

147
7

22
2

8

1
14

7

22
2

8

1
142

8

1
2

8

1




































 kb rr   

cm5,30145,511  . 

b. L. daerah yang diarsir = 
0

0

360

45
× L. lingkaran besar - 

0

0

360

45
× 

L. lingkaran kecil 

= 

2

2222
7

7

22

8

1
14

7

22

8

1

8

1

8

1



































 kb rr   

275,5725,1977 cm . 

 

 

2 

 

2 

 

 

2 

1 

3 Panjang sisi segi empat beraturan (belah ketupat) = 210  cm, juring 

OPQ merupakan
4

1
lingkaran, maka panjang jari-jari dapat dicari sebagai 

berikut 
222 OQPOPQ  , 222 rrPQ  , maka 

 
cm

PQ
r 10100

2

200

2

210

2

2
2

 . 

Jadi, luas daerah yang diarsir = luas lingkaran – luas belah ketupat  

=   222 1142003142020
2

1
1014,32.1

2

1
cmddr 








 . 

2 

 

 

2 

 

1 

 

2 

1 

Jumlah 28 

 

 Latihan 4 
 

Nomor Pembahasan Skor 

1 
a. Jari-jari lingkaran (r) = 

2

1
× panjang sisi = 7 cm. 

Untuk mencari keliling daerah yang diarsir, kita bagi menjadi 

empat bagian yang sama besar. Keliling satu bagian = 2 × 

cmr 117
7

22
2

8

1
22

360

45
0

0

  . 

Jadi, keliling daerah yang diarsir = 4 × 11 = 44 cm. 

Untuk mencari luas daerah yang diarsir, kita bagi menjadi empat bagian 

yang sama besar. Luas satu bagian = Luas AXOY – (2 × (luas AXOY – 

luas juring OXY)) = 

1 

 

 

2 

 

2 

 

2 
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    222 2821497
7

22

4

1
49249

4

1
77277 cmr 

































   

Jadi, luas daerah yang diarsir = 4 × 28 = 112 cm
2
. 

2 

 

1 

2 a. Jari-jari lingkaran kecil (rk) = 7 cm, Jari-jari lingkaran sedang (rs) = 21 

cm, Jari-jari lingkaran desar (rb) = 28 cm. 

Untuk mencari keliling daerah yang diarsir, kita bagi menjadi dua 

bagian yang sama besar. Keliling satu bagian = panjang busur AC + 

penjang busur AD + panjang busur CD 




































 7

7

22
2

2

1
2

2

1
2

2

1
2

2

1
bsk rrr   

cm17688662228
7

22
2

2

1
21

7

22
2

2

1


















 . 

Jadi, keliling daerah yang diarsir = 2 × 176 = 352 cm. 

b. Untuk mencari luas daerah yang diarsir, kita bagi menjadi dua bagian 

yang sama besar. Luas satu bagian = Luas juring AD – Luas juring AC 

+ luas juring CD  




































 2222

28
7

22

2

1

2

1

2

1

2

1
ksb rrr   

222 6167769312327
7

22

2

1
21

7

22

2

1
cm

















 . 

Jadi, luas daerah yang diarsir = 2 × 616 = 1232 cm
2
. 

1 

 

2 

 

 

 

1 

 

 

1 

2 

 

 

1 

 

1 

 

1 

3 Luas yang dapat dijelajahi kambing tampak pada gambar lingkaran 

yang diarsir di samping. Luas daerah yang diarsir pada gambar di 

samping = 
4

3
× luas lingkaran dengan jari-jari 1,6 m. 

Jadi, luas daerah jelajahan kambing = 

2222

4

1152,24
/0288,66,114,3

4

3

4

3
mmr  . 

2 

 

 

 

2 

 

1 

Jumlah 25 
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 Uji Kompetensi 

Nomor Pembahasan Skor 

1 VOX adalah sudut pusat dan VWX adalah sudut keliling, maka besar 

VOX  = besar 00 50252 VWX . 

3 

2 a. Segitiga OSR merupakan segitiga sama kaki, maka besar SRO  = besar 

OSR  = 23
0 

.
 

b. Pada segitiga OSR, besar ROS = 180
0
 – (besar SRO  + besar OSR ) = 

180
0
 – (23

0
 + 23

0
) = 134

0
. 

c. ROS merupakan sudut pusat dan RUS  merupakan sudut keliling, maka 

besar RUS = 
2

1
× besar ROS = .67134

2

1 00 
 

d. Besar RTS  = besar RUS = 067 (menghadap busur yang sama).
 

2 

 

2 

 

2 

 

 

2 

3 CDA berhadapan dengan sudut ABC , maka  besar CDA = 180
0
 – 

besar ABC = 180
0 

– 115
0
 = 65

0
. 

DAB berhadapan dengan sudut BCD , maka  besar DAB = 180
0
 – 

besar BCD = 180
0 

– 85
0
 = 95

0
. 

2 

 

2 

4 Diameter = 56 cm, panjang busur di hadapan sudut 54
0
  

 = cmdkeliling 4,2656
7

22

20

3

20

3

360

54
0

0

  . 

1 

 

3 

5 
Besar sudut NOM  

                 

                 
 × besar LOK . 

Besar sudut NOM 05,11260
48

90
 . 

2 

 

2 

6 Jari-jari lingkaran kecil (rk) = 7 cm, jari-jari lingkaran besar (rb) = 14 cm.  

Luas daerah yang diarsir = luas lingkaran 

kecil + 
4

1
 luas lingkaran besar 

 = 22222
30815415414

7

22

4

1
7

7

22

4

1
cmrr bk   . 

1 

2 

 

 

2 

7 Pada gambar di bawah, segitiga AOD adalah segitiga sama sisi dengan 

panjang sisi 2 m, maka besar 060DOA . 

Luas yang dapat dijelajahi kambing tampak 

pada gambar lingkaran yang diarsir di atas. 

1 

 

2 
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Luas daerah yang diarsir pada gambar di atas 

= 
 

0

00

360

60360 
× luas lingkaran dengan jari-

jari 1,6 m. 

Jadi, luas daerah jelajahan kambing = 

2222

6

192,40
/7,66,114,3

6

5

6

5
mmr  . 

1 

 

2 

 

2 

8 
Luas juring OGH   

                

                 
 × luas juring OEF 

luas juring OGH  24860
15

12
cm . 

2 

 

2 

9 Panjang jarum jam menitan = jari-jari lingkaran = 28 cm. 

Jarum bergerak selama 25 menit, maka sudut pusatnya = 00 150360
60

25
 . 

Panjang lintasan = cmrkeliling 33,7328
7

22
2

12

5
2

12

5

360

150
0

0

  . 

1 

 

2 

 

2 

10 Panjang PQ = RS = 16 cm, panjang PS = QR = 12 cm. 

Panjang PR = diameter lingkaran. 

Segitiga PRS merupakan segitiga siku-siku, 

maka berlaku PR2 = RS2 + PS2, atau 

cmPSRSPR 204001442561216 2222 

jari-jari lingkaran = 10 cm. 

Jadi, luas daerah yang diarsir = luas lingkaran – luas PQRS 

 = 222 12219231412161014,3. cmlpr  . 

1 

1 

2 

 

1 

1 

2 

1 

Jumlah 54 
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Petunjuk: setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaan latihan uji kompetensi, guru 

memeriksa hasil pekerjaan peserta didik dan memberikan penilaian dan tindak 

lanjut sesuai pada kolom umpan balik dan tindak lanjut di bawah ini! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Umpan Balik dan Tindak Lanjut 

                   ( )  
                          

                 
      

Setelah peserta didik mengumpulkan hasil pekerjaannya letihan uji 

kompetensi, kemudian guru mengoreksi hasil pekerjaan peserta didik dan 

memberikan penilaian sesuai pedoman penilaian, selanjutnya untuk 

mengetahui tingkat penguasaan materi peserta didik, gunakan rumus di bawah 

ini 

Arti tingkat penguasaan yang kamu peroleh: 

Tingkat penguasaan Arti tingkat penguasaan 

90% ≤ P ≤ 100% Sangat baik 

80% ≤ P < 90% Baik 

70% ≤ P < 80% Sedang 

P < 70% kurang 

Bila peserta didik memperoleh tingkat penguasaan materi 70% ke atas, peserta 

didik dianggap tuntas menyelesaikan menguasai konsep materi hubungan 

sudut pusat, panjang busur, dan juring lingkaran. Akan tetapi, bila tingkat 

penguasaan yang peserta didik dapat di bawah 70%, guru meminta peserta 

didik untuk mengulang rangkaian kegiatan belajar yang belum dikuasai di 

rumah. 
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GLOSARIUM (Istilah Penting) 

Istilah Keterangan 

Lingkaran 
Himpunan titik yang berjarak sama dari suatu titik tertentu 

pada bidang datar. 

Sudut Pas bidang diantara dua garis yang bertemu pada suatu titik.  

Titik Pusat Titik yang terletak di tengah-tengan benar. 

Jari-jari Ruas garis dari pusat ke keliling bulatan (lingkaran). 

Diameter 
Garis lurus melalui tengah lingkaran dari suatu sisi ke sisi yang 

lainya (garis tengah). 

Luas Permukaan suatu bangun (bidang). 

Keliling Garis yang membatasi suatu bidang. 

phi (π) 

Nilai pendekatan untuk keliling dibanding  garis tengah/ 

diameter 







 14,3/

7

22
. 

Talibusur 
Ruas garis di dalam lingkaran yang memotong lingkaran di dua 

titik. 

Busur Garis lengkung yang dibatasi oleh tali busur. 

Juring 
Daerah yang dibatasi oleh dua ruas garis yang melalui pusat 

dan dua titik pada lingkaran dan busur. 

Apotema 
Ruas garis dari pusat lingkaran yang tegak lurus dengan tali 

busur. 

Tembereng Daerah yang dibatasi oleh busur dan tali busur. 

Sudut Pusat 
Sudut yang dibentuk oleh dua ruas garis yang melalui pusat 

dan dua titik pada lingkaran. 

Sudut Keliling Sudut pada lingkaran yang dibentuk  oleh dua buah talibusur. 
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